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Anta efl: ( EMI- 
NENTISSIME 
PRINCEPS) 
fimilitudo i <3c 


affinitas inter Mentem» Sc 
V ifum % vt Oculis non minus; 
quam Intelledlu caeci * aut 
perfpicaces homines cenle- 
antur; & ficu t i infaelices 
Caeci reputantur, quia luco 
diurna frui non poliunt, ita 
infaelices funt rudes horni, 
nes , & dolidi , qui adindar 
Stolonum facultate ratio 


rn 


\ (T 


cman. 


cinandi carent . Infuperno ll 
fecus nil vident oculis cap- i 


fcuro vitam tranffgeret > i 
aut interdia oculos femper 
occlufosretineretiimmbta- ! 
les fponte caeci infaeliciores 
e fle videntur ijs> quibus na- 
tura, aut morbus oculos ab- 
ftulit . Sic quoque minus 
infaslices funt 6c minus de- 
teftabiles,qui carent lumine 
intelledtus » quam qui vi 
ratiocinandi non vtuntur , 
quia nemp$ cum Dei bene- 
ficentia: homines fint * fpon- 
te velutri Circe in bruta^ 
animalia, aut plantas trans- 
formantur» lis ver6 peio- 
res reputo; eos , qui vi prae- 
clara ra tionisabu tutu r, per- 
petud occupa ti in vanic- fi- 
«ftitijs, fabulofis , a 
fticis ipeculationil 
icendo nempe* pra 


ti, quam is, qui in antro ob- I 




r-?i • _ • - % 4 

i humani inteHe&us faculta* 

, rem cibis ne dum inutili» 

. bus , fed etiam noxijs . 
j E contra optima , & iu- 
f cundiflima eft hominis corv- 
. naturalis, & propria opera- 
5 tio , feu infpectio Sc con- 
. templatio veritatum; quia 
. quod cuiufque proprium efi 
i natura » idem & optimum eft, 

. & lucundifjimum * & philofo - 
\ phia mirabiles habere & pue- 
ritate & nobilitate voluptates 
videtur &c- ipfa enim contem- 
platio per fe tpfa efl prtttofa 
vt ait A rift. * itaque cunu 
intellectus fuo- connaturali /. 
cibo pafcitur contemplans 
do eximias.diuinafque veri- 
tates tum ( vt ait Seneca *) *„ aMr 
confum matum habet plenum - 
que bonum fortis humante ,cu 
. calcato amni malo petit altum 

• & in interiorem natura finum • 

* venit &c. & cum illa ( Caeli 

' f 3 nem-. 
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nempe 8t naturas arcana ) 

tetigit alitur y crefcit : ac velut 
vinculis liberatus in originem 
tedit , & | hoc habet argumen- 
tum dtuini fatis fu & , quod iU 
tum diuina dele&ant j nec alie- 
nis inter eH , fed njt fuis • Si 
igitur cognitio veritatum 
eft homini connaturalis, 6c 
iucunda , erit profe<flo e6 
maior & prasftantior » qu6> 
cognitio per fedlior, nempe 

certior eft, quoufque—» 
protenditur contemplatio eo vjl 
que etiam fielicitas fe extendit i 
Cumque inter fcientias lu 
mine naturae cognitas nuf- 
quam puriores*, nempe eui- 
dentiores abfque ambigui- 
tatihusi&fophifmatibus re- 
perire liceat , quam in par- 

74etha- te illaphilofophi#* qu& Ma- 
* thema tica appellantur , in- 
ter quas fummopere prae 
ce liant acumine, & praelian- 




»r,io* 
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Itia virorum admirabilium 

i j Archimedis phoenicis inge- 

i j niorum, 6cApolionij magni 
/ geometras fpecuIationes,de- 

. creui tam nobile ftudium 
. pro viribus promouerej eo 

ii libentius , qudd videam k 

0 paucis eas attingi ob fum- 
t mam earum difficultatem; 
) & tamen ade6 neceffarisc 
) limt, vt quicumque Apol- 
» lonij Conica, Sc Archimedis 
p opera non legerit , & ,exa- 

1 non calluerit , inter ma» 
; thematicos recenferi noiu 
- mereatur . Hanc ipfam dif- 
« ficultatem non defunt, qui 
. fummopere commendent » 

* cenfeantque ineuitabilem^ 

* elTe obfcuritatem, cum res 
>- fublimes» & natura fua ab- 

* ftrufae traduntur . Immo 
r suunt, res eximias obfcura 
5 ' methodo tradi debere , n& 
i facilitas ipfa contemptum*» 

na- 




pariat, & raritas & acqui- 
rendi difficultas illis pretio 
iit. Ego & contra femper 
odi talem feueritatem . feu 
inuidentiarn profectus alio- 
rum; cum mulcoties proli- 
xas propofitiones,8c obfcu- 
ra methodo traditas ab an- 
tiquis libetius proprio mar- 
ce deinonftrauerim, quam-» 
eas legere potuerim . Igitur 
aliorum genium ex meo 

diiudicanscenfeo,quod pro- 
lixitas & obfcuritas potius 
arceat, alienetque iuuenes 
ab egregijs ftudijs mathema- 
ticis , proindeque facilitate 

alliciendos efle . 

Hifce rationibus motus 
decreui non textum Apol- 
loni}, &, Archimedis no- 
uis commentarijs explanare 
( quod alij egregie fecere ) 
nec paraphraTim eorumdem 
operum conftruere , fed res 

ip- 


Digitlzed 


ipfas» nempe propofitiones 

admirabiles eorum nona r 

methodo breuiori,& clario- 
ri demonftrare . Eafquo , 

Princeps Eminentifs. ,tibi 
ac memoriae numquam pe- 
riturae Excellentifiimi D. 
Thomae germani tui , olim 
mei auditoris , cuius Indo- 
lem benefica, 6c morum fua- 
uitatena Roma fleuit, & ad- 
huc miratur, dicare volui, 
vt extet hoc qualecumquo 
mei amoris, & obferuantiae 
monumentum. Vale, 
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PROOEMIVM 

IOANNIS ALPHONSI BORELLI • 

NTIQyiS innotuif- 
fe conicarum fedtio- 
nu fpecu lationes co- 
ftatex Pappo, Ge- 
mino , & Eutocio . 
verum talis difcipli- 
iia ab initio rudis fenfirn incremen- 
tum fufcepit , indefeflo ftudio anti- 
quorum, f cut in ca teris artibus con- 
t‘ tigit . Horum primus cuius notitia 
ia nos peruenit fuitArifteus fenior, 
r qui floruit 350 annis ante Chrifti 
i natiuitatem • Is vt ait Pappus lib. 7. 
CoHelHonum mathematicarum lu- 
culenter conicas fpeculationes con- 
fcripfit Hunc fequutus eft > eo- 
' dem feculoj Euclides quintus ( fcd 
egregius elementorum geometria; 

, colledor) hic vt idem Pappus te- 
[ flatur libris quatuor memoria; pro- 
! tiidit ea qua; antiquitus inuenrafue- 
\ rant de conicis fedhonibus • Archi- 
medes quoque fequeiUi feculo mul- 
tis in locis fedhonum conicarum_» 
mentionem facere videtur veluti rei 
antiqua;:non quidem vt ait Eraclius 
Archimedem primum agrellum fuif* 
fe conica theoremata . Sequutus ta- 
dem eft 3 annis ante Chriftum 150 , 
Apollonius Pergens qui expreffe_-» 
a *. t . vberius & r vniuerfaJius quam 
alij haec expoiuille • Poft Eiitociuni 

a dia- 








95 


- 1 


i Prooemium . 
diligentiflimum Apolloni; conmen* 
tatorem; qui floruit 4 00 Annis poft 
Chrifti domini natiuitatem? nullum 
alium extitifle nouimus,qui conica 
tra&auerit pr*ter Arabes, qui anno 
Chrifti 900. paraphraflm feptem li- 
broru Apollonij confecerunt ? quo- 
rum tres pofteriores additis notis 
vberioribus etiulgaui . Poft Arabes 
Fr. Maurolicus Meflanenfis primc^ 
nitidiflime libros 4 . conicoru Apol- 
lonij expofuit, quintum & fex tum_» 
libros proprio marte adinuentos ad- 
iunxit anno 1547 . deinde lib.a. de 
lineis horarijs anno i553breuiarium 
conicorum compoluit? in quo egre- 
gias demonftrationes excogitauit li- 
nearum tangentium fedtiones coni- 
cas & afymptotarum.quas ob eorum 
fummam preftantiam duo viri prae- 
clari Midorgius anno &Gre- 
gorius a S. Vincentio anno 1^47« 
amplexati fu.nt 9 & ijs fua opera_> 
exornarunt# Ceterum omnes reti- 
nent illam perplexam primariam_j 
conicarum fe&ionum generationem 
quam Apollonius tradidit » fecando 
nempe conum duplici plano? vno per 
axira dudto, altero fecante conunu 
per reClam lineam per-larem ad ba- 
iim tri li per axim ? & fe<ftionum_> 
diametros efle probant commune 
fedtiones tri-li per axim & plani fe-J 
ftionis conicae • Obferuarunt poftea 
quod ali* re£te efle poliunt diame 


tn 




i Prooemium . ? 

r trx earundem fe&ionum , ealque ap • 
I peliarunt diametros fecundarias , 
1 i quarum pafliones progreffu laborio- 
1 / firfimo non ex ipfo conofedio, fed 
in planis figuris inquirunt > & de- 
monftrant 

Hanc moieftiflimam prolixitatem 
egre ferens tentare volui 5 an breuiori 
via & minus molefta idiplum confe- 
qui poffem . Et diu medicanti, tan- 
dem in mentem venit modus breui- 
or* & enidentior eliciendi genefes 
fedionum conicaripn vniuerfaliffi- 
ma, exhibens coniundim primarias 
& fecundariasdiametrosj eartimque 
praecipuas proprietates in ipfomet 
cono fe&o; ficuti Maurolicus in ip- 
fo cono felicufime proprietates tan- 
gentium & afimptotarum linearum 
viadiredaSc perfpicua adinuenit. 
Haec & vnmerfam do&rinam Ele- 
mentarem conicarum fedlionum_> 
pauciflimis pro bus complexus fiun, 
non enim excedunt <5$. Nolui ta- 
men addere ea qua; in notis libro- 
rum 5 « 6. & 7 . Apollomj antea-» 
fcripfi 3 cum illa iam proflent . Ne 
tamen putes erudite iedlor in hac 
breuitate me rigorem geometricum 
nempe demonftratiuum neglexifle. 
Nefas enim eft nitorem, &preflan- 
tiam fcientiarum mathematicarum . 
deturpare,& obtenebrare, adducen- 
do probabiles 5 & conietturales ra- 
tiones loco demon ftrationum • 
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4 Prooemium • 

Moriendus es poftremo loco cita- 
tiones pro-tionuro Euclidis in mar- 
gine politas effc noftri Euclidis re- 
_lituti, quorum primus numerus la- 
tinis notis expreflits indicat librum ; 
fecundus vero arabicis ciphris nota-. ' 
tus indicat pro-nem eiufdem libri • 


DEFFINITIONES , 






• ^ • 

Tab- i. fig- !• SI apundo fubli- 
mi D ad Circuli fubie&i AB peri- 
pheriam » re&a linea ADE indefi- 
nite producatur vtrinque in F, L; & 
rotetur circa totam circumferenti- 
am ABKA, manente puntto fubli- \ 
mi D fixo • V tranque fuperficiem_j 
curuam a l-e&a linea A DE reuqluta 
defcriptam, indefinite producibilem 
ab extenfione eiufdem re&ae lineae . 
Voco Superficiem Conicum • Et ambas 
appello luperficies Conicas Inuerfus • 

Eig, eudemCOVtVM Vocofolidum i 
contentu a Circulo fubiefto ACB> 
& a fuperficie conica vfque adpun- j 
ftura fixum D. | 

VERTIOEM Coni pundhim fixum 

D. 

AXEM Voco re&am lineam CD 
verticem , & circuli Centrum C j 
coniungentem • 

basim Coni Voco Circulum fu- 
~bie£tum ABK * 

REC tvm Conum Voco eum , qui 
habet Axim DC, perpendicttlariter 

. -A.i: , .. ele- 




nih 


Compendiaria» ' $ 

cleuatum fupra balim AB. 

S1ALENVM Conum eum, cuius ytl. 
Axis DC inclinatus eft ad Circu- 
lum AB . 

LATVS Coni dicitur relta linea»» 

AD Tuperficiem Conicam defcri- 
bens , vbilibet polita in periphaeria 
bafis , A, vel B» vel K . 

SECTIO Conica dicitur illa , quae ur. 
efficitur a plano » non per Verticem 
Conum fecante • r 

Tab. ufig* 2 * SI relta linea AD 
Tecetur in tria Tegmenta > fueritqiie 
primum AB ad intermedium BC 9 
vt tota AD ad poltremum Tegmen- 
tum DC • Vocetur illa linea AD 
diiTe&a in Ctnurmmsli Anultzta in__» 

B, C. 

ET quatuor relhe lineae EA, EB, 

ECj ED» a quolibet Tublimi punltp * 

E duitae i diuidentes aliam reltam__» 
lineam vt AD in Conterminali A- 
nalogia : Vocentur Ej ftttricet Con- 
terminalen» Analogiam • 

PROPOSITIONES . 


r * 


Vt 


1 

r. 

t 
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PROPOSITIO I. Tf&* i. fysi, 

4» Si quatuor relta. lineae AB, 

AC» AD» AE ab eodem punito A 
duitae Tecuerint aliam reltam BE in 
conterminali ratione > fcilicet fit B 
C ad CD, vt BE ad ED , & alia-* 
EH par-la fit cuilibet AE > vbicum- 
que dulta fuerit. Dico quod tres 

A J reW 
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6 Apolloni j Conica 

reliqua? intercipient duo fegmenta 
FG,&GH interfe aqualia. 

Et primo in fig. 4 tranfeat re#a_»,- 
FH per C concurfum AC » & BE •: 
Quia BE ad ED eft vt BC ad CD > 
erit permutando EB ad BC, vt ED 
ad DC i & ob par-las AE & FH , 
triangula ABE, FCB> &ADE, H 
a Ip.4t DC lunt limilia a ergo ita eft AE ad 
FC,vt EB ad BC, liue vt ED ad 
DC; fed eadem AE ad CH eft vt 
ED ad DC » igitur k FC eft sequa- 
Iis CH . i 

Secundo FH non tranfeat per oc- 
cnrfnm C j: & per C io fig. J. $- & & 
extendatur retta OCK par-la FH » 
feu AE.. Ergo (ex prima parte )0 
Kfeeatur bifariam in C : eftquerH 
par-la OK t igitur ficuti in OK effi- 
ciuntur duo fegmenta a?qttalia i tri- 
bus re# is AB, AC, AD difceden- 
tibus a pun#o A, fic quoque FH, ab 
eifdem fecatur bifariam in G» quod 
erat offendendum • 

•i *• . f', , • 

j > . ^4 * ^ ' j* ii ^ j » ' v •* v •• ' m •* *.* 

PROPOSITIO II. Hijfdem_r 
politis tab, HF le#a fit bifa- 

riarum puntlo C • Dico fore FH 
parallelam reliquae AE * 

Sin minus f ducatur re#a lineau 
OCN parallela AE» Ergo a OC, 
aequalis eft CN & erat FC sequalis 
CH,circa angulos ad verticem C ae- 
quales. Ergo Triangnla OCF, NC 
H funt inter fe limilia • Ergo An- 
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Compendiaria . 7 

;hIus COF eft aequalis Angulo C 
'IH; & funt Alterni. Ergo"fr lineae 
f redtae BA > HA funt inter fe paral- 
lelae; & conueniunt in pundto A 
Quod eft abfurdum . Ergo rmn . 
alia quam FH fecatur in C bifari- 


bj 


arn 
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PROPOSITIO III. tahxfct 
Si redta FH fecetur in duas partes 
squales a tribus redtis ab eode pun- 
dto difcedentibus & parallela lit 
quartae AE . Dico quod quaelibet 
redta BE occurens illis quatuor > ab 
eis fecatur in conterminali ratione • 
Per pundium G in redta AC fum- 

{ >tum ducatur redta O G K paralle- 
a ipfi FH , feu AE ; m erit quoque 
OK ledta bifariam in G 9 fictit ei pa- 
rallela FH ab eifdem tribus redtis 
AB, GA 9 AD, fedia in duas partes 
aequales erat. Et quia propter pa- 
rallelas OKj AE, & fimilitudintm_» 
triangulorum b redta EB ad BG, eft 
vt AE > ad OG ; & ED ad DG eft 
vt eadem AE ad KG , feu ad eis- 
qualem GO. ErgoEBad.BG eft 
vtEDadDG.quod&c. 
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PROPOSITIO IV. Tab. 1. Fit, 
9- Si V na| redta linea FH fit paral- 
lela vni AE ex quatuor difcedenti- 
Bus ab eodem pundto A , & in ea_j 
efficiantur duo aequaliafegmenta FC 
CH a tribus reliquis . Dico quam- 

A 4 libet " 
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8 Apollonidi Conica | 1 
iibet redam lineam GM. in duas s- I 
quales partes fedam a tribus ex eis 1 
efle parallelam quartae; & fi GM pa. I 

rallelafit vni AB>'ecabitur a tribus I 
reliquis in duas partes aquales . 

Quia ex eo quod reda FH paral- 
lela vni AE fecatur in duas partes 
aquales a tribus reliquis . Sequitur 
4 quod fecantes efficiunt Contermi- 
nalem proportionem . Ergo quali- 
bet GM parallelavni AB fecabitur 
bifariam in Y .* Et fi b bifariam fe- 
catur erit parallela AB . quod &c. 


Wr 

Hr 


rff Pars 

iib* 


'ii 






•V 


a 9 





PROPOS. V. Tab.t Fig.l0,ir, 
ia. Si in Circulo a quolibet pundo 
A ducatur tangens AC ; 8 c AE fit 
perpendicularis ad diametrum FD 9 
occurrentem tangenti in C • Dico 
qualibet redam ex pnndo C dudam 
a circulo fecari conterminali pro- 
portione in pundis C> D, E 3 F . 

Sit primo CDF diameter, & 
coniungantur redae lineae ADjAF ; 
Et ODP parallela fit ipfiAF . Quia 
AB eft perpendicularis ad Diame- 
tru DF.Ergo * Arcus AD eft aequa- 
lis arcui BD»quibus infiftent anguli 
aequales, •& ideo angulus D AB eft ae- 
qualis Angulo DFA : Eftque b An- 
gulus CAD a tangente *& fecance 
fadus , aequalis Angulo AFD in — » 
alterno fegmento . Ergo Angulus 
EAD eft aequalis Angulo DAC ,* 
funtque Anguli ODA . PDA redti, 

cuui 


v. • 




‘-■-yrr. 


It' 

B 

ji 

lR 

tl 

ft 

6: 

4 - 

k 

i 

), 

:o 

|B 

0- 


e bnitts 

3* 


F 

ut 

II»- 

i 

t 

i» 

te 

uJ 

Ius 

ai 

i 


C ompcnidiaria • p 

cum fint squales e alterno DAF in cl * 
femicirculo . Ergo latera OD, D d 
JP funt sqnalia ; Et eft QP paralle- 
la AF r & lecatur in duas pai tes s- 
ouales a tribus reliquis, ex pundio 
Adudlis . e Ergo diameter CF du- 
dla per punctum D fecatur a- quatit- 
or lineis in Conterminali propor- 
tione in pundlis C.» D, E» F • 

Secundo T*&- 1* **• «*• ia. Si 

CE non fit diameter,* dummodo per 
C occurfum diametri &tangentis»aU8 
diametri & applicata* AB vfque ad 
H'E pecp-rem- ad diametrum tranfe- 
at . Dico DF fecari in C xE prop- 
ne conterminali . 

Ducantur redis lines DG, DH 
Ki DI ^ HF^FK, & FN parallela 
DG . Quia / CI per centrum tran- f eX f< 
iiens in Circulo lecatur a tangente re I» 
& perpendiculari AB in Contermi- 
naii proportione irr pundlis C*G,H> 

I » Idemque.preftantquatuor redis, 
a pundto D cadentes» qus funt DC» 

DG , DH , DI . Ergo^ FN> qus 
dudla eft parallela Vni DG» fecatur 
in duas, part.es squales a tribus reli- 
quis. : Et in M Anguli funt redii 
cum i fint squales Alterno GDI t 
qui in t femicirculo eft redlus . Er- 
go in triangulis FDM * & NDM 
Anguli FDI* IDK funt squales . 

Et ideo l Areus FK fecatur. in I bi- 
fariam* Ergo fubtenfa FK fecatur a 
diametro GI bifariam, &perpen- 
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diculariter in O • Ergo FK eff pa* 
rallela AB p e r p e ndie ul ar rq uo q ue-/ 
ad GI . Cinnque CFE fecetnr a_f 
quatitor redis lineis ex pundo H 
defcendentibus FK^quae eft pa>: 
raiiela vni HE fecatur in duasj>ar- 
tes aequales a tribus reliquis#. Ergo 
m lecatur Conterminali ratione iu< 
pundis C, D, Ej F .. quod &c. - d 
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PROPOSITIO' vr. Tat. I-Vifr 
i$;. Si vna? reda linea CF dudaab 
eodem pimdo C extra Circulum_» 
Iurapto>feda fit a linea AB perpen- 
diculari ad Diametrum; in Gonter- 



minali ratione • Dicoquod qirelibet 
alia reda linea CI duda ab eodem 
pando C fecans circulum i pariter 
Fecatur in conterminali proportio- 
ne . Et fi duae redae lineae AC S .BCT 1 
tangentes circulum ducantur ab eo- 
dem pundoC • Dico quod linea & 

B iungens contadus fecat in Con- 
terminali ratione omnes lineas ab 
eodem pundo C intra Circulum — » 
dudas^ & reda AE coniungens con- 
tadunr vnius tangentis A & pun- 
dum E redae diuifae in Contermina- 
liratione. Dico quod per reliquum 
contadum B tranubit » 

Primum probatur • Quia ex eo j 
quod CF fecatur conterminali ratio» I 
ne;(fada eadem conftrudione prae- I 
cedentis propofitionis ) oftendetur I 
quod Diameter CI etiam in conter- 1 
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linali ratione fecatur a 'reda linea 
IA . Et hinc conflat * quamlibet 
diam dudam ab eodem pundlo C > 
r ecari a perpendiculari in Contere 
minali ratione. «. .. .. 

Secundum probatur quia coninn- 
dis radijs OA 3 OB & OC in tri-lis 
OAC * OBC ra dij Circuli OA , O 
Bfuntaequales,.&CO efl latus com- 
mune * cui opponuntur anguli £ re» 
di ad contadius Aj B;ergo redae C 
A *CB funt aqualcs)& anguli AC 
O» BCO aequales quoque fltnt, qua- 
re in tri-lis ACH , BCH latus CH 
cum fit commune>& latera ACjBC 
e qua lia circa angulos f quales, erunt 
AH > BH aquales & anguli ad H 
recti; ergo e CI fecatur jconttrmi- 
nali- ratione .Et fic alia qualibet . 

Tertium probatu i*Si reda linea , 
quae a. contradlu v n i us tangentis A 
ducitur ad pundum E. fecans quam- 
libet CF in conterminali- proportio- 
ne non tranfit per reliquum, conta- 
dum B alterius tangentis Sit CX 
tangens & iungatur^A X , fecans 
in pundoSj lineam CF. Ergo </ in 
S 3 conterminali ratione fecatur • 
Quod efl falfiim . &c, quod &c~ - 

PROPOSITIO VII. T*b I. F g. 

x 4» i5* Si a Termino communi A 
vel I diametri HK Circuli in corr- 
terminali ratione diuifcjducatiir quj- 
libet refta linea AFD fecans Cu— 
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culum • Dico quod concurfus N 
perpendicularis EI ad diametrum—» 
KH .i Termino communi edudbe; 
& 60 perpendicularis ex centro 
ad DF , erit idem ac concurfus 
tangentium a pundlis D> F» edudla- 
1'unu 

Iungantur radij FG> CG, DG : 
& redfce lineae FNDN • Quia An- 
guli AIN, & AON redii funt equa- 
les . Ergo a per qiratuor pundla A» 
I, Oj N Circuli peripheria tranfit; 
quam fecanr duae redtae lineae GI A > 
GON concurrentes 'in G . Frgo b 
redi angulum AGI eft^quale redian- 
gufo NGO* Et quia Triangula A 
CG» CGI funt redlangula » & ha^ 
bent angulum communem IGC— 
Ergo # AG, GC» GI funt continue 
proportionales • Ergo d redi angu- 
lum AGI eft a quale Quadrato GC. 
Si e redtangulum NGO eft aquale 
quadrato FG . Ergo lineae NG, F 
G, GO funt continue proportiona*. 
ks circa angulum communem NG 
F. Ergo/ Triangula NGF , FGO 

funt fimiliaf Si ideo Angulus GFN 
eft aequalis angulo redlo GOF* 
Quare g linea NFcireulum tangit in 
in F . Eadem ratione redla ND de- 
monftrabitur tangere circulum in—* 
D.Ergo in pundlo N concurrunt»8£ 
linea EI eft perpendicularis ad dia» 1 
metrum , & radius GO perpendi- 
cularis ad EX> : Si dux tangentes- ab 
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F. D. edudtaE . quod . &c. , N ;, 

... : v' 

PROPOSITIO VIII. ; >rrf. r. 

Fg- i6; Si ab aliquo pnntto B lareris 
AG trianguli AGH i Ducatur re- 
&a linea BD parallela lateri oppo li- 
to AH & fecet intra Triangulum 
quallibet rettas lineas EKjHG fub- 
tendentes verticis angulum A , quse 
lint parallela’ bali HG. Dico quod 
redtangnla fub Tegmentis fubtenfa- 
ru Tunt vt abfcilTa ex linea fecante. * 1 
Scilicet redtangulum HFG ad re- 'H- 
ftangulum EIK > eft vt line£ FB ad • 
BI. . > 

i Quia linea EIK parallela eftlmee 
HFG ; parlterque FI parallela elt 
JH E . Ergo in paralielogrammo E 
HFI a latera oppolita EI ,FH Tunt 
inter Te aequalia : & ideo b re&angu- 
lum EIK ad redtangulum HFG x - 
que altum habet eandem proportio- 
nem j quam balis IK ad FG . Eftque 
t IB ad BF y vt IK ad FG ( ob limi-r 
litudinem Triangulorum BIK, BF 
G) • Ergo re&angulum EIKadre- 
ttangulum HFG Te habet vt ablcik 
fa IB ad ablciflam BF • quod &c. 


JfcC 


V 


$ •: PROPOSIT. iX.Tab» J- Tig. I? m 
- 18. Si a puntto B lateris AL in Tri- jf 
angulo ALC ducatur re&a linea 
W B fubtendens angulum Verticis C & • 

AL ; Vel eum qui deinceps elt ; io L 
J J%. a & lit parallela reft* AM au» 

Ve*. >\ 
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14 Apollo ni j Conica 
Vertice adbafimCL intra vel extra 
triangulu dudae , atque intra T rian» 
guluih quodcunq; reda linea? EK* 
HG fubtendentes angulum Verticis 
lint paraliel^ bafi CL. Dico redan- * 
gula fub Tegmentis prioris in eam_* 
vel extra fadis fe habere vt redan- 
gula fub fegraentis fubtenfarum * 
Scilicet redangulum BID ad re- 
ctangulum BFD* fe habere vt re- 
ctangulum EIK ad rectangulum H 
FG : &C vnum rectangulum DFB ad 
rectangulum HFG » fe habere vt 
quadratum AM ad rectangulum-^ 
LMC» 

Quia ratio a rectanguli DFB ad 
rectangulum HFG componitur ex 
proportione DF ad HF ; & ex proh 
portione FB ad FG , Eftque k AM 
ad MC vt DF ad FH , (ob fimili- 
tudinem Triangulorum , & ob equi- 
: J diltandam rectarum H F G , & M C L 

- ^ atque rectarum BD » &M A .. ) Et 
iimiliter AM ad ML fe habet vt BF 
_ a. ad FG • Ergo ratio rectanguli DF 
£ B ad rectangulum H FG componr- 
\ tur ex ratione AM > ad MC > & ex 
£ ratione AM» ad ML» Verum ex 
IV +% ijfdem rationibus c componitur pro- 
" portio quadrati AM ad rectangulum. 
jv LMC • Igitur compolita? rationes - 
.# eadem inter fe funt ; fcilicet ratio 
rectanguli DFB ad rectangulum H 
FG elt eadem ac quadrati AM ad 
% rectangulum LMC :v^: . 
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Compendiaria .15 

Eodem ratiocinio rectanguluni-j 
>IBad rectangulum EI K erit r vt 
Idem quadratum AM ad rectan^u- 
lum LMC : Quare rectangulum D 
FB ad rectangulum HFG eandem 
rationem habebit , quam rectangu- 
lum DIB ad rectangulum EIK a & 
permutando rectangulum DFB ad 
rec luni DIB eft vt rec lum HFG 
ad rec-lum EIK - quod &c . 

PROPOSITIO X. Ta^UVig.i? 

Si Conus CAF fecetur plano ABC ^foll. i 
per verticem eius C ; fe<5tio in Co- 
no fadta Triangulum erit * Sr vero r 
lecetur plano NGH parallelo cir- 
culo bafis r Sectio circulus erit • 

Quia 1 recta linea t qux eft latus 
Coni per C x & A extenfa iacet in-* 
vtraque fuperficie y plani nempe G-‘* 

AB y & fuperficiei Conicae : Ergo 
recta linea CA quae eft latus coni 
coincidit cum earum communi fe- 
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ctione . Ergo communis fectio 
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linea recta eft : & fic BC eft lineat-* 
recta ,• quare CAB triangulum erit*. 

• Secundo per axim CD coni du- 
cantur qmdibet plana CADj & CB 
D A-qui* triangula efficient : &*defi- 
gnabnnt in planis ABFy & NGH aexp*» 
parallelis inter fe } b rectas GE ; 8£ 

BD communes Tectiones parallelas 
inter fe. &NE> AD paralellas cor. 9 
quoq; inter fe,. Ergo ob fimi lit udi ne 
triangulorum $ erit BD ad GE> nec &iP. 4 

non AD ad NE > vt DC > ad CE; & 

. . : / ideo 
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ideo BD ad GE > erit vc AD ad N 
E ; funrque radij BD,AD aequales. 
Ergo GE, NE etiam inter le erunt 
aequales . Et lic reliqua: omnes re- 
cta linea a puncto E ductae ad ro-. 
tundam fectionem erunt aequales/ 
Ergo lectio. G.NH circulus erit.. 


PROPOSITIO XI Bkt> 
% 5 »* 1^*20. In cono ABC a quolibet pun- 

2 * rto /prrvAnf.c FffkT fxrtr* ** 




% 



cto O lectionis FQI factae a plana 
non per verticem. Coni A ducto * 
Dico duci polle refctamdineamcur* 
uae fectioni occurrentem^quae in eo- 
dem .plano feetionis exiftens extra 
ipfam cadat . Et in locum inter tan* 
gentem. & fectionem aliam rectam 
lineam duci non polle * 

PerO, & verticem A ducatur la- 
tus Coni AO lecans circulum balis 
2 • BCF in B; & per B a ducatur recta 
linea BG tangens circulum , & per 
lineas AB,. BG ducatur planum A 
BG , quod fecet planum feetionis 
FOI poductum in linea recta OM . 
Dico lineam tangentem OM cadere 
extra cumam fectionem ,* & inter 
eam 8 c tangetem lineam ad conta- 
ctum duci non polle aliam rectam .. 
Q.uia iuperficies Conica efficitur a 
tranllatione rectae lineae per pun* 
ctum fixum A & per totam periphae- 
riam circuli B AF circumductae » Er- 
go totidem latera coni duci polfunt 
^uot iunt puncta affignabiiia in ea* 
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"em circuli 'periphaeria : horum_» 

. . ero vnum latus AB tantummodo 
conuenit cum recta linea QB circu. 
Ium tangente in vnico puncto B > & 
b cadente extra circlum in eius pia»* t 
no • Ergo rota recta linea GB cadit 
extra conum: & planum GBA ca- 
det extra fuperficie conica>cum non 
conueniant nili in recta linea AB* 
qus latus coni eft ( propterea quod 
omnes infiniti circuli ducibiles io-* 
cono paralleli circulo BCD tangent 
planum ABG in aliquo puncto li- 
neae AB ). . Quare OM exiftens in 
eodem plano tangente cadet extra—* 
conicam fuperficiem ; & ideo extra 
Tectionem OIF , in eadem fuperfi- 
cie conica exiftentem . Secundo a 
contactu O inter OM & lectionem 
FVOj&ineitis plano ducatur yt 
cunque recta linea HO; & per line- 
as AB, HO ducatur planum , quod 
fecabit circulum bafis in aliqua re- 
cta linea B N • Et quia planum^* 
ABN cadit inter planum ABG ad 
partes coni . Ergo BN cadit inter 
lineam BG tangentem circulum ad 
partes eiufdern circuli • Igitur e B 
N circulum BDF fecabit,- ita vt ali- 
qua eius portio j vt BZ intra circu- 
lum intercipiatur ; & ducto latere— * 
coni ZA fecabitrectam lineam OH 
inplano trianguli ABN exiftentem 
alicubi > vt in V diftincto a puncto 
O • Quare ex^ftet quoque punctum 
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18 Apolloni j Conica 
V in fiiperficie conica 9 & puncta-_» 
omnia rects lineae VO inter V » & 
O exiftentia , cadent intra triangu- 
lum ABZ j & ideo intra conum 3 & 
intra Tectionem OVF cadent. Ergo 
in loco inter tangentem MO & coni 
fectionem OVF nulla recta linea ad 
contactum O duci poteft . Quod 
&c. 


DEFFINITIONES II. 


XII. Tai- II. Big. a. Si planum 
conicae lectionis HFO aequidiftans 


fuerit plano A BK conum m quoli- 
beteus latere AB tangenti. Voca- 
tur HFO Parabtla. 

XIII. Tab i. Big- Jo.51.Si vero x- 
quidiftans fuerit alicui plano AFR 
per. verticem A extra conum caden*- 


tiV quod proindae omnia coni latera 
fecabit > & efficiat lectionem rotun- 




dam GHIL. Vocetur EllipJU fi 
circulus non fuerit - 
XIV. Atii fectio atquidiftans fue- 
rit plano quolibet AD E conum fe- 
canti per verticem A ( i» Tai. 1 . Big. 
a6 ) tunc vtraque fectio GHI. vel 
ML in vnoquoque conorum genita 
vocatur Hyperbola , & binae fimul vo- 
centur Seftione s Oppofit* . 

Nomina Parabolae 3 Hyperbolae 
& Elliplis imponuntur ab Apollonio 
in fine cuiullibet pro-num n, ia> 
*3j& iq. poftqiiam exactiflirae licet 

V..S:, yQ. .. P r0 * 
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olixe declarautt proprietates ha- 
rum figurarum . Verum non nulli 
dum breues efle laborant obfcuri & 
deficientes fiunt, vt videre ell in_* 

£ definicione.Pai*abo!ae a Pappo relata 
dicebant enim Parabolam effe quae- 
libet Tectionem para-lam lateri coni» 

1 quod eil falfum , duci enim poffunt 
infinita plana conum lecantia adin- 
; uicem inclinata quae par-la fint ei. 

: dem lateri coni , quorum vnum fb« 
lunimodo parabolam con ftituit>n£» 

1 pe illud quod aequidiftat plano co. 

5 iiutn tangenti in illo latere . reliqua 
. vero plana hyperbolas Temper efii. 
i- cfunt licet par-la fint eidem lateri 
coni* 

>■ Simiiiferiaudare non pofiiim de* 
l finitiones eorumjqui aiunt Parabo* 

1. lam efie quamcumq,- coni Tectionem 
a cuius diameter aquidifiat lateri tri. 

1. Ii per axim coni ducti* Et Hyper. 
i bolam vocant quamcumque coni Te. 

edonem cuius diameter , alii aiunt 
ie. cuius planum* alterutri crurum tri» ii 

• • V « 


e 


. per axim coni vitra verticem occuiw 
!>,: rit* Et Eliipfim vocant quamcum. 


, c j que coni Tectionem cuius diameter 

- | ■■■■- 


ita duobus cruribus tri-li per axim coni 
io> infraiierticem occurri tv T alerdefini- 
tiones admitti non poliunt quia infi- 
Is niti tri ii per axim coni duci polTunt 
fio quorum crura par-la non fint diame- 
tro eiuTdem parabolae , quae tantum- $ 
C£ tnodo cruri vnius tri-li per aximL* 
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20 Apoltonij Conica 

aquidiftare poteft , nempe illius cu 
ius bafis per-laris fit ad bafim fectio- 
nis conicae ; cumque talis conditio 
non apponatur falfa erit affertio » 
idipfum de hyperbola & ellipli dici 
poteft - 

Praeterea tab. i. fig. 17, 2<?, &31. 
infinitae Hyperbolae & ^.IJipfes in—* 
eodem cono duci poflimt quarum 
diameter HL nulli crurum tri-Ii per 
axim coni occurrit , fed potius cru- 
ribus AQ». AS tri-li AQS non per 
axim coni trafeuntis.T ales ambigui- , 
tates& falfitates prorfus euitantur in 
noftris vniuerfalibus definitionibus. 
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PROPOSITIO XII. T*i: I. ti'. 

.21. 22. 2 Si in fectione conica ro- 
.tunda ABC recta linea AC fecuerit 
omnes applicatas BD inter fe paral. 
lelas bifariam > & perpendiculari- 
ter : fueritque quadratum cuiuflibet 
iemiapplicatae BF aequale rectangu* 
Jo AFC fub Tegmentis illius. Se«. 
ctio circulus erit » Si vero nullum > 
quadratu BF aequale fuerit rec-gulo 
AFC > fecti6 circulus non erit. Vom 
cetur BUiffit • % 

Diametro AC defcribatur circu. 
Ius AGCH> patet diametrum AC 
« fecare bifariam G H ei perpendi- I 
cularem in F> & ideo in feraicirculo /j 
b quadratum GF erit aequale rectanj 
gulo AFC, cui aequale eft ex hypo- 
thefi quadratum BF • Ergo quadra* I 
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. . GF aequale eft quadrato BF. & 
eo recta linea GF eft Equalis BF, 
puncta GB coincidunt ; & fic re- 

. iqua omnia puncta. Igitur circuli 

i jperipheria per punctum B tranfit; & 
ideo fectio rotunda ABC D circu, 
Ius erit • 

Secundo qua-tum GF aequale e eft 
rectangulo AFC . Erat autem qua* 
dratum BF in aquale rectangulo A 
FG, Ergo quadratum BF quadrato 
GF non eft aquale & latera BF, G 
Ferunt inaequalia; & ideo figura-* 
rotunda ABC E) non erit circulus • 
& proinde Ellipfis em . 
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PROPOSITIO XIII. T«b. I. 
Fig. i-f. Iifdem politis» at BD quse 

r\t r'! 1*1 F» > T 7 r*. 
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o i w p- v — v ***■ «/w v u<%> 

bifariam fecta fuerat in F non fic 
perpendicularis ad AC; & quadra- 
tum BF fit aquale rectangulo AFC; 
Dico conicam fectionem circulum 
non efle^fed Ellipfim, 

Si hocVerum non eft fit ABCD 
circulus • Et a puncto F, quod non 
Iit centrum ducatur NO diameter 
eius, quae cadet ad partes anguli ob- 
tuli AFD s eo quod BD bifariam a 
diametro NO fecta fuerat , & ideo 
ad angulos rectos ab eadem diame- 
tro NO fecabirur , Ducatuf poftea 
GH perp-ris ad diametrum NO$ 
fecabitur GH bifariam d diametro 
in S,& ideo inaequaliter in R , Qua- 
re AC non lecat bifariam omnes pa- 
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22 Apolfonij Conica 

rallelas ipfiBD contra hypothefiin 
Kon ergo ABCD circulus erit j 
fed Ellipiis . ^ ^ > 
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PROLORTIO XIV. TabJ.Fif 
25. In cono fcaleno ABC ctuci po- 
teft fediio rotunda inclinata ad cir- 
culum bafis DCF,quas circulus fit, 
Vocetur autem talis circulus 

fvbcontraria . 

A vertice A cadat a AE perpen- 
dicularis ad planum circuli balis D 
CF incidens vitra centrum O in _# 
plano bafis * vt in E & per EO du- 
- catur retta linea EBC, quae diame- 
f ter circuli erit ; Iungantur latera-» ; 

coni ABG» AC ,* atque in triangu- 4 
lo fcaleno fiat angulus AHG squa- 
lis angulo ABC &per HG duca- 
tur planum perpendiculare ad pla- 
num trianguli ABC 9 fecans circu- 
lum BDCTin redta linea DI F, quod ’ 
planum efficiat in cono fe&ionem— » jj 
rotundam DHFG • Dico hanc elle 
circulum ; 

Quia planum ABC ducitur per 
A E perpendicul arem adfubieftum 
planum circuli B D C • Ergo b 
planum . circuli B D C perpendi- 
culare ell ad planum trianguli A 
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B C ,* fed eidem plano perpendi- j 
culare du£him fuit planum GDH . 
Ergo e communis eorum fe&io DI 


drr * F perpendicularis eft ad planumu» 
* * ABC & ideo d DF perpendicularis 

_ J 


ad 
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ad lineas BC, HG (exiftentes in-» 

' odem plano) bifariam fecatur a di- 
metro BC circuli balis coni; quare 
3H fecat quoque bifariam & per- 
pendiculariter redtam lineam FD 
in I , Poftea quia anguli ad B » H 
fhnt aquales , & etiam illi qui ad 
verticem I inter fe funt aequales . 
Ergo e per quatuor pundla B,H,C> 
<j circuli peripheria tran fit, & ideo 
/redlangulum BIC elt aquale re- 
ttangulo GIH, Eftque jin circulo 
BpCF quadratum DI aquale re- 
dtangulo BIC • Ergo b quadratum 
D I aequale eft re&angulo G I H- 
Eodem maodo dutto circulo b f c d 
parallelo bali B D C per quodlibet 
aliud punctum i rectae lineae GH ef- 
cietur alia recta linea f d parallela 
DF bifariam , & perpendiculariter 
fedla ab ipfa GH , & quadratum-» 
medietatis illius d i aequale erit rc- 
ctangulo filb fegmentis huius GiH? 
Quapropter i Tectio rotunda GDH 
F circulus erit • Quod, &c. 

PROPOSITIO XV. TabJ. Fig . 
26.a7.a8.ap. Inter Tectiones oppo- 
litas H G I & L M factas a plano 
aequidiftante tri-Ii AED per verti- 
cem A coni ABC bafim fecante.^ 
in recta DE. Punctum reperire-» 

omnes rectas lineas 
i adfectiones percingentes per illud 
• punctum tranfeuntes . 
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24 Apolionij* Conica 

V ocetur tale punctum Centrum -» 
«s eSitwt • Et qualibet recta linea—» 
biflecta vocetur Diameter jranfo+r- 
fa . Eiufque termini vocentur Vertim 
ce* fetf tonum» • 

A punctis E, D a ducantur EO , 
a * x IU & do circulum tangentes : quae 
2U paPallelat inter fe erunt quando ED 
.eft diameter ,• && conuenient in—» 
O quando ED non eft diameter. Et 
a vertice coni A ducatur recta AP 
parallela tangentibus ( in Figura-» 
a 6 , xj» ) & per concurfum earumu 
O ( in 28.2P.) quae fece t planum— » 
ftyperboles in P, & in tali plano 
producatur per P quaelibet recta— » 
LPH dummodo ad lectiofies oppo-. 
fttas pertingat • Dico punctum P 
fecare bifariam rect2m L H. Per 
rectas AP » & LH extenditur pla- 
num, c quod efficiet in cono trian- 
c bu.to gulum AQ.S ( cum per verticem_» 
coni eum fecet ) • Et quando AP 
parallela eft tangentibus EO. DO ; 
( in Fig. 26. 27. ) quia QS eft com- 
( munis Tectio planorum APRQ^, & 
1 circuli BEC per duas parallelas 
v * AP,& EO extenforum • Ergo QS d 
d vi. 8 vtrique earum parallela eft • Atque 
J circuli 9 diameter D E perpepdiciu 
e 21 laris eft ad tangentem EO,* Igitur 
eadem circuli diameter DE perpen- 
dicularis erit ad fubtenfam QS : & 
ideo /bifariam eam fecat • Quare—» 
in QSR efficiuntur duo fegmenta— > 

«equa- 
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aqualia a tribus rectislineis AQjA 
•R> ASj & QS parallela eii quarta: 

5 AP- Ergo g quatuor illae retia;* li- 
neae ab A dilcedentes funt conter- 
minalem proportionem efficientes . 
Similiter(in fig.28.ap.) quando h A 
OP a ducitur concurfu tangentiuO, 

1 tunc retiaOQRSfecatur incotermi- 
( nali ratione a retia D E tatius con- 
iungente & a Circulo . Ergo qua- 
tuor linea: AO» A Qj ARj & AS, 
ad quatuor illa puntla pertingen- 
tes funt i efficientes contermina- 
lem proportionem ; & in vtroque-/ 
cafu retia LH parallela eft vni ea- 
rum AR ( l cum fint communes fe- 1 yi-S 
tliones planorum *quidiftantium fa- 

• < 5 be ab eodem plano AQS ) . Igitur 
mi tribus reliquis fecatur LH in __ » 

,, propor-ne aequalitatis in P. quod. 

PROPOSITIO XVI. T*b- I. 

$*&- 3 V Intra Ellipfim LGH 

puntium reperire bifariam fecans 
omnes retias in ea applicatas per ii- 
lud puntium tranfeuntes. Vocetur 
tale puntium Centrum Ellip/is, retia 
linea bifecia Diameter tranfuer fcL 3 j 
: eiufque termini Vertices ellipfis . 
s In. cono ABC ellipfis LGH «equi» 

diffet plano ARF per verticem A 
„ £cante P Ja x nilm circuli extra eum in 
RFj & ab N centro circuli bafis du- 

* catur NF per-dicularis ad FR & ab 
occmfu* ducantur circulum tangen* 

J B . tes * 
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26 AvoHonij Conica 
tes RD > RE ( in fig. 30. vel FD > 
b hn* i. FE in 31. fig- ) Patet quod b redta 
linea DE coniungens contadlus per- 
pendicularis eft ad ONC , per ceu- 
trum circuli N dudh,8cf ab ea feca. 
bitur bifariam in pundto O • Tan- 
dem coniundla redta linea OA* ha?c 
fecabit planum Ellipfis in pundiro P. 
Dico pundlum P efife centrum EI- )c 
lipfis;. Per pundlum P ducatur quae- 
libet applicata LPH in eodem pla- 
no Ellipfis ; & per LH , AO dudlo 
plano , id d fecabit conum in trian- 1 
gulo AQS, & eius bafim in QS> quj 
cum diametro BC coincidat ( vt in 
30. fig* ) vel eum Ifecet ( vt in fig. 

31 ) vel tranfit precise per DE. In 
primo & fecundo cafilj quia redia li- 
nea SQjlucitur per pundlum O bif- 
iecans redlam DE tadlus coniun- 
gentem » & per concurfum tangen- 
tium , aut per redlam RF paralie- 




« hui. c lam ED : Ergo e fecacur contermi- 
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idui j zu : e ictdtui cuiiLCAini- 

nali ratione m pundris R, Q. O, Sj 
& ibidem a vertice A iungiintur- 
quatuor redlx linea; j eftqtie LH pa- 
rallela vni ipfarum RA ( ed quod 
fvi s funt /communes fedliones plano-, 
rum sequidiftantium ARFj HGI fil 


'jr. 




%hui.L dtea plano ARS ) : Ergdg LH fe- 
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- r<J- 
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* ractir in prop-ne squalitatis a tribus ; 
. . ^.reliquis AQ^» ACb AS . Denique—». 
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planum extenfum per IPG>& APO 
tranfeat precife per lineam DE ta» 
dius coniungentem , & planum EI* 

liplis. 
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lipfis fecet planum circirii bafis in—* 
linea ZY . Patet h RF* & ZY paral- h vi 
Jclas effe ( quia funt communes fe~ 
ftiones planorum ?eq u idi ft antiu 3 fc i- 
licet Ellipfis & ARF fadlae a plano 
circuli balis ) , eftque refta linea D 
i H parallela RF. Ergo ED, ZY pa- 
>, raueia* funt inter fe > & per eas du- 
J cuntur plana DAE & Ellipfis ,* Er- 
1 go communis eorum i fedtio GPI iVT 
Ii eft parallela ipfi DE ,* & AO fecat 
5 bafim DE trianguli ADE bifariam 
f in O .* Ergo l pariter fecabit ei pa- 
t rallelam GI bifariam in pundto P . 

f Quod &c; r - * ; 

\ ’ 

I PROPOSITIO XVII. Tab i. 

{in eifdem fex fi guris, dudte. qualibet 
/j diametro HL*& a verticibus eius H» r ' 
L Si dudhe fuerint due redle linee 
•1 HT» LK contingentes Hypeibola { 

[Ii aut Ellipfim. Dico HT,LK efle in» 
p ter fe parallelas & e comierfo . 

\ Primo fig.ad.a8.&3°«linea QS bafis 
[ii trianguli per verticem dudri diaine- 
pi trum fedlion is efficientis tranfeatper 
H 5 N centrum circuli bafis coni ; .& d 
lI)( diametri circuli terminis Q, S 4 du- 
lcantur redte lineae QV j SX circu- / n 
ji lum tangentes , qu* perpendicula* 

$ res erunt ad diametrum. QS;pariter- 
4 <jue DE^ bifariam fedla a diametro 
$ Q 5 perpendicularis quoque ad illam 
U ell: : ex conftru&ione precedentis . 
[]:Ergo b Qy, SX, DE parallelf funt bI 
)fi s , v B a inter 
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28 Apolloni] Conica 

inter fe,* eftque GI parallela ipfi D 
E, vt o lienium fuit In procedenti . 
Igitur e QVj & GI parallelas funt 
incer fe ; atque SX, & GI parallelae 
quoque funt . Cumque per paralle- 
las QV, GI dudta plana , tangentis 
VQA & fedlionis GHI fe mutuo 
lecentin redta linea LK: Ergo dL 
K conum & fedlionem e tangens pa- 
rallela eft ipfi GI • Eadem ratione 
HT eft communii fedtio plani tan- 
gentis XSA & fe dii on is GHI , quae 
per duas parallelas SX* & GI du- 
cuntur: Ergo/ tangens HT eft pa- 
rallela eidem GI: quare duae tan- 
gentes verticales fedlionis HT , LK 
parallelae funt inter fe . Secundo du. 
dia diametro GI Eilipfis ( fig. J" 1 » ) 
parallela bafitrianguii ADE,nempe 
ipft DE > quae perpendicularis, eft 
-d diametrum bafis coni Q§. : & a 
pu ndlis G, I dudlis tangentibus G ■ 
£ X b . Dico eas arquidiftare--» • 
Quia exconftrudlione in preceden- 
ti expolita HL parallela elt ipli A 
R • & ab eifdem ducuntur duo pla- 
na AER g contingens conum , & 
Eilipfis IITGL . Ergo h communis 
eorum fcdlio G x> nempe contin- 
gens Ellipft m in ^ parallela eft vm 
A.R * Pari ratione contingens I b j 
parallela erit eidem AR ,* Igitur 
G x j I b parallelas funt inter fe « 
Tertio In figura 27 • 3 i : QS ba- j 

fis trianguli AQS, per verticem co* 
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Compendiaria* 29 
ni cludi diametrum LH efficientis , 
non tranfeatper N centrum circuli 
bafis coni • Et a fubtenfae QS ter- 
minis Q, S, ducantur circulum-» 
i tangentes QV, SV, quae in pundo 
V coliuenient extra circulum j quae 
in 27 figura conuement / cum DE- 
fe cante bifariam & perpendiculari- 
rer ex centro redam QR • Tn ap* 
figura (*V,SV connenientin V cum 
linea DE tadus linearum DO» EO _ 

coniungente : & reda m linea SOQ m bu.s > ! ^ v 

R diu i ia fit inconterminali ratione • 

Et in, figura S 1 lines QV »SV n con- n bu. * 
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Uenient cum reda R FV parallela—» 
jpfi DOE, in V: & coniungatur re- 
da linea A V • Et quia planum AF 
RV squidiftans eft plano fedionis 
conicas GHI : & ambo fecantur at 
eodem, 'plano conum tangente AS V 
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Ergoooccurfus AVsquidiftans erit o VI. 8..-*. 
HT fedionem tangenti. Eade ratio- 
ne illaduo plana fecantur ab eodem 
plano conum tangente AQV : Er- 
go p efficit communes fediones AV, 

LK parallelas inter le . Quapropter 
HT» LK eidem AV funt parallelae : 

Ergo q & inter fe quod &c. 

Conuerfum huius propofitionis 
fic oftendetur • Duae tangentes H jip.il, 
T, LK fint parallelae inter le. Dico 28.31. . 
redam LH tactus coniungentem_» 
diametrum efle . 

Si hoc verum non eft ex puncto 
L ducatur Diameter L<* ,* & * fi tan- 
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50 Apolloni") Conica *- 
gat feccionem in 4 : Ergo r * # erit 
parallela eidem LK & proinde ipfi 
HT parallela erit. Verum duo pun- 
cta H , & 4 exiftunt in diftinctis 
Coni lateribus : ergo duo plana co- 
num tangentia per latera AH ,& 
A4 ducta fe mutuo feeantj ob fuper- 
ficiei conicae curuaturam : quare ab 
eodem plano Tectionis GHI rectae 
lineae HT, & * £ in eis defignatae 
fe mutuo fecabunt ; & oftenfae fue- 
runt inter fe parallela: : Quod eft 
abfiirdum . Igitur nulla aliapreter 
LH ex puncto L educta diameter j 

erit • Quod erat oftendenctum • 

% 

PROPOSITIO XVIII. r**. jr. 
Fig. 33. Qualibet recta linea CF in 
circulo bafis coni AB E applicata^-» 
non per centrum Circuli » Oico 
quod potell elfe diameter fectionis 
rotunda' * quae bifariam fecet omnes 
rectas intra rotundam Tectionem—» 
applicatas par-las tangentibus ,• & 
qua-ta femi applic atarum -fint , vi 
rec-gula fub fegmentis ipfius CF . 
Vocentur illae par-lar tangentibus 
verticalibus QrdinAtitn appluatcc • 
Ductis circulum BE tangentibus 4 
CR 3 FR conueuient ad partes feg- 
menti minoris in R , iungaturque-» 
RA; & in planis conum tangentibus 
ACR , AFR per puncta G,F> ductae 
fintCP, FQ parallelae eidem AR, 
quse proinde b parallelae inter fe-* 

erunt 
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Compendiaria -31 
erunt j &[r contingent coni fupcr- cbn.it 
nictem. Si modo per parallelas CP* 
FQ^ducatur planum efficiens in_» 
cono Elliplim aut circulum LCMF ; 

& in ea applicentur quaelibet rectae 
LM» ON parallela tangentibus ver- 
ticalibus GP, FQ_. Dico primum 
omnes LM , ON ifecari bifariam a .Sv 
diametro CF . Ab R concurfu tan- 
entium ducatur qualibet recta RB 
fecans tactus coniungentem CF in 
H : & conpleatur tri-lum ARE » 
coniunganturque rectae AB , AH . 

Ergo d RE fecabitur incdtermiuali Ah»i6 
ratione a quatuor rectis AR, AB, 

AH , AE a vertice A eductis ; eft- 
que LM parallela vni earum AR, 

( eo quod 1 LM eft communis fectio e VI* 7 / 
planorum per parallelas CP^RA IJF 
exten forum ) ergo/LM fecatur in fh»u u 
duas partes aequales a tribus reliquis 4 * 
in H; & ideo a diametro CF . Si- ^' ,m 
mili modo oftendetur quod ON fe- v-H 
catur bifariam a diametro CF in I. 

Secundo Dico quodquadratum_j 
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femiapplicatae LH ad quadratum 
OI eft vtrectangulnm CHFadre- 
ctangulum CIF . Quia in triangulo 
AB E a puncto L ducitur L H M Tub- 
tendens angulum BAE , & eft pa- 
rallelaipli AR , cjuse fecat bafim B 
E ; Ergo g rectaqgulum LHM feu g f ' 
ei aequale quadratum LH ad rectan- * *** 
gulum BHE feu ad ei aequale recta- 
galum C H F in circulo, habet ean- Mv> 

B 4 deHv 
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3 2 A polion j Conte a 

dem rationem » quam quadratum A 
R habet ad rectangulum ERB, feu 
ad i ei aquale quadratum tangentis 
RC . Eadem ratione quia ON pa- 
rallela elt CP & AR ; atque fecta-t 
eft in duo fegmenta aqualia a lateri- 
bus ADN, AOG & AI : & coniun- 
cta RDIG ; Ergo vt prius erit re- 
ctangulum OIN > feu ei aequalem 
quadratum OI > ad rectangulum DI 
G > feu ad ei a quale rectangulum CI 
F in circulo > vt idem quadratum-* 
AR ad rectangulum GRD , feu ad 
ei l aquale quadratum RC . Ergo 
quadratum LH ad rectangulum CH 
F habet eandem rationem , quam 
quadratum OI ad rectangulum CI 
F i & permutando quadratum LH 
ad quadratum OI fe habet, vt re- 
ctangulum. CHF ad rectangulum—* 

CI F^ Ouod &c. 

PROPOSITIO XIX. T»b . f. 
F«.53. Cuiuflibet Tectionis Rotun- 
da- DKEL in cono ATZ facta ali- 
qua diameter Coincidit aut aqmdi- 
flat plano Circuli bafis BTCZ . 

A vertice Coni A ducatui planum • 
AVX aquidiftans plano fectionis 
rotunda DKE fecans planum Cir- 
culi bafis in VX » & P er Centium— » 
Circuli TZ ducatur Recta TV per- 
pendicularis ad VX & 4 ducantur 
VBi VC Circulum tangentes , Con- 
iungaturque B C fecans Circuli 
diametrum in N, ducaturque pla- 
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num Trianguli BC A Tecans Tectio- 
nem rotundam in DE . Dico DE 
efle diametrum eius , & aequidiifare 
ipfi BG in Circulo bafis exiftente-^ . 
Extendantur plana tangentia AVB» 
&AVC» quae fecabunt planutn__» 
Ellipfis,aut circuli DKEL inDR,& 

ES» quae b parallelae erunt eidem A 1» Vl.fr. 
V , & interfe , cum fint Communes 
Tectionem planorum aequidiftantium 
AVX , & DKE . Igitur Recta r D c />#.17 




E coniungens duas tangentes aequi» 
di liantes erit diameter • Tandem_> • 
quia VX » & BC funt perpendicu- 
lares ad diametrum VZT erunt pa^- . 
ralle 1$, & ideo, plana per eas exten- A 
fa efficient Communem fectiOnem__> 

AY parallelam- ipfi BC» & duo d ttvi.fr 
plana XV A» & DKE parallela' in- 
ter Te fecantur ab eodem plano CB 
AY . Ergo DE & AY parallela: 

Tunt inter Te x & ideo e ipfi . 
quod &c # . - .< ' \ 
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PROPOSITIO XX. Tab. IT. Fii 

T* In. eodem Cono ABC ii ductas 
fuerint duae lectiones Rotundae pa- 
rallelae inter Te , & vnius diameter 
FH aequidiftetpJano Circuli bafis D 
BE • Dico quod ambae Tectiones. ha- 
bebunt diametros in eodem Trian- 
gulo peruerticem ducto , &r quadra- 
ta ordinarim applicatarum MO» SV 
parallelarum tangentibus verticali- 
bus erunt inter ie vt Rectangula-^ 
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54 Apoilonij Goneia 

fiib Tegmentis diametrorum* 
Perdiametru HF extendatur Tru 
angulu Fd^H Tecans altera lectione 
in PQ^, & per S V & A ducatur pla- 
num Trianguli ASV feeans planum 
IFG in redta IG • Quia FHcft dia- 
*.bn. 17 meter; ergo a tangentes FK, & HL ,'] 
funt parallelae inter fe : funtque-* * 
b yi.j b PR , & FK parallelae inter Te quia 
Tnrrt fedtiones circulorum,, velEl- 
lipliu aquidiUantium fadtae a plana 
tangente AFK , & pari ratione duae 
tangentes HL & QJ£ funt interfe—* 
e vi»7 # paralellae,* ergo Ju* rectae* PR, | 
(^Z funt parallelae inrerfe , & idea 
d hH.17 d PQ^eft diameter^ & quia ab xqui- 
dillantiam planorum circulorii vel 
HJlipfium fedtiones fadia: a Trian- 
gulo per verticem funt parallelae 
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mterfe^ergo S V e parallela eft IGr 
& PQnarallela elt FH: & proinde 
vt £ST ad IX, atque TV ad XG> 
ne? non T P ad XF eandem propor- 
tionem habebunt quam TA ad AX; 
funtque IX & XG sequales^rgo pa- 
riter ST , & T V aequales funt y & - 
ideog redlangulttm STV , feti qua» 
dratum ST ad re di angulum PTQ^ 
eandem rationem habebit quam re- 
dtangulum IXG , leu quadratum IX 
ad redi angulu FXH: 6 fed quadratum 
MN ad r.edtangulum FNH eft vt 
quadratum IX ad rediangulum FX 
Hjergo ex aequalitate ordinata qua- 
dratum ST ad redtangulum PTQj 
. • e an 
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Compendiaria , 3 5 

dem proportionem habebit* quam 
quadratum MN ad redangulum_> 


PROPOSITIO XXI. Tab. Ii. 
Fi£. 2. Si in Parabola HFO par-la 
plano A BK tangenti conum ABCT 
a quolibet eius pundo F vbicumque 
fiimpto ducatur FL par-la Jateri 
contadus AB, & fedioni applicen- 
tur redae DG> OH par-lae FE tan- 
genti ledionem in eius vertice F. 
Dico FLX. diametrum efle bifariam 
fecans omnes ordinatim ad eam ap- 
plicatas GB , HO , nempe par-las 
tangenti FE , & qua-tum G L 
habere ad qua-tum HX,vt abfcilu 
FL ex diametro adabfciflam FX . 

Ducatur per duas parallelas AB ». 
FL planum trianguli fecans circu-. 
Ium bafis BCT in linea BI , qua 
per pundum X in plano- eiufdem^» 
Paraboles v HFO exidens tranleat £ 
& per lineas BI HO planum duca- 
tur efficiens ledionem rotundam B 
HIO,, qua circulus erit fi applicata 
HO iacet in plano circuli bans coni 
CBT.& quia , ab illius plano fe- 
cantur duo plana parallela , nempe 
ipfms parabolas HFO in linea HO * 
& tangentis Conum ABKia linea-* 
BS : ergo a. ES parallela e 11 i pii H 
O . Pr^terea quia per duas paralr 
lelas FEj HO. ducuntur duo piana , 
fcilicet fedionis rotunda; BHIQ,^ 
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$<$ Apolloni j Conica 
& tangentis Conhm AFE, fe mu- 
tuo fecantia in linea IZ : ergo b IZ 
parallela e lt eidem HO i & ideo c 
duae tangentes BS > IZ funt paral- 
lelae inter fe . Quare d reda Irnea 
BI earum contaftus iunge ns Dia- 
meter e(l fedtionis rotundae HBIO* 
e qu:t bifariam fecabit applicatam_» 
HO) in X .• Poftea in plano trian- 
guli ABI du£ta per L linea MLN 
parallela BI ,* & per MN } DG du- 
cto plano j / efficiet feClionem ro- 
tundam MGND parallelam ipft 
BHIOj eritque^MN Diameter il- 
lius bifariam fecans DG in L paral- 
lelam tangentibus NP» & MQ* Er 
quia in cono ABCTduCtae funt duae 
feCiiones rotundae parallel^ inter fe 
BH IO, & MGND, quarum dia- 
metri BI , MN cadunt in eodem_* 
triangulo ABI per uerticem Coni 
ducto; ergo ( ex pi-ecedenti ) qua- 
dratum GL ordinatim applicatae ad 
Diametrum M N ad quadratum—»- 
HX ordinatim applicata ad diame- 
trum BI , fe habet b vt redtangulum; 
MLN ad rettangulumBXI ,* eltque 
re<ftangulum MLN ad redlangukii»' 
BXI > vt abfciffa LF ad XF : ergo 
quadratum GL ad quadratum HX 
fe habet vt linea LF ad iineam XF • 
Quod ’ > f ■ -w 


.j — , — 

* * • 
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C»> ollarium Ex confl-rudtione hu- 
ius prop-nis deducitur quod inPa- 
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rabola qualibet reda linea paraMa 
diametro 3 erit quoque diameter 
. eiufdem . 

I Nam non ab vnico pundo F. fed 
} etiam a quolibet alio vt a D fum- ’ 
pto in curua Parabola duci poteft 
reda DV paral-la lateri contadus 
AB ; & ideo para-la FL erit, verum 
eft tamen quod tangens verticalis . . 
DR non eil para-la tangenti FE> . 
ob curvitatem paraboles ; & ideo 
ordinatim applicatae ad diametrum 
• DV Icilicet para-la; tangenti DR 
inclinatae erunt ad HO ordinatim__» 
applicatam ad alteram diametrum 

FL. 1 • ' 


PROPOSITIO XXII. T*b‘ ll. 
Fig. 5.4. In Ellip/i, hyporbola > & 
& fedionibus oppofitis GFDR ge- 
nitis in cono ABCT • Dico quod 
quaelibet Diameter tranfuerfa RF 
bifariam diuidit omnes GD> OH 
applicatas in fedionibus parallelas 
tangentibus verticalibus FE y RQj. 
& quadrata ordinatim applicatarum 
LG , HX fe habent inter le > vt re- 
dangula FLR , FXR fub Tegmentis 
vel fub produdionibus diametri ab 
applicatis fadis : 

Per verticem Coni A , & per FR 
diametrum tranfuerfam fedionis 
ducatur planum efficiens in Cono 
triangulum ABI > quod fecet circu- 
lum BCT in linea BI J quae tranfeat 

per 
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30 Apotiony uowca 

per pundum X exiftens in commu^ 
ni fedione diametri RFX & HQ » 
Poftea per lineas BI, HO ; ducatur 
planum efficiens in Cono fedionem. 
rotundam BHIO; quia ordinaeim--» 
applicata HO parallela eft tangen- 
tibus verticalibus FE* RQj, 8c per 
parallelas HO* FE ducuntur duo 

f lana nempe fedionis rotundae BK 
> & tangentis Conum AFE y quae 
fe mutuo fecant in linea IZ ; ergo a 
IZ contingens fediasem BHI » pa~ 
rallela eft ipii HO » Similiter quia 
per duas parallelas RQj HO du?« 
cunttirduo plana quas fe mutuo fe- 
cat in reda linea BS:ergo b BS pa** 
rallela eft eidem HO * & ideo c duae 
tangentes fedionem rotundam BS» 
ibmiS IZ parallela fiint inter fe,* Quare 
d reda linea BI tadus coniungens 
Diameter eft rotundas fectionis BH 
IO & bifariam fecabit ordtnatam_> 
HO in X . Similiter per punctum 
L ducta recta linea MLN parallela 
BI : & per MN,, DG parallelas ip- 
fis BI , HO ducto plano , e efficiet 
rotundam lectionem f.qiHdiftantem 
rotundae feCtioni BHIO , & illius f 
Diameter erit MN exiftens in, eo- 
dem Triangulo ABI per verticem *, 
ergo quadratum GL ad; quadratura . 
HX> fe habet vt rectanguliim ME j 
N ad rectangulum EXI * fed g re- 
ctangulum MLN fe habet ad te* 
ctanguium BXI » ve rectanguIutnL-i 
. I - FLR 
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l ’ f FLR ad rectangulum FXR : ergo 


* quadratum GL ad quadratum HX, 
f | le habet vt reftanguliim FLR ad 
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Corollarium 'Conflat ex hifce dua- eBprop 
bus propofitidnibus quod quaelibet 4 *. 47 . 
re 61 * lineae in fedtione conica ap- 
plicat* para-1* tangenti verticali a 
diametro fecantur bifariam • ; 
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DEFINITIO XV. r**. ir. F//. 
5. Tn Parabola ii fuerint redi* line* 
BR , & ordinatim applicataDC, & 
ablcilla -BD continue proportiona- 
les • Vocetur refla linea RB La/ut 
Retium Parabol^. & qua-tumcx B 
R vocetur figura Paraboles. ^ 
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DEF.XVI.r4P*. d.7.In EI- 
lipii y & hvperbola li fuerit latus 
tranfuerfum BT ad BR , vt reflan- 
gulum TDB fub Tegmentis vel pro- * 
ductionibus Diametri ad quadra- 
tu m DA ordinarim applicat* . Vo- ^ 
cetur refla lmea BR.fl,,,, R ,/,° v 
feflioms . Etreflangulum TBR a 
lateribus tranfuerfo & reflo conten- 
tum V ocetur figuru hyperboles aut 
elliplis . 


-_X V 


PROPOSITIO XXIII. rab. /J. 
fig.Xm In Parabola ABC quadra» 

tum cuiuflibet ordinat* AD aqua- 
le eft rectangulo fub abfeifla BDjgc 
eius latere reflo BR » > Qgia 
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: 40 dpouonif conica. 

Qina quadratum « EG , -ad qua- 
dratum AD fe habet , vt linea GB > 
ad BD > & fa&a BR tertia propor- 
tionali duarum BG > & GE : b erit 
BR latus redhim Parabolae ; & re- 
dtangulum GBR erit aequale qua- 
drato EG : eilque c BG ad BD , vt 
re&anguium GBR ad re&angulupt 
DBRjob aequalem altitudinem BR* 
ergo quadratum EG ad quadratum 
AD fe habet* vt rettangulum GBR 
ad re&angulum.DBR : & erat qua- 
dratum EG aequale reddangulo GB 
R , ; Ergo etiam quadratum AD tll 
aequale rettangulo DBR . Quod 
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.PROPOSITIO XXIV. r«£. IX. 

9 , 10 . In Hyperbola, Ellipfi * 
& Circulo ABC ; quadratuinjcuiuP 
.libet ordinatae AD eft aquale re- 
etangulo BDH fub abfeifia BD ad 
latus rectum BR applicato quod 
tangat fectionem in B:* deficiente^ 
in ellipfi r 8: excedente in hyperbo- 
- Ia rectangulo RIH fi mile ei quod 
.continetur a lateribus recto RB, Sc. 
tranfuerfoBT ► - 

Coniuncta recta linea TR fecet a 
DA parallelam, ipfi BR in H; & I 
a defixe quia « vt rectangulum TDB ad qua- ’ 
dratum AD, ita fe habet linea TB 
ad BR x feu TD ad DH>: fumpta^» 
b IV. « communi altitudine idem k re- 
crangulum TDB ad rectangulum—» 

, ' HDB, 


v- 3 » B ■» , f .1 S*»*^ Y . • ’, 

Compendiaria 4 } 

HDB fe habet vt linea TD ad DH > 
feu e vt TB ad BR feu vt rect-lum_-> c I V.4. 
*TDB ad quadratum DA ; ergo d dlU.4 
J quadratum AD, aequale eft rectan- 

gulo HDB, hoc vero rectangulum 

continetur fub abfciffa DB, & ap- 
plicatur ad rectum latus BR cum__, 
exceftu in byperbola , & in ellipli 
cum defectu rectanguli HIR , quod 
fimile eft ei , quod continetur a TB 
R , fcilicet a lateribus Tranfuerfb , \ 

& Recto fectionis, Quod&e. v>» 


PROPOSITIO XXV. Tab. ll. 
pig.xi, Datis duabus rectis lineis A 
B , & C , tk angulo D : Defcribere 
Parabolam, cuius Diameter ht AB, 
vertex A , latus rectum C,* &ordi- 
natim ad AB applicatae inclinentur 
in angulo D • i 

In plano j in quo BA iacet» fiat 
angulus ABE aequalis angulo D : & 
in aliquo plano per BE extenfo * 
quomodolibet inclinato fuper pia* 
num ABE educatur ex puncto B li- 
nea KBN perpendicularis ad line- 
am EB: extendaturque recta NBK - , 
vt fiat a rectangulum NBK aequale 
rectangulo fub AB, &C contento: 
&in plano BEN » diametro NK de£ 

' cribatur circulus fecans perpendi- 
cularem EB in punctis E , & F ; & 1 
. ex puncto K ducta KO parallela ip- 
fi AB conueniens cum NA in O : & 
vertice O, bafi circulo NEKF dei- 
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42 ApoUonij Conica 
cribatur Conus fecans planum per 
AB, & EB in figura eurua EAF . 
Hanc Dico effe Parabolam quae» 
fitam. Ductis b Circulum & e co- 
num tangentibus KG , NH, & AL : 
quia NK eft diameter Circuli : ergo 
tangentes KG*NH perpendicula- 
res fu nt ad Diametrum KN : &ad 
eandem perpendicularis facta fuit 
EB; ergo tres KG, FE a NH paral- 
lela; iunt inrerfe > & communis fe- 
ctio planorum FAEj & tangentis 
conum ONH, fcilicet AL tangens 
Conum, & figuram EAF in A t 4 
parallela erit eidem EF ; 3z funt A 
B , OK parallelae, nec non EB, GK 
parallelae: ergo planum EAF e ae* 
quidiftans plano OKG conum tan- 
genti / efficit in fu perficis conica.» 
parabolam EAF > cuius g diameter 
eft linea AB sqaidiftans lateri con- 
tactus coni OK , & Vertex eius eft 
A; atque EF parallela tangenti ver- 
ticali ALeft, ordinatim applicata > 
fecaturque h bifariam m B (cum in 
circulo linea EF fit perpendicularis 
ad diametrum KN ) , & angulus A 
BE factus fuit aequalis angulo D . 
T andem quia in iemicirculo i qua- 
dratum Br eft squale rectangulo N 
BK: &rectangulum CAB factum-» 
fuit aequale rectangulo NBK ; atque 
in Parabola E . A F/ rectangulura_j 
fub abfeifla , & latere recto eius ae- 
quale eft quadrato ordinatae BF; E r- i 
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go rectanguium CAB aequale eft re- 
, ccangulo fub abfciifa A B , & latere 
4 recto Paraboles : eftque AB altitudo 
commnnis rectangnlorum : ergo la- 
tus rectum Paraboles defcriptae ae- 
quale ell lineae .data; C • Quod &c. 

s ^ ‘ t • ~ m | ^ 1 w < » fv i • "1 * Jt \ 

PROPOSITIO XXVI. Tab.U. 

F$£» 12. 13. Datis duabus rectis li. 
neis AB, & C, & angulo D: De- 
lcr ibere Hyperboiam 5 oppofitas 
fectiones , & Elliplim , cuius Dia- 
meter tranfoerfa ut AB, & lineat 
C fit latus rectum & ordinarim ad 
AB applicatae inclinentur in angu- 
lo D . 

Recta AB producta pro hyperbo- 
Ia ,& intra pro ellipfi» fecetur vt- 
cunque in E : & in plano , in quo 
iacet AB fiat angulus AEF aequalis 
angulo D ; Poftea per FE aucto 
plano MFE quomodolibet inclinato 
ad planum AEF , ducatur in eo re- 
cta NEK perpendicularis ad FE: & 
inter AB> C ponatur quaelibet recta 
linea H; dummodo pro ellipfi 3 li- 
nea H non fit media proportionalis 
inter AB, C; & fiat a BE ad EK, vt 
AB ad H; & AE ad EN, vt H ad C. 
PatetqtiandoE cadit extra BA li- 
neam NA productam intra triangu- 
lum BKE } fec are latus BK alicubi 
in O • At fi E cadit inter A*B, quia 
H non e& media proportionalis in- 
ter AB> & Cnon erit AE ad EN vt 
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44 Apollonij Conica 1 

h lv .4 be ad EK ; & ideo lineae b AN , B ij 
l*,' 16 k non erunt inter fe parallelae , fed j 
conuenient alicubi vt in 0(eo quod 1 
n tri-la ABN & BEK non funt aequi- | 
angula) . Poftea diametro NK dek 1 
cripto circulo NFKG in plano per j 
FE , NK extenlo , & vertice O» ba- j 
fi eodem circulo, defcribatur Co- J 
nus ONK ; & in eo v extenfo plano 1 
per lineas AE, FG . Dico FAGB ij 
X , fectionem in cono factam effe_> j 
figuram quae/itam . Ductis circulum | 
r tangentibus NI, KM>& fectionem | 
etbxi? Gonicam tangentibus AL BP ; 1 

h. * ollendetur j vt in precedenti lineas 1 

NI, KM> AL, BP parallelas efle_> 4 
eidem applicatae FEG , quae bifari- * 
4TI i. am icatur in E >quia d perpendi- j 
e htt.iz culariseft ad circuli Diametrum-* J 
NEK; 8c* recta FE ordinatim ap- i 
plicata erit ad diametrum ABE le- 'S 
ctionis AFBG , quae in primo cafu | 
erit hyperbola 3 in fecundo ellipfis * a 
cum Diameter fubtendat angulum | 

- verticis extra Triangulum ONK in 1 
primo cafu ; & intra in fecun do . 
Tandem quia AB ad Ccompofitam | 

i . rationem habet ex proportione AB 

- ad H, feu BE ,ad EK ; & ex ratione * 
H ad C> feu AE ad EN • Ergo AB 

. . fiv.ij ad G ell/vt rectanguluni BEA ad a 

pjr ' i m' ■ 
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catae , eft vt latus tranfuerfum AB 
ad latus rectum : ergo linea C , eft 
aqualis pradicto lateri recto : & 
Angulus AEF factus eft aequalis an- 

gulo D • Quare &c. 

•** 

PROPOSITIO XXVII. Tat. 

Ii. Figura 14. 15. Qualibet recta_* 
linea AH parallela diametro tran* 
fuerfa EB in ellipfij & Tectionibus 
oppo/itis j ducta : vtrinque fectio- 
111 occurrit : & bifariam fecatur 
a recta linea ZX per centrum G 
ordinatim applicata ad diamet-» 
rum . ■. 1 

A puncto A ducatur ordinata A 
O , ponaturque abicilia EP aqualis 
BO , & ducatur ex P ordinata DP ; 
coniungaturque recta lineaa D ad 
A. D ico AH coincidere cum AD » 
& fccari bifariam i-n H ab ordinata 
ZX per centrum G ducta. Quia__> 
BOi EP lunc aquales , fubtracta , 
vel addita communi LB, erit EO 
aqualis BP ; & ideo a rectangulum 
EOB ad quadratum OA , vel re- 
ctangulum BPEad quadratum PD 
erit vt latus tranfuerfum EB ad re- 
ctum BR : Ergo licut rectangula_j 
antecedentia lic conlequentia qua- 
drata AO» & PD aqualia limt inter 
le ; & ideo rectae linea AO , PD 
funt aquales 9 & funt parallela inter 

fe ; ergo b coniungentes OP , AD 
funt parallela* inter fe ; & erat AH 



/fi ApoUonij Conte a * 1 

ex A ducta parallela eidem BE : er- / 
go AH coincidit cum AD ; & ideo 
occurrit Tectioni oppofitae in D. Po* 1 
ftea quia in rectangulo AOPD du- j 
citur ord nata ZX parallela ordina* J 
tis OA, DP • ergo ficut OP bifa- j 
riam in G diuiditur , lic AD leca- n 
bitur bifariam in H . Quod &c. jjj 

- ./ < X ] * »11 

DEFINITIO XVII. T «*. It. | 

Ft'-ura etfdem . in Ellipfi , & Oppo- | 
frtis Tectionibus recta linea ZX per J 
centrum G ordinatim applicata ,bi£. I 
Tecta , & media proportionalis exi- 1 
ftens inter figura; latera EB , & BR. § 
Vocetur . Stcund* Diameter priori j 

Ctniuguta • 1 

, PROPOSITIO XXVIII. Tah. j 
Ih Fis • id. Datis duabus rectis line- 1 
is AB , CD in quolibet angulo AE 1 
C fe mutuo bifariam in E Tecanti- J 
buS : Defcribi poflunt quatuor hy- 1 
perbolae contrapofitae > quarum dia- 
metri TranfuerTae Conmgatae fint 
cktx rectae lineae data:, & latus 
TranuerTum quarumlibet binarum 
oppdfitarum Tectionum fit medium j 
proportionale inter letera reliqua* 


rum 


Fiat CDIad BF,vt AB,CD;pariter- 
que fiat AB ad DG , vt CD ad AB* 
Poftea fiant a Tectiones oppolitae K 
BL , & H AM s quarum tranTuerfum 
latus fit AB , St rectum fit BF j & 
& - angu- 


ji 4 


I 
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anguli inclinationum applicatarum 
ad diametrum fint aequales angulo A 
E D, iilicet ordinatae, parallelae 
fint ipfi CD • Pariterqiie fiant b Te- b 
ctiones oppofita OCP, & RDS, 
quarum tranfuerfum iacus fieCD 
& rectum DG , & anguli inclina* 
tionum applicatarum fint aquales 
angulo DEB , Tcilicet ordinata? pa- 
rallelae fint ipfi AB . Factum erit 
Problema , vt patet . Quod &c. 

DEFINITIO XVIII. Vocen- 
tur quatuor Tectiones KB1 , H AM , 

OCI , & RDS iam dicto modo del- 
criptae Coniugmt* . v ' 


l 

\ 
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PROPOSITIO XXIX T ab. II. 
g- 17. iS. ip.20. ai. 22. Data-» 
qualibet lectione conica CAD, cu. 
ius ordinatim applicata CBD iaceat 
hon quiderh in circulo FPG bafis 
Coni EFPG , fed ili plano ellipfis 
FCGD fecante circulum FPG in-# - 
recta FG * Dico delcribi polle in- 
finitos alios diuerfos Conos , com- 
prehendentes eandem Tectionem—» 
CAD,ita vt ordinata CBD in circu- 
lo bafis Coni ia.cc at>& perpendicu- 
laris fit ad eiuTde Circuli diametru. 

Fiat recta linea ab aequalis dia- 
metro tranTuerfae AB Tectionis CA 
D : & facto angulo d b a aequali 
angulo DBA , lecetur c b aqualis 
CB,& b d $ qualis BDrfitqj a r equa® 
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48 ApoBony Conica 
lis lateri recto AR$ & in hyperb ala, 
& ellipli fit ha» productio diame- 
tri b a aequalis lateri tranfuerfo rf A 
' e iufde fectionis .Poftea in quolibet 
plano per c d extenfo ducatur re- 
cta linea KI perpendicularis ad c 
alV.io d • Et I b ad b c> « fit vt b c ad 
b k ; & coniuncta recta linea I a oc- 
currat lineae KL , in Parabola pa- 
rallela ipfi b a ; & in reliquis fecno- 
n ibus lines h K in puncto L ; & in-* 
plano IK > c d extenfo fiat circu- 
lus I c K d diametro IK » qui tran- 
fibit per punctum c : eoquodi- cb 
per-Iaris eft ad diametrum IK» & 
media proportionalis eft inter feg- 
mentaeius I b, b K. Poftea defcrip- 
to Cono , vertice L, bafis circulo I 
c K d » & fecto Cono plano per a 
b j d c extenfo efficiat fectionem — » 
conicam c a d • Dico eam squa- 
lem efle fectioni C AD j & fi apte^> 
vna alteri fuperponatur , fibi mutuo 
congruent > vt fcilicet a , fuper A 
cadat , & b fuper B , ob squalita- 
tem abfciffarum ex diametris a b, A 
B : & punctum c fuper C, ob squa- 
litatem ordinatarum cb»3c CB:& in- 
clinationes earumde in angulis ^qua 
Jibus abc&ABCtPoftea fiant abfcif- 
fs AN ,&an squales & ducantur 
©rdinatim applicats n o, NM t nem- 
pe parallels ipfis cb» &CB. Et quia 
in c Parabolis ba,adan,vel BAad 
AN eft, vt q ua-tum c b ad qua-tum 
' ir . : ■[ : v : . - •' , no 
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00, vei vtqua-tumCB ad qua- cum 
NM. Ht in reliquis fectionibus d db*.a 
Ire r tari gulum hba ad re&angulum-» 
hnj^ vel HBA ad HNA eft,vt qua- 
dratum cb ad quadratum no 5 vel vt 
quadratum CB ad qua-tum NM : 
ergo retta linea NM aqualis eft n - 
o: & funt parallelae > & conueniunt 
in n» N in angulis aequalibus ad dia- 
metros . Igitur pun&a o 3 & M con- 
ueniunt : & tic reliqua omnia pun- 
cta • Quare patet propolitum . 
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PROPOSITIO XXX. tab. II. 
Fig. 23. 24. Si a duobus pim&is G, 
I ellipfis cu.iuflibet FGHI in cono 
ABD genitae duae tangentes lineae 
GK, IK conueniant, & a concurfu 
K ducatur guaelibet retta linea KFH 
fecans fetfionem , & fredlam lineam 
GI taftus coniungentem . Dico li- 
neam KFOH fecari in conterminali 
ratione • 

A vertice Coni A per duo pun&a 
Gj I ducantur duo latera coni AG 
E) ATC , qua occurrant circulo ba« 
lis Coni in punftis Cj E» & coniun- 
gatur retta linea A K } & produco 
plano trianguli AKH fecet circu- 
lum bafis in linea BD : pariterque— > 
produ&o plano trianguli AGI , fe- 
cet circulum bafi$ in CME : produ- 
dlifque planis conum tangentibus A 
GK a AIK efficient in circulo balis 
- tangentes CL, EL* Et Primo tan-. 
& C . gen- 
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50 Apottonij Conica 
gentes CL» EL fint parallelae eidem 
AK ; & ideo inter fe , & ipfi BD x- 
quidiftabunt: eo quod a BD eft fe-- 
aio communis planorum per par* 
las AK , CL extenforum . ergo b 
CE perp-ris ad circulum tangentes 
par-las eft , & diameter circuli*» ie-* 
catque c bifariam BD parallelam^» 
?f\~ tangenti CL ; quare funt quatuor 
redae iinear AB, AM, AD» AK : & 
BD fecatur bifariam a tribus ex eis 
Ah.i * 4 & parallela eft quartae AK : ergo d 
quatuor illae redae linea; ab A difce- 
dentes efficientes funt contermina- 
lis proportionis , & ab eiftiem feca- 
e hui. 1 tur reda linea KH : ergo e vt HO 
ad OF^ita eft HK ad KF. Secun- 
* do T angentes CL EL conueniant in 

pundo L : & quia tria pnnda- A, K, 
L exiftunt in tribus planis » follicet 
in tangente ACL ‘in tangentem 
AEL, atque ia plano trianguli AD 
L : ergo in eorum communi fedio- 
4' ne » quae reda linea eft , exiftunt : 
l fhui.f, & ideo in circulo reda /linea LB 

MD a concurfu tangentium duda 
fecatur in conterminali ratione 
quatuor lineis AL» AB» AM, AD : 
& ab eifdem fecatur reda linea Kt* 
OH : Jergo pariter £ HO , ad OF » 
fe habet vt HK ad KF • Quod &c. 

PROPOSITIO XXXI. Tab- It i 

tig. 25. t 6 . Si a duobus pundis G » 
I , cuiuilibet Parabolae* aut hvper- 
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Compendiaria, 51 

bolae IFGH dudtae duae tangentes 
GK i KI conueniaut > & a concurfu 
K ducatur quaelibet retta linea KH 
iecans tadhi<; coniungentem GI in 
Oy & fe&ionem in F, H . Dico H 
K fecari in Fj Oj conterminaii pro- 
portione . 

Per Verticem A Coni, & per 
lineam KF conum fecantem duca- 
tur planum Iecans conum in trian- 
gulo ABD, & baiim circularem.» , 
vel ellipticam MGNIin refta linea 
BD : & quia tria pundta A, F, D ia- 
cent in fuperficie conica, nec non--» 
in plano trianguli ABD * per ver»* 
ticem Coni dudli ; ergo exillunt in 
eorum communi fettione , quae eft 
latus Coni , & trianguli per Verti- 
cem ,■ & ideo per pundlum F tranli- 
bit re&jriinea AD . Eadem ratione 
re£ta linea AB tr an /ibit per pun- 
dlum H . Poftea ducitis planis co- 
num tangentibus per lineas GK, & 

IK fe mutuo fecabunt in linea K A 
per verticem coni A tranliens , & 
eadem plana fecabunt Circulum_> , 
vel Ellipli m balis MGNI , in lineis 
GLy ILy eas tangentibus . Et liqui» 
dem tangentes GLy IL parallelae 
fuerint inter fe 4, & ipfis AK, BD 
parallelas erunt ; & ideo vt in prae- 
cedenti didium eft GI diameter erit ‘ ■> 
bifariam Iecans BD par-lam tan- 
gentibus GL,IL &Ak in o7& 

proinde b quatuor redi* lineae AB , b h*l 3 
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52 ’ Apolloni j Conis a 
AO, ADj AK efficientes erunt con- 
terminalis proportionis, cum BD 
bifariam fecetur a tribus ex eis , $£ 
parallela iit quartae AK, Si GL > 
IL conueniant in yno. puncto L . 
Tunc ex praecedenti erit BO ad O 
c hnU 4. tj vt gL ad LD ; & iimiliter e qua- 
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tuor linea; AKL , AB , AO , AD 
erunt efficientes conterminaiem— » 
proportionem . Cumque in vtro- 
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AB, AO, AD fecetur re&a linea 
KH in F, O, ergo d ibidem in con- 
terminali ratione diuiditur . Quod • 
PROPOSITIO XXXII. Tab. ir. 
Big, 27. 28. ap. $0. Si in Cono EF 
G ab eodem pun#o H fedtionis co- 
nicae HBK dudte fuerint ad diame- 
trum ABC ordinatim applicata HC 
K&.HDfedtionem tangens. Dico 
in Parabola Diametrum CD fecari 
bifariam in B : in hyperbola vero ; 
& ellipfi fecari in conterminali ra- 
tione , vt AC ad CB , ita fit AD ad 
DB , & e Conuerfo . ir-;y£$i 

Si in Cono EFG bafis fedHohis 
conicae tranfit per centrum circuli 
bafis C tunc bafis fedtionis conica’ 
HK diameter erit circuli FHG : 
f *r ideo dudtis tangentibus cncu- 
, , Ium H O. KL/4 parallelae erunt 

a h inter fe , & ducta diametro FG pa- 
ralella tangen-tibus HO, KL . Et, 
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fecabunt in rei ia ED parallela tan- 
genti HO,&FCG. AtiiPundum 
non eft centrum circuli bafk^» 
tunc HK non erit eius diameter. Si 
ideo tangentes HO » K.L conueni- 
ent cum dtametro KG extra circu- 
lum FHK » vt in pundo O » &fimi- 
liter dudis planis conum tangenti- 
bus per Hv&K conuenient in com- 
muni fedione EDO, vt prius di- 
ctum eft. His pr 9 miffis . Quiafunt 
quatuor reda; EF» EC, EG, ED 9 

8c reda FG quando parallela eft i p- 1 

ii DE fecatur bifariam c a tribus re- chni+ t 
liquis in primo cafu : & quando FG» 

Sc ED conueniunt in O, tunc reda 
FO fecatur in conterminali ratione 
ab ijfdem quatuor Irneis a pundo E 
difcedentious, ob contingentes H 
O, KO:ergo in parabola d Diameter d 
CD , qua; parallela eft vni earum_j 
EF fecabitur bifariam a tribus reli- 
quis in B, C» D *; At in hyperboli^ 

& ellipfi diameter AB * fecabitur in 
conterminali ratione ab ijfdem qua- 
tuor lineis; & proinde AC ad C B 
eftvtADadBD. 

. E conuerfo ijfdem politis . Sit in 
parabola CB aequalis BD Sc in reli- 
quis AC ad CB » vt AD ad DB*, 

Dico HD tangere fedionem in H • 

Sin minus ducatur tangens fedio- 
nem in H , qua- conueniat cum dia- 
ro in N alibi quam in D . Emo 
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54 Apolloni^ Conica 
catur bifariam in B > &redla AB fe- 
cabitur in conterminaii ratione in__» 
C, N in re iquis feftiombus . Quod 
e it contra hvpothefim • Non ergo ] 
&c. Quod &c. _ 

Proprietates tangentium coni fe- 
ftiones quas Appoilonius methodb 
prolixa & abftrufa demoftrauit mi- 
rabili facilitate Fr. maurqlicus ofte- 
dit . noftra* pro-nes tanti viri geni« 
um imitantur* 
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PROPOSITIO XXXIII. 2M*. 
, //• 37» H.-Big. 31 . ja. Si a quolibet punfto 
^ ' C non verticali hyperboles a Ellip- 
£ 5 , aut Circuli BC dudta fuerint ad 
diametrum EBA ordinata CE ? 8c 
contingens CD • Dico rec»luin D 
FE, aquale efle qna-drato FB, 8c 
ree-Ium FED ad qua-tnm CE eiic—<» 
vt latus tranfuerfum AB ad redtum 

£ latus « 
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Quoniam propter contingentiam 
ih»>sx * elt AD ad DB , vt AE ad EB, 







ergo componendo vt duas AD j DB 
ad BD , ita ftint e ambae AE , EB ad 
EB . & femifles antecedentium ad 
eafdem confequentes in eadem ra- 
tione erunt : eftque in hyperbola_» 
FE femiJlis 'ipfarum AE & EB> & 
in ellipli FD dimidium eft duarum 
AD, DB; & in vtriique FB ell: fe- 
' miflis reliquarum , ergo in hiperbo- 
Ia vt FE ad EB , ita eft FB ad BD, 
bzii, & per conuerlionera rationis k \. . 
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Compendiaria. sf 
ad FB eft vt FB ad FD . at in EI* 
u ; lipfi FB ad BE eft vt FD ad DB & 

(I I per conuerfionem rationis vt BF ad 
< FE ita erit DF ad FB • s • ' > 
Quare tam in hyperbola» quam—» 
in ellipfi & in Circulo e redtaogu- t tv. 
Ium fub extremis DFE aequale eft 
quadrato media; FB. Pofteaquia d dv.a*. 
differentia duorum quadratorum F 
E> FB eft reitangulum AEB : fuit 
autem reilangulum DFE aequale-# ,* 

S tiadrato FB : ergo differentia qua» 
rati FE , & reitanguli DFE eft re- 
iiangulum AEB ; differt vero qua*- 
dratum FE a reitanguio DFE in—# 
reitangulo DEF; ergo r eft angulum 
AEB aequale eft redtangulo DEF ' ' 

fed e redtangulum AE B ad quadra. * 
tum CE habet eamdem rationemJ» _ 
quam fatus tranfiierlum AB ad re 1 - 
dum BX figurae : ergo reitanguluin. 

DEF (. quod eft aquale ipft. re ii an- 
gulo: AEB )’ habet ad; qaadrattnn_> 

C E eamdem rationem., quam, habet' 
latus Tranfuerfum ad re<ftum_» 
Quod&c. A,- v.. 

1 J» ! H • y*i ^ ‘~V r«*Vv v \sTv.*' •< • vlSh ».t x , 

* V vx ; ■ |jv— ^ ^ ^ z " i 

PROPOSITIO XXXIV. 74». ji^n. 
lI. Fig. 33 . 34* Si a quolibet punito II* 1 9« 
Cnon verticali hyperboles > Ellip» v 
lis-j aut eirCuli CB duae reilae duitae 
fuerint ad fecundam diametrum AB * 7 ; 7 
priori coniugatam 9 altera C e ordi» -j| 
nata , reliqua C d; feifcionem con- * 
tingens* Dico quod redtangulum e 

C 4 Fd • 
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$6 Apolloni] Conica t. 

Fd fub fegmentis fecudae diametri 
ab eis vfq;ad centrum interceptis ae- 
quale entqua-to bF femidiametri ; • 
& rec-lum d e F ad qua-tum Ceeft 
vt latus reftum BK ad tranfuerfiim 
AB. 

^ In Ellipli fit bx latus redhim_» 
coniugatae diametri ab . erunt « er- 
\t a*f eo BX> ba, AB,bx continuae propor. 
i j.i8. tinales y & ideo ab ad bx eritvt X 
B ad AB > fed ( ex praecedenti } 
cum ex pun&o C ad diametrum a 
b ducantur ordinata Ce & contin- 
gens Cd.ergo quadratum bF aequale 
eft rec-lo dFe ,* & reftanguluuw 
deF ad quadratum C e erit vt ab 
; ad bx » feu vt BX ad AB . -4-: 

al In hyperbola vero ob parallelas 

b iy. DF # & Ce b eft vt Fe ad ed ita-» 
»• DC ad Cd , feu DE ad EF, & fum- 
ptis altitudinibus communibus Fe 
' & FE c erit quadratum eF feu CE 
ad r exanguium Fed vt redlangulum 
DEF ad quadratum FE ; & permu- 
tando quadratum CE ad reciangu* 
lum DEF , feu d vt BX ad BA ita 
eft re&angulum Fed ad quadratum 
FE » feu eC » quod erat primum_>. 
Rurfus quia quadratum CE ad re- 
Ciangulum Fed ell vt redlangulum_» 
FED ad quadratum FE , feu eC > & 
ad eorum differentias proportiona- 
les erunt , fcilicet quadratum CE 
ad ,rettangulum eFd erit vt r e cl an- 
gulum DEF ad re&anguium DFE > 
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& permutando quadratum CE ad . 
re&aneulum DEF » Teii vt e BX e 


ad BA* feu vt quadratum bF ad 
quadratum FB ita erit re&angulnm 
eFd ad re&angnlum DFE, feu ad ei 
aequale quadratum BF > ex praece- 
denti propolitione . Ergo quadra- 
tum bF ad quadratum FB erit vt re- 
dangulum eFd ad idem quadratum 


itionibus A H»B G vt latus tran- 
fuerfum BA adredhimAC , ita eft 
rtedangolura GEX , a Tegmentis re- 


tis contentum . 

Applicentur ordinatim GF # XN 
ad diametrum B A > cuius centrum—» 

Z • Quia * excelsus quadrati ZL fu- 
pra quadratum ZN aquale eft re- 
dlangulo FLN ; & excefius quadra- 
ti ZN fupra quadratum ZA eft ae-, 
quale reftangulo BN A ; ergo qua-, 
arati ZL exceflus lupra quadratum 
ZA aequale eft redlangulis FLN , & 

& BNA limul fumptis; & eft quo- 
que b differentia eorumdem quadra- b a 
. torum: aequalis re&aqgulo BLA» 



ft^GXE aequidiftatis diametro tran< 
fuerfai inter fettiones- & vnam or 
dinatim applicatam HM ad re&an 
gulum HEM fub ordinatae Tegmen 
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5 » Apolloni f Conica 
eft duobus re&angulis FLN , & B 
c h»,2 4 NA firaul fumptis. Eftque r latus 
tranfuerfum B A ad redmn AC vt 
totum redrangulum BLAad totum r 
quadratum HL > & ita quoque eft 
ablatum re&angulumEN A ad abla- 
tum quadratum XN > feu EL * Er- 
^ V. ex go illius refiduum d r exanguium F 
EN > feu GEX ad huius reliduum-» 
rectangulum HEM erit vt totum ad 
totum i feu vt BA ad AC • 
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fjtt& propositio xxxvi.to6.ii» 

' i/. 16* pig. 36* 57.- Omnium rectarum AB,*§ 
4U CD per punctum G quod non fit 
centrum M Tectionis conicae » vel 
oppolitarum BCD > applicatarum; 
vna folummodo ibidem fecari po- 
tell bifariam > illa fciiicet » qua pa- 
rallela eft tangenti verticali diame- 
tri primae > vel fecundae per idem-» 
punctum G extenfae • 

Ducatur per G diameter MG * 
parallela quidem diametro SR in-» 
bhn.zi parabola,. & per fr centrum in hy- 
perbola > ad quam vel vna tantum » 
vel neutra erit ordinatim applicata ; 
quandoquidem eidem tangenti ex 
vertice F non poffunt efle aequidi- 
'ftante* duae AB CD fe mutuo 
lecantes . Secetiam diameter MG 
ordinatim applicatam XO per G 
ductam» aqua fecetur recta CD * 
& per C * & D ducantur ordinatae 
CZj DN’ parallelae eidem XO>fit- 
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queZC propinquior vertici» quam 
DN t & ideo t quadrarum DN ad 
quadratum CZ eam ratiouem ha- 
bet, quam NF habet ad minorem-* 
ZF in Parabola * yeiin d hyperboJa 
eam , quam habet maius, rect angu- 
lum MNF ad minus MZF • Et prop. 
terea quadratum DN maius erit' 
quadrato CZ», & linea DN maior 
CZ . Cumque propter parallelas D 
N ,, CZ triangula 9 GND , GZC 
fimilia lint ». erit Vt maior DN ad 
minorem CZ » ita GD ad GC » 
ideoque DG maior erit quam GC * 
Eadem ratione fi ordinatimapplica- 
ta XG fecat rectam AB erit inferior 
eius pars BG maior quam GA : 
Quare ambo rectae AB , CD erunt, 
inaequaliter fectae »aut vna tantum- 
modo. femifecabitur , illa fcilicet _ 
quae ordinatim applicata eft ad dia- 
metrum GF . Poftea ia ellipfx , & 
oppofitis fectionibns fi fieri poteft 
fe mutuo fecent bifariam' rectae C 
D i AB ia puncto- G 5- quod non fit 
centrum ; & coniungatur ex Cen- 
tro M recta MG » atque MF fiat pa- 
rallela ipfi CD > & MH per cen- 
trum ducatur parallela alteri AB 
erit diameter fecunda * Cumque-* 
AB , CD fe mutuo fecent in G er-*- 
go H M , EM angulum conftitnunt- 
in M : & quia AB bifariam fecatur 
in G , & per centrum ducitur GM» 
& HM parallela ipfi AB eft diame- 
4-. C d 
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Co ApoUonij Conica 
fh*.z7 ter tranfuerfa: ergo/MG Secunda 

^ L 



Diameter eft ei coniugata* & or- 
dinarim erit applicata ad diame- 

IT 1 \ M / ^ I .. — ^ ^ /'i ^ A 4i ^ ^ A ^ 
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. trumHM ( alias ordinata a centro 

jfl M fecaret ipfam AB bifariam alibi 

* quam in Gi quod fieri nequit ) • 
Ideoque ^ GM parallela ent con- 
tingenti a vertice H ductae • Ea- 
dem ratione GM parallela erit con- 
tingenti a V ertice f ductae : ergo 
du* contingentes a punctis F , H 
parallelae eidem GM » erunt inter fe 
auoque parallela ; ideoque recta— » 
linea duo puncta , F, & H coniun- 
gens diameter erit : & propterea— » 
fEjgkzp - ■¥© per centrum M tranlibit • Quaie—# 

vna linea recta eft FMH y quod eft 
ab fur dum . Quare rectae AB»CD 
non poflunt fe mutuo fecare in G 
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bifariam • Quod &c. 
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Corollarium I. Colligitur quod m 
fectione Coni » vel in tectionibus 
oppofitis recta linea fecans bifariam 
duas applicatas parallelas inter fe-*# 
Diameter erit * Nani ambae paral- 
lelae ordinarim applicatae erunt ad 
illam Diametrum 9 quae per pun- 
^ ctum femipartitionis cuiuflibet pa- 
rallelarum earumdem ducitur ; Cu- 
hbuAi <jue b vna tantum recta linea per 
ambarum femi partitionem duci pof- 
fit * Ergo illa diameter erit • 
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punctum bifariae partitionis rectas 
applicata-; parallelae contingenti* & 
per contactum recta extendatur : 
erit Diameter . Nam tam contin- 
tingens , quam ei parallela ordina- 
tim applicatae funt ad Diametrum-» 
per contactum , & per alterius Tc- 
mipartitionem ductam* Quare re- 
cta per eadem puncta extenfa Dia- 
meter erit . y 


K. J k • V* • K | *->• - *tJti I » Va "fWTli IUI 

Corollarium II /. E contra fi in-» *£• *s. 
dictis Coni Tectionibus Diameter 
rectam quandam bifariam Tecet:quas 
ad terminum diametri contingit Te- 
ctionem parallela efirectx bifariam 
diuiTe . Nam recta bifariam Tecta—» 
neceflario erit ordinatim applicata 
ad diametrum : & ideo TemiTecta > 

& contingens verticalis parallelas 
erunt inter Te ♦ : «a6a 


w* 
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PROPOSITIO: XXXVII. Tai* 

II. Fig> 39, In Parabola AB D quas- 
libet recta linea BF Tecans diame- 
trum Tecabit peripheriam Tectionis 
in duobus punctis • 

Ducatur ordinata FA > quae cadat 
inTra rectam BF: & quia BF cadit 
inter ordinatam FA M & diametrum 
FC : ergo FB producta fecat peri- 
pheriam in aliquo puncto B inter- 
cepto inter A , & verticem C • Po- r r 
ftea a puncto B ducatur ordinata-* 

£G ; .& vt a GC ad CF * ita fiat F ?«**• 

C ad 
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6z Apolloni j Comta 

CE» & a puncto E ducatur E 
D parallela ipli GB »-conueniens 
cum FB in D • Et quia proportio- 
nales funt tres EC» FC, GC • Er- • 
jo diuidendo EF , ad FC eft* vtrF^ 

5 ad GC : &jaermutando , & con- 
uertendo erit GF ad FE, vt GC ad 
CF ; fed propter limiiitudinem_» 'r P ! 
b iv* 4 triangulorum G BF» ED F » vt k G F ® 

ad FE » ita eft GB ad ED : quare-» 
vtGC ad CF: itaerit GB ad ED; J 
civ.i? g; Vt< CGad tertiam proportionale 

CE ita erit quadratum G B. ad qira- . 
dhifti di-atumED-Vnde dEDerit ordina» 
ta a puncto E ducta. Et propterea 
punctum- D itv peripheria fection is. P 

exiftet : ideoque recta BF producta 1 
fecabit ex altera parte peripheriam. , 
fectionis in puncto D • Quod &c*. 
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PROPOSITIO XXXVIII. T*b 1 
II. F^. 40 . 41 . 42 » Iu qualibet Coni 
lectione vel in Oppolitis ABH 
GM diametrum » axim, Centrum-* 
atque figurae latera inuenire • 

Primo Diameter inuenietur hac- 
ratione ; Sumantur quaelibet dita 
puncta B» H» in peripheria fectio» 
nis»& iungatur recta BH : & at> 
aliquo puncto P intercepto inter 
puncta B» H;recta linea PC^appli- ? 
cetiir parallela ipli BH : & ambae 
Te centur Bifariam in F » & X : atque 
a h». jtf recta FAX extendatur : erit a XFA 
*• Diameter. Secundo in oppolitis fe* 
wUEmmjS&M - V- ctio ; * 
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Kiompenatarta o $ 
ctionibus > & ellipfi reperiatur eode , 
artificio Diameter AG , & hifariam 
fecetur in E,* Hoc i centrtun erit • 

?T ertio Axim reperiemus fic in Pa- . 
raboia quidem ad quamlibet eius 
diametrum BR applicetur recta M 
R ad angulos rectos fu per BR, quae 
producta e fecabit fectionem in S : ' « &»*J7 
& MS fecetur bifariam in puncto 
Nr atque per N ducatur NAparaU 
iela diametro BR . Similiter ui EI- 
lipfi , & hyperbolis oppofitis , cen- 
tro E * & interuallo quolibet EM > . 
ducatur arcus circuli MS» fecans 
peripheriam Tectionis in duobus 
punctis M> S, atque recta MS duca- 
tur, & fecetur bifariam in N .* atque 
\ recta NE A extendatur > quae in tri- 
angulo ifofcelio EMS fecabit ad an- J : . K 
guTos rectos ipfam SM (emifectam: 

Erit femper NA Axis; Quia efl 
diameter fecans ordinatim applica- 
tam MS ad angulos rectos . 

Quarto Producatur quaelibet Dia-» 
meter AE vitra Centrum» vt lit E 
G aqualis EA > vel quoufque fecet . 
alteram peripheriam » Erit AG la- 
tus tranfuerfum figurae , & recta d G 
Y, ad quam latus tranfuerfum eam- 
dem rationem habet quam rectan- 
gulum ANGad quadratum ordina- 
taeMN: erit latus rectum figurae. 

At in Parabola 0 tertia . propor- . r ,i 
tionalis abfciffa: AF i & ordinatae B e ef ' * 
F erit latus rectum, vt/ fuperius 
probatum eft * Quod * 





#4 * Apollony Cornea 
Quod vero effe non pofllnt ali; 
Axes earumdem lectionum , fle o- 
ftendetur . Sit axis N A > & duca- 
tur quaelibet alia diameter tranfiier- 
fa BD > & duae contingentes AD 
BC fecantes diametros in C, D> & ! e 
le mutuo in O-: erunt AD) BC or- i 
dinatim applicatae quaelibet ad Dia» i * 
metrum , quam in vertice contingit . | 
Et quia DA ad axtm AC perpendi- { . 
g cularis eft; ergo in Parabola^ an-, 
gulus ADB reftus erit propter x~ 
quidiftantiam Diametrorum AC, B 
D . Quare in Triangulo- BDO re- 
ftangulo in Deerit angulus DBC 
acutus . In Hiperbola vero angu- 
lus EDA erit acutus, cum in T rian- 
gulo EDA lit angulus EADrettus;- 
' eftque in T riangulo DBO externus 
ED A y qui erat acutus > maior in- 
terno , & oppofito DSO . Ergo an- 

f ilus EBC y acutus quoque erit . In 
Hipii autem dtitta BF ordinata—» , 
feu perpendiculariter ad axim AE i . 
h k».n iq a patet A quadratum BF non e fle * 
aequale redlangulo AFG ( alias fi- £ 
gura ABG eflet circulus, quod noi| 
ponitur ) fed re&angHlum >CFE 
aequale efl: re&angulo AFG .*• Ergo 
re&anguium CFE non efl: aequale-* 

S uadrato FB; ideoque angulus CB 
ly non erit redhis, ( alias / tres CF, 

,n FB> FE efierit proportionales & m 

redangulum fub extremis CFE se- 
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quale effet quadrato media: FB » 
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Compendiaria i, 6 5 
1 ®|uod eft falfum ) cum Ergo i 

qualibet alia diametro ED necefta- : 
frio CB > quae eft ad illam ordinarim 
applicata non fecetur ad angulos 
redos • Ergo BD axis non eft . 
Ideoque tantummodo CA axis erit. 

Quod • ; .v - s 

PROPOSITIO XXXIX. T ab. 

llbFig. 1. &2. Sintfe dio Conica» 
Circulus , vel Oppofttae fediones 
AOGB ;& ductis duabus tangenti- 
bus AD y DB concurrentibus in D i 
iundaque reda AB > haec Primo bi- 
fariam fecetur in E * & coniungatur 
reda DE . Dico DE diametrum-» 
efle s & e conuerfo • 

Si enim hoc verum non eft * du- 
catur per E diameter EF, quae in—» 
omnibus fedionibus, pister quam , 
in Parabola tranlibit m per Cen- * foM% 
trumj fecetque diameter EF vnam ■■•" 4 ' 
tangentium AD in f; & FB coniun- 
gatur ; haec omnino iecabit fedionis 
peripheriam alicubi , vt in G , cum 
b inter tangentem BD > & fedio- bhM » 
nem ducatur ; Et per G ducatur re- 
da GNOH parallela ipli AB » erit 
GO ordinarim applicata ad diame- 
trum FE . Et ideo fecabit Diame. 
trum EF infra Verticem, in omni- 
bus fedionibus exceptis Oppofitis 
cum pundum G cadat extra lineam 
FE s eam fecet in N , & fedionem-» 
in O , atque tangentem AD in H • 

Ergo 
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66 ApoUonij Conica 
Ergo reda « GO bifariam diuiditur 
in N; fed in Triangulo AFB > vt 4 
f iy -+ EF, ad EN .> ira eft BE .ad GN,- & 
ita eft AE ad HN. ( propter paral- 
^ lelas AB s G>H« )• luntque antece- 
dentes AE, BE' aquales : ergo GN> 
NH aquales erunt • At erant aqua- 
les GN » NO : ergo> ON > & HN 
: : aquales erunt: quod eft impoflibile. 

Non» ergo aliqua alia reda EE> pre- 
terquamDE effe poteft Diameter 
Quare; patet propofitum • 

Secundo ao> occitrfit tangentium. 
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D 'ducatur diameter DE , vel reda 
- D Econi u ng at pu ndhi m D> & C en^s 

’ trura.. Dieo AB in E bifariam leca- 
ri a diametro DE «. Si hoc verum-» 

. non eft fecetnr AB bifariam in X , 

& mngatur. DX,*e.rir»vtmado often- 
furn» eft > DXv diameter quoque-» .. 
Quare? 1 ai- Parabola; duae diametri* 
eoiusenieot ira D *.quod eft impofii- 
bile . Ia reliquis venofedionibust 
pundumD erit Centrum , Extras-» a 
figuram in Circulo j & Ellipfi • Ari 
t hm*r in e Hyperbo Ja » & oppofitis fedio- 
nibns reda DA ex? centro D duda 
fedionem non fecabit 9 fed contin- 
get. Quae funt abfurda. Quare—» 
AB» in ETecatur bifariam adiame— 
tro DE . .Quod &cs 
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PROPOSITIO XXXX. Tab- 

UUFig. 3. 4* Si a quolibet pundo 
E periphaeri» fedionis conicae ABE 


duae 
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Compendiaria* ~' 6 7 
duas r citae EG » EH ordinarim ap- 
plicentur ad duas diametros AD , 
BC: triangulum ab vna tangent*-* 
verticali & ab vna applicatarum ad 
vnam diametrum conftitutnm* qua* 
le eil BNH , aquale erit quadrila- 
tero ab eadem tangente a duabus 
applicatis ad alteram diametrum_j 
conftituto nempe ENDG . 

Ducatur AK parallela tangenti B 
D. Quia a pundo A fe&ionis co- 
nicas ducuntur tangens AC , & or- 
dinata AK ad diametrum CB. Er- 
go in parabola 4 diametri portio C 
B :cqualiseftBK> fedob par-mum 
KD b eft DA aqualis eidem BK > 
erit C B aqualis DA 3 & funt paral- 
lalae,* igitur r triangulum CIB limile 
& aequale erit triangulo AID. ve- 
rum in reliquis fedtionibus tangens 
AC & ordinata AK 4 fecat diame- 
trum in partes proportionales KL , 
BLy CL & ideo e triangulum AKL 
ad ei limile triangulum DBL erit vt 
idem triangulum AKL ad aeque al- 
tum ACL • proindeque/ triangula 
DBL 9 & C AL aequalia lunt interfe 
& ablato communi quadri-ro IL e- 
rit triangulum BCI aequale trian- 
ulo ADI ,* & in vtrifque fedlioni- 
ns addito communi qua-ro AIBK, 
f erit triangulum CAK aequale qua- 
t \tero DK *iPollea in fola parabola 
i quia g vt quadratum KA ad quadra- 
tum EJE , feu vt triangulum CKA 
* $?. ad 
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68 Apolfom} Conica 

ad triangulum ei fimile HFE 

eft abfctfla K 3 ad FB , feu b pa- 
ralleiograinum K D ad parallelo- 
gramum F D • Et in reliquis fe- 
dttonibus • Quia quadrata ex LB* 

L F , L K funt interfe vt triangu» 
Ja fimilia L BD> LF G, LKA ex 
ijfdem homologis defcripta. Ergo ? 
i differentis illorum quadratorum-» * 
funt interfe » vt differentis eorun- 
dem triangulorum; fed quadrato- 
rum / differentis funt red angula-» 
; MKB & MFB , pariterque triangu-’ 
lorum differentis funt trapetia KB * 
DA , *k FBDG • ergo vt fe habet 
re&angulum MK3 ad redtangulum 
MFB ita eft trapetium KD ad tra- 
petium FDj&eftw» triangulum-» 
KAC ad ei fimile triangulum FEH 
vt quadratum AK ad quadratum F 
E , feu vt n re&angulum MKB ad 
rettangulum MFB; ergo vttrapetiu 
KD ad trapetiu FD , ita eft tn-lum 
AKC.ad tri-Iu FEH;& fuerunt an- 
tecedentia triangulum ACK squale 
qua-ro KD. ergo confequentia-»| 
triangulum HEF squale eft qua- 
tero FD ; &: ablato communi qua- 
tero FN erit triangulum HBN a> 
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quale qua-tero ED. & :&a 

PROPOSITIO XLI. Tab. UU 

P/g,e*dJ lfdem pofitis. Dico vtqua-p 
dratum tangentis BI ad quadratum 
tangentis IA , ita efle recftangulum 
POE ad quadratum fedse tangentir 
OA • , Quia 
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Compendiaria 69 
Quia femi ordinatae « PF , FE 
funt squales,&ex praecedenti trian- 
gulum HNB squale eft quadrilate* 
ro ED , atque triangnlurn BIC s- 
uale eft .triangulo AID eftque b br»** 
itferentia quadratorum EO , & FE 
squalis re<ftangulo POE , & diffe- 
rentia triangulorum iimilium CEO» 

& HEE squalis eft quad-tero EC» 
ergo quadratum FO ad r exangu- 
ium POE eft vt triangulum COF 
ad quad-terum EC ,* feu e ad ei s- 
quale triangulum AOG 5 eft vero 
quadratum d BI ad quadratum FO div.xi 
vt triangulum BCI aa ei limile tri- 
angulum CFO.igitur ex squalitate 
ordinata quadratum BI ad reXangu- 
lum POE eft vt triangulum C BI \ 
feu D AI ad triangulum AGO > vel 
vt quadratum IA ad quadratum O 
A, & permutando quadratum bl ad / 
quadratum IA erit vt reXangiilum 
POE ad quadratum O A * 

PROPOSITIO XLII. Ttb. lU. 

Fig. 5* Si a duobus punXis E, F fe- ; 
Xionis conics AEB ad duas dia- 
metros AD, BC applicentur ordi- s 
nats PE>LE , fe fecantesin N> & 
dus tangentes verticales BDj AC 
fe fe cantes in I . Dico vt quadratum 
BI ad quadratum IA ita fore re- 
Xangulum PNE ad reXangulum_j 

INF .• 

*■£ Producantur PE» LF ad G Sc 
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70 Apouonif Conica 
H,& ex puti&is E* F ducantur EO , 
a. i*u.4( FQ^arallelae tangentibus, erit a tri- 
angulum BTO aequale quad-ro E 
%■’[ . > D, & triangulum jB RH aequalem 
quad-tero JFD ; quare digerenti* 
«orumdem fpatiorum aequales emnt> 
fcilicet quaa-terum T H aequale^» 
erit quad-tero EQjmnus fpatio F t 
T . ergo addito communiter FT erit 
quad-terum FO aequale qua-ro ECir 
& praeterea addito communiter /pa- 
tio N X erit quad teruni N Qjequa- 
le quad-tero NO. 

Poftea quia b ordinatae PE > LF 

1 • /• • • % j» # 


b bu.it 
22 . 


fecantur bifariam in K & M . erit P 



N fumma>&NE differentia in aequar 
iVi %x lium KE 3 KN : & differentia* qua- 
dratorum KE» & KN erit $quaiis 
re&ahgulo PNE, ficuti trapetium 
NO eft differentia triangulorum ii- 
milium KEO* & KNH » ergo vt 
quadratum K E. ad redanguium PN 
E, ita eft triangulum KEO ad qua- c 
driterum NO ; 8 c permutando qua- t 
d-tum KE ad triangulum KEO ita £ 
eft re&angulum PNE ad quadrate» b< 
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rum NO > feu ad ei aequale fpatium 
d 7 ^.i 8 NQ. verum vt d quadratum KE ad 
triangulum K E Ojita eft quad-tum 
BI ad triangulum illi fimile & fimi- 
liter po/itum BIC. igitur vt quadra- 
e £#«40 tqru BI ad triangulum BIC leu » ad 
ei aequale triangulum AID , ita eft 
reaanguium P N E ad quad-terum 

** Eadem ratione quad-tum-» 

AI 
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I i Compendiarii \ 71 

AI ad triangulum AID eft vt re- 
dangulum LNFad quad-terum N > 
&inuertendo triangulum ADI 
ad qua-tum AI eft -vt trapet mn N 
Qad redangulum LNF . quare ex 
aquali quadratum BI adquadratum filia? 
IA eft vt redancfulum PNE ad re- 
dangulnm LN 
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PROPOSITIO XLIII. T*b> 

Itu Ftg. 6, ,7. $. A centro hyperbo- 
les B AC infinite produdae duas re- 
das in eius plano ducere cum fe- 
dicne non -conuenientes , quas fem- 
per propius ad fedionem accedant , 
ita vt inter eas & fedionem alia re** 
da ex centro vel alteri earum paral- 
lela duci non poflit . Vocentur tales 
redae lineas Afimptoti • 

In cono G H K in quo exiftit Hy- 
perboia B AC per eius centrum 0 & 
verticem G coni duda lint s plana 
conum tangentia GNSjGRV ex* 
tenfa per latera GN 9 GR triangu- 
li G N R acquidiftantis plano hyper- 
boles* & producantur quoufque^oc- 
currant plano fedionis in redis OS* 

OV a centro difcedentibus • Dico 
Primum redas OS , OV nunquam 
cum hyperbola conuenire.Quia Pla- 
num -GGNS cadit extra comiin_>, 

& tangit Coni fuperficiem folum- 
j modo in eius latere GN , & reda_* 

1 OS in eodem plano tangente ex:- 
j ftens b parallela eft lateri contadus k vi-9 

GN 
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72 Apollontj Cornea, 

NJ cum fint communes fe Iliones 
asquidiftantium planorum , & plani 
tangentis : ereo eadem r OS in infi- 
nitum extenfa nunquam conueniet 
cum latere coni G N ; & ideo OS 
femper extra conum tacebit* & ab 
eius fuperficie diilabir* At hyperbo- 
la AC femper in coni luperficie ia*| 
cet,& in eodem plano curua AC, & 
reda OS exiftunt : ergo AC» & O 
. S in infinitum produftae nunquam.» 
contrement. Dico Secnndo quod 
quaelibet reda linea XZ parallela.» 
ipfi OS in plano hyperboles inter 
fedionem » & OS alicubi iecabit 1 
fedionem AC • Quoniam 4 ujb G|j 
N , XZ eidem OS lunt parallelae , 
d iPjf, ergo d interfe quoq; parallelae fiint 5 
ideoque in vno funt plano, quod fe- 
chu.ti cat conum, quandoquidem e infra 
planum contingens NGS ducitur; 

& propterea planum per GN » XZ 
efficiet in Cono Triangulum GNI a 
per Verticem ductum, cuius alte- d 
rum latus praeter GN fit GI. Et)c< 
quia in eodem plano parallelarum.» i 0 
GN,XZ ducitur GZf fecans vnam 

f arallelarum GN in G,; ergo/ GZ 
producta fecabit alteram XZ ali- 
cubi vt in Z. Cumque punctum Z 
in latere coni GZT, idelt in iiiperl 
ficie conica , & in plano hyperboles !>it, 
exiftat ; ergo Z exillit in periphe- te<5 
na hyperboles • Et quia productio /AD 
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rectae XZ infra Z vt in Y , fecat io 
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Compendiaria . 7 ^ 

fam G ZI productam : ergo Z Y ca- 
el it inter duo latera coni G N , & G 
ZI,& ideolntra planum NGI co- 
num per verticem fecans* Quare 
ZY infinite producta verius Y iem- 
per cadit intra conum ; & propte- 
rea intra hyperboiam ; fecabitque-» 
eius periphenam in vnico tantum-» 
puncto_Z : quare locus a redta OS » 
& peripheria hyperboles AZC con- 
tentus no eil capax vniiis redlae XZ, 
quae parallela iit ipfi OS . Tertio 
dico .quod diltantia peripharia: fe- 
dtionis a redta QS femperplus (trin- 
gitur quo magis a vertice A feidtio- 
nis remonetur . fit enim in ea pun- 
ItunNC remotius a vertice quam__» 
Z, & a pundto Z dudta, redta ZY 
parallela ipfi OS g cadet inter fu- 
premam peripheriam ZA6 , & 're- 
ctam OS ; at poft lingularem fedtio* 
nem in Z , Tegmentum ZY perpe- 
tuo cadit intra fedtionem; ergo pun- 
ctum ipfum C cadet in fpatio inter- 
cepto inter duas parallelas ZY, & 
OS : & propterea diltantia pundti C 
a redta OS minor erit , quam diftan- 
tia pundti Z ab ipia parallela OS . 
Charto dico quod quaslibet redla__» 
OL a centro O dudta intra angulum 
AOS , neceflario hyperboiam feca- 
bit . Ducatur a vertice fedtionis A 
[ redta AP parallela ipfi OS cadet 
AP poit fedtionem in A feniper in- 
tra hyperboiam > & ideo redta OL 

L) ca- 
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74 /ipoiiumj conica . 
cadens infra parallelam OS , & eam 
fecans , neceffario b reliquam pa- 
rallelam AP infra punctum A feca- 
bit. Qjiare peripheriam fetlionis 
prius fecabit ,* quae omnia erant 
oftendenda. Vocentur autem hu- 
iufmodi retiae lineae O V , OS Afim - 
poti & angulus VOS vocetur an- 
gulus figuram Continens . 


Corollarium U Manifeftm eft quod 
diftantia periphaeria: fetlionis ab 
aiymptoto j ne dum femper magis 
minuitur quo magis a vertice remo- 
lietur,* fed etiam minor efficitur qua- 
cunque aflignabili diftantia . Nain_j 
femper duci poteft retia parallela 
afimptoto minus ab ea recedens 
quam fit diftantia data > & illa ali- 
cubi peripheriam hyperboles feca- 

a • 


Corollarium II. Rurfus patet,quod 
omnium retiarum a centro oppofi- 
tarum fetlionum ducibilium , illae , 
tantummodo diametri tranfuerfae 
effe poffunt , quae intra angulum-» 
ab afymptotis contentum duci pof- 
fimt. Nam illae tantummodo feca- 
re poffunt oppolitas fetliones io-» 
lingulis puoclis . 

Non coincidentium lutearum mH 


rabiles proprietates, quas Apollo- 
nius indircfle deinonftrauit • Fr. 
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affirmatiue omnium primus oftendit 
libro 2. de lineis horarijs, quam_> 
egregiam methodum nos imitati Tu- 
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PROPOSITIO XLIIII. Tab . 
III. Fig*. 9 * Si circa hyperbolem BA 
C in cono GHK Alymptoti ducan- 
tur VOS ; efficient re&angula Tub 
Tegmentis ordinatim applicatarum 
BG , XZ contenta , quae inter aTvrn. 
ptotos j & Tedtionem interijciuntur 
vtBSG,SBV, XAZ aequalia qua- 
dranti figurae , quae ad diametrum 
conftituitur . Scilicet rediangulo O 
AI Tub Terni tranTuerfo O A & Temi- 
latere redfco AI contento . 

Quja latus * tranTuerTum DA ad 
redtum AF Te habet vt redtangulum 
DEA ad quadratum ordinatae EC , 
Teu 6 ad ei aequale redlangulum HE 
K f ob circulum ; Ted * redianguium 
DEA ad redfcangulum HEKfe ha- 
bet vt quadratum GM ad redtangu- 
lura HMK, Teu dadei aequale qua- 
tum MN perpendicularis ad diame- 
trum ; ergo quadratum GM ad 
quadratum MN Te habet vt latus 
tranfiierTum DA ad redlum FA , Teu 
vt femifles OA ad Temiflem AI; vel 
e vt quadratum OA ad redtangu- 
lum OAT.Poftea quia duorum pla- 
norum aequidittantium GNR 9 & O 
BG /Tedliones GM> Sl OE Tadtae ab 
eodem plano GHK Tunt inter Tt— > 

Da pa- 
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parallelae* Pariterque regiones M 
N, ES fa&ae a circulo bafis funt pa- 
rallelae ; nec non feftiones 'GN j O 
S fa&ae a plano conum tangente-/ 
GS funt quoque inter fe parallelae . 
Ergo g triangulum G M N fimile-/ 
eft triangulo OES, feu triangulo 
OAZ , cum tangens AZ fit aequidi- | 
ftans ES • Qukre vt h quadratum-* •* 
GM, ad quadratum MN ita eft qua- 
dratum O A ad quadratum A Z; 
erat autem quadratu OA ad redtan- 
gulum OAI vt quadratum GM ad 
quadratum MN. Ergo idem qua- 
dratum OA eandem proportionem 
habet ad quadratum AZ , & ad re- 
di angulum OAI * Proindeque qua- 
dratum i AZ aequale eft retlangulo 
OAI , feu quadranti Figurae . 

Poftea quia quadratum / OE ad 
quadratum ES eft vt quadratum O 
A^ad quadratum AZ, & erat re- 
di angulum DE A] ad quadratum EC 
vt quadratum OA ad rediangulum-» 
OAI , feu ad quadratum AZ* Ergo 
totum quadratum Op ad totum qua- 
dratum ES fe habet vt ablatum re- 
dlangulum DEA ad ablatum qpa- 
dratum EC . Quare m refiduurn-» 
quadratum OA ad refiduurn redlan- 
guium J|BSC erit ‘,vt {totum' quadra- 
tum OE ad totum quadratum ES: 
feu vt quadratum O A ad quadratum 
AZ • Quapropter idem quadrarum 
OA eandem rationem habebio ad 
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re&angulum BSC atque ad quadra- 
tum AZ . Et fuit quadratum AZ 
quale quadranti figurae 9 fciltcet re- 
ttangulo OAI . Ergo reftangulum 
BSC aequale quoque erit eidem qua* 
d ratiti figurae . i 

Simili modo quodlibet rectangu- 
lum CVB, vel SBV eqtiale erit qua. 
dranti figurae D AF • Quod &c« 


» V -» 4 


Corollarium • Confiat fegmenta_j» 
cuiuflibet ordinatim applicatae inter 
fectionem & Afymptotos intercepta 
aequalia efle interfe . Ofienfae enim 
fuerant CS , B V » nec non AX> AZ 
aequales 


^ - y-A 


'PROPOSITIO XLV. T4fr.II/. 
F/j. 10 & 1 1. Si quadratum AE con. 
tingentis hyperbolem AB ; aut ie- 
ctangulum GNF fecantis poterit 
quadrantem figurae , quae ad diame* 
trum pertactum A ductam , fiue per 
punctum K femipartition is fecantis 
confiitutttir . Dico quod recta DE, 
vel DN d centro perterminos illa- 
rum ducta Afymptoton erit . 

Si enim hoc verum non eft def- 
cribatur circa hyperbolem AB g 
afymptoton DX vel DZ , quae fecet 
rectas lineas AE* GF in X vel Z 
vitra vel citra puncta E» N. Erit 
fr rectangulum AX A , vel GZF ae» 
quale quadranti figurae, quae ad dia* 
metrum AS confiituitur • Quar 
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rectangulum AEA aquale erit re- 


ctangulo AXA , & rectangulum—* 
GNF aquale erit rectangulo GZF; 
pars fuo toto quod efi impoflibile * 
Non ergo afymptoton DX , vei D 
Z trarilit vitra , vel citra puncta E , 
vel N . V nde per eadem puncta E % 
vel Ntranlibit, Quod ~ 
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PROPOSITIO XLVI. /I/. 

Tig. 12. ij. Qualibet recta AE con- 
tingens > aut FG fecans hyperbo- 
lem BAC in duobus punctis F, G . 
Dico quod cum vtraque afympto- 
ton ED» DH conuenier; & fegmen- 
ta earundem EA, & AH; nec non 
NF > GO aqualia ^runt inter fcs : 
atque rectangula E AH » & NFO 
contenta fub illarum fegmentis ab 
vno puncto Tectionis ad afimptotos 
intercepta aqualia erunt quadranti 
figura > qua ad diametrum SA per 
tactum ductam conftituitur . 

Si enim hoc verum non eft fecen- 
tur recta AE > GF in X, vel Z, vt 
fit rectangulum AXA» vel GZF ae- 
quale quadranti figura fub laterem 
tranfuerfo S A& recto M contenta,* 
& coniungatur recta DX vel DZ ; 
erit* hac afymptoton; erat autem_» 
DE » vel ND afymptoton etiam-» i 
Quare in loco ab afymptoto , & 
hyperbola terminato aliqua alia re- 
cta linea DE» velDN ex centro 
duci pote fi» non con ueniens cum-» 
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, lectione ,* quod 6 eft impoftibile— > • 
Quare afymptoton D X » vei DZ^ 
y cadet precile fupra DE > vel DN/ 
’ Eadem ratione a fymptoton ad par- 
tes H fecans re&as AE , FG cadet 
precise liiper DH vel DO • Vnde 
afymptoti H DE fecabunrrectas AE, 
FG j & Tegmenta e EA» AH erunt 
aequalia inter fe * nec non NF # GO 
aqualia erunt , atque rectangulau» 
EAHj & NFO aequalia erunt qua- 
dranti figur* SAM , quae ad diame- 
trum conftituitur . Quod &c« 


PROPOSITIO XLVII. Tab. 
II/. Figm 14. (A dato puncto D intra 
datum angulum ABC deferibere hy- 
perbolem » ita vt rectae ABC conti* 
nentes angulum fint Afymptoti . 

Ex puncto D ducatur DL paral- 
lela AB , feceturque GL aequalis G 
D : & coniungatur BL , cui paral- 
lela ducatur AC ex puncto D > iun. 
gaturque D B . Iam quia DL fe- 
catur bifariam in G a tribus BL , B 
G > BD & eft parallela quartae BA • 
Ergo* quaelibet alia AC » quae eft 
parallela vni ex ijfdem quatuor BL 
bifariam fecabitur a tribus reliquis 
BAj BD» BC • Poftea producta DB 
fiat DB aequalis BE ; & vt ED ad A 
G ita fiat AC ad F . Deinde b defi- 
cribaturliyperbole IDH , ita vt E 
D fit eius latus tranfuerfnm > F vero 
rectum» & anguli inclinationum fint 

L> 4 aequa- 
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cIV .*4 aequales angulo BDC • Quoniam r 
for ' ** .quadratum AC aequale eft rectan- 

V 1 ' ' J ** Ki * '.jt 'f* A . • M* 


«4 




^uloDEF • Ergo quadratum femifi 
is AD, velDC tangentis aequale—» 
eft quadranti figurae EDF • Ideo- 
d btt.M que d AB , BC alymptoti funt def- 
criptae hyperboles IDH ~ 

&c. 


Qupd 




PROPOSITIO XLVIII. Tat. 
lIl. Fig» 15, In hyperbola A» & eiusl 
oppofita B y quarum afvmproti DH> f 
KM recta NO fubtendat angulum-» f 
MCD qui deinceps eft. Dico re- 
ctam NO cum vtraque Tectionum-» : 
conuenire in vnico puncto;& re- 
ctangulum NSO , vel ORN «qua- ' 

le eue quadrato fem id i a meer i CA 
parallelae NO y & Tegmenta OS , N 
R «qualia fore. Quia recta CB A 
parallela eft ipli NO* Ergo CBA 
fecans angulum figurae per centrum 
Ihyperbolas fecabit; eritque BA ea* 
a h»;»t mm diameter tranfuerfa . Quare 4 
fx 17. NO parallela ip fi BA in vnico pun- 
cto K , vel S vtramlibet Te&ionum 
fecat . - 

Secundo ducantur a punctis A » 

& S ordinatim applicatae X A Z , 
DSK ad diametrum BA . Quoniam 
b iv.11 tangentis t quadratum X A , vel 
gP rectan guimn XAZ ad quadratum-» 

CA habet proportionem compofi- 
tam e * ea quam habet X A ad AC , 

dv. 4 & ZA » ad AC; eft vero s DS ad SO 

”* 
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s ivt XA ad AC , atque KS ad SN eft i r 
vt ZA ad AC,* quare d ratio rectan- dlVij 
guli KSD ad rectangulum NSO eft 
vt ratio rectanguli XAZ ad quadra* 
tum AG ( cum laterum rationes eas 
componentes eaedem fint). Cum- - 

5 |ue antecedentia « rectangula XAZ 
)SK aequalia fint, erunt confequen* 
tia , rectangulum NSO > &.quadra- 
tum AC aequalia quoque inter f<L> % 

Eadem ratione rectangulum. ORN 
aequale erit quadrato BC - 
Tertio. Quia rectangula NSO, 

ORN aequalia funt . Ergo recipro- 
ce / erit SN ad NR vt RO ad OS : 

& componendo, eadem SR ad duas 
OS,, RN eandem rationem habe- 
bit; ideoqueg OS, NR aequales 
erunt , quae omnia &c- . - 
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PROPOSITIO XL VIIIT. ApolL 

tlU Fig. 16. Oppolitarum Tectionum l7 , 2 *u 
coniugatarum A, B> C> D Afympto- iib. au 
ti communes liint ; & tangentes F 
G, G.N, NO,. OF a- terminis diame- ^ • 

trorum coniugatarum B A, CD ad ~ - 

vnam afymptoton funt » - 

Quia binae a oppofitae tangentes 
parallelae funt tum inter fe , tum__* 
diametris fecundis, eo quod ordina» 
tim funt applicatae ad tianfu^rfani_, 
diametrum » Ergo FGM^ paral- 
lelogrammum eft , Sc cfrctis- di ago-. 
nijsFN, GOconue^ent m centro 
E , vbi 6 C D , A? biurum Ibcan- 5 £„***. . 

Jt> 5. tur; fx*V, 
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tur,* & quia c quadranti figura? qua? 
ad AB conftituitur aequale eft qua- -1 
dratum CE , vel ED > id eft qua- 
dratu mFA, v ei AG • Ergo FN> G 
•O funt afymptoti hyperbolarum A ± 

B ,* fimiliter FN > GO oftendentur 
afymptoti oppofitarum hyperbola- } 
rum C, D. Quare afymptoti FN J 
GO communes iunt fectionum_* 
coniugatarum A, F, C; D • Secun* 
do fint afvmptoti F N > OG > & a L 
terminis A , C diametrorum coniu. \ 


gatarum ducantur tangentes AFGF. 
Dico concurfiun F in afymptoto N , 
E exiftere > Nam in parallelogram- I 


mo CEAF quadratum CE , quod eft 
d quadrans figura? ad AB conftitutae* 
aequale eft quadrato FA; ideoque_> 
punctum F in afymptoto NE exi- 
ftet • Et fic etiam C F extremum 
punctum F exiftet in afymptoto N 
E . Quod&c. ... 


PROPOSITIO E» T Ab» III» Fig~ 
17, In oppolitis Tectionibus coniu- 
gatis A > B, C, D . Dico quod re* 
ct a linea exquamuis ipfarum C con- 
tingens in g T aut fecans D in duobus 
puntftis L» 1 : conueniet cum Te<ftio- 
nibus collateralibus in fingulis pun- 
gis H y t M : & eius Tegmenta inter 
collaterales , & mediam Tedlionem 
intercepta aequalia erunt inter ie } & 
reftanguliun k g m, vel HLM ex 
portionibus re<fta; tangentis aut ie- 
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; cantis inter tres feCtiones intercep- 
[tis duplum erit quadrati AF fecun- 
dae femidiametri • 

Ducantur a afymptoti fe&ionum * 

C, D» qui lint E e> Xx; erunt b b lm .49 
ijdem afvmptoti hyperbolarum A, 

B . Ec quoniam e x contingit le- 
ctionem C in g : aut LI fecat feCtio- 
nem D in LI . Ergo t ex conue- 
nietcum vtraque aiymptoto in e*x> 

Et LI connemet cum eifdem in X , 

E ; & fegmenta g e, g x interfe» nec 
non LX , IE aequalia erunt , fed re- i 
cta e x fecans vtramque afymptoton 
hyperbolarum A„B in e,x d con- | 

ueniet cum vtraque feCtione in lin- $ 

gulis punCtis > vt in h, m, & efficiet 
fegmenta eh, x m aequalia interfe ; 

& pari ratione conueniet LI in__> - : 

ij fdem hyperbolis in lingulis pun» 'w • ^ 
Ctis H,M a & fegmenta EH , XM 
aequalia erunt. Ergo compolita__» 
fegmenta g h* & g m inter fe ; nec • 
non fegmenta IH % LM aequalia in- 
terfe erunt, . ■ * 

Poltea per femipartitionem G > 
vd per conta&um g ducatur dia- 
meter tranfuerfa D g , Et quia e re- e b *» 44 
Ctangulum ELX , aquale eft qua- 
drato AF , liue reCtanguIum e g x 
atqualeeft quadrato AF; &/re<5tan- 
gulum EMX y pariterque reCtangu- 
lum: e nvx aequale elt eidem quadra- 
to AF . Ergo quadratum m g a> 
quale elt duplo quadrati AF . Et elt 

D 6 re- 
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1 V.*a. reft angulum g EMX differentia—* 
quadrati GM a quadrato GX» atque 
re&angulum ELX eft differentia-» 
quadrati G»X a quadrato GL • 
Quare differentia quadrati GM a 

qiia-#a 


hY.u 


Irati AF : fed b 
GM ipfum quadratum 
ftanguio HLM . Ergo reft angu- 
ium HLM aequale eft duplo qua 
drati AP. 
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PROPOSITIO EI. t*K /I/Fi*. 

iS. Si a duobus punctis A»B , peri- 
pheria: hyperboles AB ducantur 
quatuor recta: afymptotis paral- 
lelae : r ectangula ab eis eompre- L 
henfa FAG » OBN aequalia interle >' 
erunt • 

Coniungatur , producaturque re- 
a hu. 44 cta C A B E ,* eritque m CA aequalis 
BE ; nec non BC a:qualis AE • Ergo 
biv.14 b CA ad CB erit, vt BE ad EA: fed \ 
* 1V.4. propter parallelas AF, BO» vt t A 






C ad CB ita eft AF ad BO . Simili j 


a 


ii 


ratione vtBEad EA»tta eft BN ;r ■ 
ad AG • Ergo vt AF ad BO ita erit 


c/ V ' 4 BN ad AG“. Ideoque d rectangu- 
' * Ium fub ext*emis contentuny F 



aV \ 


aequale erit rectangulo OBN fub 
Intermedijs proportionalium com- 
prahenfum* 


41 » 
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PROPOSITIO Eli, Tsb. nl , 

* 9 . In Byperbola; oppofitis fe-^ 
- . - . ctio- 
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ctionibus,& ellipii AB Quaslibet re- 
cta EC contingens qn» fecet duas 
tangentes verticales BD , AC eiuk 
dem diametri AB • Dico quod ab» 
fcindet ab eis lineas continentes re- 
ctangulum BD in; AC aquale qua- 
dranti figuras quae ad eandem diame- 
trum AB conftituitur » ideft qua- 
drat;© fecundiefemidiametri GF. 

Du ciintur a puncto E duae ordi- 
natae EL y EM ad ambas diametros • 
Et quia contingens EK , & ordina- 
ta EL fecant diametrum in K , & 


» 


K 


■ 




L • Ergo a vt LF ad FB , vel FA , , a* ** 
ita eft FA ad FK: & colligendo L 


v. 


c IV, 4, 






jit 


A ad AK erit , vt BF ad FK : & b b1u - e 4 
diuidendo in hiperbola , & per *- 
conueriionem rationis muerfam in_» i’ 
cllipfiy erit LK ad KA, vt BKad KF; 
fed vt LK ad KA , e ita eft LE ad A 
C; atq; vt BK ad KF, ita eft BD ad 
FH . Ergo vt LE ad AC ita eftBD 
ad FH . Quare d redlangulum fub 
extremis EL x FH aequale eft reftan* 
gulo fub intermediis AC , BD: fed 
retf angulum HF, LE, feu re&angu- 
lum HFM (ob parallelogrammum) 
e aquale eft quadrato femidiametri 
£ e ? 11 ^F . Ergo re<ftanguluin_» 

^ aquale eft quadrato 
GF, feu/ quadranti figurae , qu* ad 
diametrum conftituitur . 
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PROPOSITIO LIII. Tat. IU/ 

?«• 21 . 22. 2 J, In Axe AD cuiuf- 

libet 
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libet coni fediouis BA> DH pan- 
dum reperire quod abfcindat qua- 
drantem figurae fub tranfuerfo late- 
re D A, & redo CA . Oportet au- 
; tem in ellipfi axim maiorem efifc-* * 
Vocentur autem dida punda Poli 
fedion is conicae, 

Secetur latus redum AC bifari- 
am in F * & ducatur FB parallela:-» 
axi DA. Patet jn parabola & hy- 
perbola FB fecare peripheriani fe- 
dionis quae femper magis in infini— 
'tum amplificantur. At in ellipfi >. 
quia AD eft maior axis , & duda_» 
a def.t? NO femiaxi minore «..erit NO me- 
dia proportionalis inter NA * & A 
F y quare N O maior erit , quam~». 
ei parallela AF ,* vnde FB fecabit 

peripheriam elliplis alicubi vt in B* 

a quoducatur BE ordinata fecans 
axim in E .♦ & vitra pundum A in_* 
hyperbola & infra in ellipfi fece«* 
y turDG aequalis EA» Dico punda 
E & G efle quefita Et primo. in__» 
parabola , quia FA femiflls eft late- 
ris redi CA , ergo quadratum ex F 
'bhu.zs A feu ex BE , vel ei b aequale re- 
«iv.iy &angtiltimC AE r quadrans eft qua- 
' A * 5 drati CA> nempe figurae paraboles.. 
Poftea in hyperbola & ellipfi com- 
pleatur parallelogranaiim EBHG *. 
Et quia > vt- latus . redum CA ad 
tranfuerfum AD ita eft quadratum 
CA ad redangulum figurae dCAD i 
led vt lacus rectum ad tranfuerfuni. 
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ita e eft quadratum BE ad redlangu* e k»* 
lum DEA;ergo vt quadratu CA ad 
redtangulum CAD» ita eft quadran- 
tum BE ; ad redlangulum AED 3 & 
permutando vt quadratum C A ad 

S uad ratum BE, ita eft redtangulum 
gurae CAD ad redtangulum AED; ( iy t 
elique/ quadratum CAquadrupIum 17. * 
quadrati BE vei KG ( ob paralle- 
logramuium >& fennpartitionem_» 
ipfius AC in F.) Ergo redtangulii A 
ED,vel AGD quarta pars eft figur^ 

DAC . Vocentur iam pundta E, G 
poit , leu foti interni & externi • 


PROPOSITIO II V. Ttb.ill. ul! l l 

F/g.24. 25. In hyperbolis , & ellipft pr. 45. 
AKB, ad pundta G>& H, occurfus 
cuiuslibet tangentis KH cum dua« 
bus tangentibus vertices axium_* 

AGiBH coniungantitr a polis C & 

E rediae lineae GC , HE . 

Dico angulos HCGj&GEH re- 
di os efle; & angulos CG A>& HGE - 
aequales efie ,* pariterque E H B, 

GHC inter feefle aequales . aji 
Quoniam redtangulum n fub AG> 

B H aequale eft quadranti figurae ; 

& fimiliter b redtangulum B C A . 

Ergo redtangulum fub G A > B H 
aequale eft redtan gulo BCA;& ideo 
reciproce c CB ad BH erit vt GA 
ad AC,* & funt anguli redh',& «equa* 
les ad A,& B ob axes*Ergo d trian-^ ^ 
gula HBC , CAG fimilia funt * & 

ideo 


a ftn.fi 
b bu.pl 
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ideo anguli HCB>& CGA aequales 1 
erunt ; & addito communi angulo 1 
GC A erunt dno anguli H C ft > 8t } 
ACG ^q uales duobus angulis AGQ* 
e 1. 1 ?: A GC , fed e ifti- aequales Aint vni 
re&-Vf in triangulo redianguIoG AC» . 
Ergo duo.anguli HGB y GCA vni $ 
redto aequales funt . Vnde angulus | 
HCG (qui in hyperbola illis duobus j 
eft ?qualis,vel inellipfi eft refiduum * 

. ad duos reitos ) erit quoque reitus.,i 
Eadem ratione angulus G.EH redlus,; 


f 11,2-0, 
$11.14 


ent*. 

Polle a quia ftiper eadem. re/la— * 
linea GH infillunt duo anguli redii 
HCG, & HEG . Ergo / per qua— 
tuor pimdla .E >H,G », G; circulus 
tranlit . Vnde g, duo anguli EGH,. 
& ECH in eodem circuli Tegmento..; 
conftituti- aequales fiintr/ fed angu- ; 
lus CGA oftenfus eft aequalis angu*. j 
Io ECH .: Ergo. duo- anguli EGH»J 
& CGA aequales funtrinter Te». Ea- 
de ratione duo- anguli GHGjEHBi 
aequales erunt • 4 


P ROPOSITIO’ l V. TaMlI.- 

lig» 27 .. Ijrdem pofitis>.fi a pun- 
ito X vbi conueniunt redis H G*. 
& EG ab occurfibus tangentium— »• 
per polos extenfae coniungatur ad 
contradlum K redla linea KX r erit 
hec perpedicularist ad tangente KH. 

Si hoc verum, nori e/l ducatur XO / 
perpendicularis ad tangentem HK,.* 








quae 


□igitize^Psoocile 


Compendiaria . 89 

qti* cadat alibi , quam in K ; & du- 
catur K Z ordinata ad axim B A . 

Et quia a angulus C G A aqualis aA4 , 4 
eft angulo H G E , feu OGX i & 


fuut anguli C AG,& O aequales., vt- 

f >ote reai . Ergo in triangulis fimi- 
ibus b eft X G ad G C vt O G ad 


G A : fed vt XG ad GC ita eft XH l u M j* 
ad HE(eo quod t in triagulis XGC m.ij* 
XH E funt anguli ad C. & E redii, 

& anguli ad X aquales.') Ergo OG 
ad G A eft vt XH ad HE eftque 
d OH ad HB, vt XH ad HE (pro- deadtm 
Pterea quod in triangulis XHO, 

EHB anguli ad B , & O redii funt , 


& e anguli XHO, EHB aequales e h»jg 4 
funt oftenfi . Ergovt/OG ad GA 
ita eft OH ad HB, & permutando 


vt GO ad OH ita eft G A ad HB _ 
feu AL ad LB , ob parallelas BH , 

AG . Cumque K L lit contingens 
&KZ prdinata . igitur g vt AL ad g 6*3« 
LB ita eft A Z ad zB . Quare G O 
ad OH erit vt AZ ad ZB , feu h vt h iv % 
GK ad KH, ob parallelas KZ, GA, 

BH • & per conuerfionem rationis 
inuerfam in hyperbola , & compo- 
1 nendo in ellipii,vt GH ad HO, ita-, 
eft GH ad HK; ideoque i HO ,& HK . ■ 

aquales erunt , pars & totum, quod * 
eft impo/fibiie . Non ergo perpen- 
dicularis XO cadit alibi quam m K, | 

& ideo ipfamet XK perpendicula- 
ris erit ad tangentem HK^uod &e 
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po Apoflontj Conica 
LEMM A Tab-IIL figuras. Si a 
quolibcr punCto B peripherijB para 
boles AB dux redtx linex ad axim 
AD ducantur, vna quidem ordinata 
BD, altera vero BE ad polum E 
coniun&a • Dico quod redta B E 
aqualis eft abfciffx DA vna cum__» 

A E. i 

Producatur AF «qualis AE,nem-| 
a hit.5 j P e * quare* parti lateris re<fti A C*: 
Quoniam duarum inxqualium AD, I 
AF differentia eft DE, & aggrega- f £ 
b V.ai tum DF • Ergo b quadratum D F h 
aquale eft quadruplo re&anguli D' 
AF> vna cum quadrato DE; fed Ia- 
e b*. jj tus c rettu AC quadruplu eft ipfius 
AE,vel AF *',Ergo quadruplum re- 
ftanguli DAF «quale eft re&angu- 
*| b " t2 i Io DAC»feu W quadrato BD • Qua- 
re quadratum DF «quale eft duobus ; ef 
quadratis BD, & DE, feu t quadra- ^ 
to BE ob redttfm angulum D; ideo-; ; r j 
que redta BE «qualis erit abfciiTx’ £ 
DA vna cum A E.. . r- :w | £ 
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PROPOSITIO LVI. Tab.lIUi e fl 
Fig*z9, 30. Ji* In coni fe&ione AB p e 
dudta fit quaelibet contingens FBG, cii 
atque a pundlo cota<ftus B m para* ’ re 
bo la ducatur BE parallela axi DA, 

& BC ad polum C ; at in hyperbo- {u 
Ia, & .eilipfi dux BC , BE ad polos <j e 


G, E iungantur . Dico angulos EB f Uj 
F> & CBG «quales effe • I 

Primo in parabola ducatur or< 
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i iiinata BN * cum B G fit contin- " ^ 
i Igens • Ergo 4 NA eft aqualis GA; 

& addita "comuni CA erit NA vna 
cu AC aqualis GCtfed bbC aequa- bZtm- 
lis eft NA vna cum AC . Ergo GC ma frfc 
aequalis eft ipfi B C • I deoque in_j 
ifofcelio triangulo BCG erit angu* 
lus CBG aqualis angulo G; fed 
propter parallelas E B, AD c eft an. c 1. 15. 
gulus externus FBE aqualis inter, 
no BGC • Ergo duo anguli E B F , <?'. 

& CBG aquales funt • Secundo in 
hyperbola , & ellipfi ducantur tan- 
gentes verticales AO, DX fecantes 
tangentem FBG in O, & X ,* & iun- 
antur EX, EQ> CO, CX, quarum 
ua concurrant in Z:& a cocurfu Z 
ad contadhim B coniungatur refta 
ZB , d qua angulum redtum Z B X 
efficiet : atque etiam angulus ZEX 
redius eft. Ergo $ circuli periphe- 
ria tranlit per quatuor pundta Z > B, 

: JE, X . Vnde / duo anguli E B X , f 11,14 
EZX in eodem Tegmento aquales * . 
runt. Rurfus^ quia angulus ZCO 
eft re<ftus,ficuti angulus ZBO.Ergo 
per b quatuor pundta B , O > C , Z 
circuli peripheria tranfit,& propte- 
readuo i anguiiOBC, OZC,feu 
EZX aquales funt, & erat angulus 
EBX aqualis eidem EZX . Proin- 
de anguli E B X > & CBO aquales 
r unt inter Te. 
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PROPOSITIO LVII .r«Uii- 
F*g'3*’33'3' f» In qualibet conife- 
dione ABD^ a polo £ ad tangen* 
tem B G perpendicularis ducatur % 
atque ab ocquiTu F ad axis AD ex- 
tremitates redae FA &rFD iungan- 
tur , & in parobola cuius axis mfr* 
tus eft ducatur ei parallela FO* 
Dico angulum A F O in parabola y 
aut AFD in reliquis (edionibus re- 
dum e fle.. 

Et primo in parabola a cotadu B 
ad polum ducatur reda BEj& ordi- 
nata BN. Quoniam* GE oftenfa eft 
aeqnalis BE • Ergo in triangulo ifo- 
fcelio E B G perpendicularis EF a 
vertice fecat bifariam bafim B Q 
in F ; fed propter tangentem B G» ? 
& ordinatam BN b fecaturquoque 
GN bifariam in A* Ergo c F A pa- 
rallela eft ipfi BN ordinat^ ad axirrt 3 
& ideo angulus N AF redus erit : ( 
eftque FO parallela ipfi N AD. ' 
Ergo d angulus alternusOF A redus ; 
quoque erit . £ 

Secundo in hyperbola * & ellipft' ; 
ducantur tangentes verticales AH,, 
DG fecantes tangente BF in H» G; 

& iungantur HC* GE , GC - Quo- 
niam fuper GE e infiftunt duo angu- 
li redi EDG> EFG. Ergo-circulus 
diametro GE comprehendit quadri- 
laterum EFGD ; & ideo duo f an- 
guli DGEj DFG ia eodem iegmen^ 
to exift entes aequales funt : eftque 


i 

a 

a 

r 



Compendiaria 9 $ 

ingulus^ AEH oftefus aequalis an- 
gulo DQH. Ergo angulus D F E 
aqualis eft angulo AEH. Rurfus 
quia h fnper tiE infiftuntduo angu- 
li redii HAEj HFE. Ergo perqua- 
tuor puncta H,A,E,Fj circuli peri- 
phena rranltt ; ideo i angulus HF A 
aqualis eft angulo HEA in eodem 
Tegmento exiftentibus ,* led eidem 
angulo HEA aqualis erat angulus 
DFE « Ergo duo anguli DFE,HFA 
aequales funt inter Te j Jhijs autem_» 
addatur communis angulus AFE in 
ellipfi; & ab eodem tollantur ijdem 
aequales anguli in hyperboia . Ergo 
angulus A F D aqualis eft angulo 
redlo H F E j & ideo A F D reditis 
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PROPOSITIO LVIIT. Tab.lII» 

5. Redla linea GF } qua a 
etro E hyperboles & r elliplis ABD 
fque ad tangentem B G ducitur x~ 
uidiftans ipfi BC quae acotadtu B 
d polum C extenditur aqualis eft 
kmiifi axis AD. 

Ducantur redfae AG , DG, EG , 

|FB t . & EH parallela ipiis FG, BC. 
Duoniam a dua? redla BH,CE Teca- 
r proportionaliter a tribus paral- 
iis . Ergo fictit E C fecatur in F 
ifariam ita BH in G bifariam ieca- 
►itur . Poftea quia b anguli EBH , , , edt 
?BO aequales funt ; & eft f angulus i, ii; 
xternus C BO aqualis angulo E HB 
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interno in ellipfij ‘vel alterno in fiV-flx 
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erbola paralellarum > Ergo anou- 
i EBHj EHB aquales inter fe funt, 

& redla E G fecat bafim ifofeelij 
B E H bifariam in G . Ergo E G 
erpendicularis eft ad tangentem__» 
IH.Sed angulus redlus EGB aequa- 
lis eft d angulo AGD, axi infiftenti. 
Ergo angulus AGD redtuseft. Et 
ideo e circulus diametro A D de- 
fcriptus tranfit per G • Ideoque FG 
erit femidiamecer aequalis ipfi F 
vel F D. 

PROPOSITIO LIX. Tab. nl . 
figur-S^* 38. Si ab eodem pundio B 
peripheriae hyperboles >& dliplis 
ABD ad polos E , & C redlae lineae 
BEjBG iungantur : erit earu diffe- 
rentia in hyperbola, & fununa in 
ellipfi aequalis axi AD . . | 

Ducatur cotingens BO;& a cen- 
tro F ducatur £ H parallela ipfi 
BC, fecans BE in H > & tangentem 
in G • Quoniam vt di dium eft a EC 
fecatur bifariam in centro F ; & eft 
FH parallela ip/i B C. Ergo b BE 
fecatur quoque bifaria in H, r Sc H.F 
femiftis er it ipfitis BC» Poftea quia 
c anguli OBB , GBE aequales funt 5 
& propter parallelas d eft angulus 
HGB aequalis eidem O BC. Er^o 
anguli HGB, & HBG aequales fimt„- 

& ideo latera H G » H B aequalia » 

erunt ; eftque HB femiifis iplius B & 

EnroX 
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Ergo duplum ipfms H G aequatur 
jB E . Cumque in hyberbola puu- V \l i 
j& uni F cadat inter H,G,& in ellipli 
extra G H. Erj^o in hyperbola du- . i 
pium ipiius HG aequatur duplo ip- 
iiusFG vna cum duplo FHr At in 

ellipli duplum ipfiusHGequaturdu. 

pio ipiius FG minus duplo Tegmen- 
ti FH; eftque « duplum ipiius FG € *#*5* 
aquale axi AD , & duplum alterius 
F H oftenfum eft aquale ipli B G . 

Ergo duplum ipiius HG ? ideft BE 
in hypeiDola aquatur axi AD vna 
cum BC ; at in ellipli BE vna cum . 

BC aequatur axi AD - Et propterea 
in hyperbola axis AD aequalis eft 
differentiae duarum EB & BC; at in 
ellipli AD aequalis eft aggregato 

duarum EB a BC • Quod erat &c. 

•. ‘ . * -.-*£*?* 

DEFINITIONES . 




ilal 


XlX.Similes coni fedfiones lineares 
lunt illae quarum axium figura; limi- 
ies interfe fuerint. Suot vero para- 
bolarum a figurae qua-ta laterum—» 
regiorum : hyperboiarum vero , & 
elliplium b figurae Tunt par-gramma 
rec-la contenta a lateribus re&is, & 
tranfuerlis • \ 

X X. Et aequales coni fettiones 
lineares lunt illae quarum axium—» 
\ figurae limiles aequales , & limiliter 
politae fuerint,. 

XXI. Spatia a fe&ionibus coni- 
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cis compr$henfafimilia interfe funt, 
quarum bafes cum diametris a:qua- 
Ies angulos continent,& in eis ordi- 
natim applicatae numero pares ad 
diametron! abfciffas funt in eifdem 
rationibus , tum abfciflae ad latera—» 
refla . 
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PROPOSITIO L X. /j/J 
Fig. 38. Omnes parabolae linea- 
res vc ABC, & FGH funt inter fei 
fimi 1 es ,* & in eis ab fcind i polTunc 
fparia finiilia inter fe • 

In parabolis ABC > & FGH re-: 
periantur 4 duo axes , vel dua. dia- 
metri BE,& GK aeque inclinatae ad 
bales ACj FH, earumque latera re- 
fla lint DB, IG. Et quia parabolae 
non habent latera tranlueria earum 
figura b erunt qua-ta ex lateribus j 
reflis axium , vel diametrorum-» • 
aequae ad bafes inclinatarum , fed . 
quad-tae c figurae funt inrer fe fimi- 
les . Ergo omnes parabolae linea- 
res d fimiles inter fe funt . 

Poftea fiat DB ad BE > vt I G ad 
GKj& per E,K ducantur ordinatim 
applicatae AC» FH. Et quia DB 
ad BE ell vt IG ad GK erit e rec- 
lum DBE (feu /qua-tum ordinatae 
AE ei aequale ) ad qua-rnm BE, 
vt rec-lum IGK>vel qua-tum FK ad 
ua-tum GK.Et ideo g refla AE ad 
.B erit vt FK ad KG » circa angu- 
los aequales E & K. Id ipfum verum / 
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erit ia alijs quibufcumque applica- 
iis prop-naiiter diametros diuiden- 
tes . Ergo fpatia b ABC 9 & JFGH 
(anilia fine « Quod &c„ . 
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PROPOSITIO L X I. Ttb.ljl. 

Ftg- 40. In hv perbol is & eliipfi- 
bus ABC, EDF,quaru figurae GAH 
& IDK. iimiles inter ie ruerint exi- 
itentibus angulis ad L & M aquali- 
bus; fe&iones lineares iimiles erunt; 

& fi diameter A L ad eius re£ium_j 
latus A H fuerit vt diameter D M 
ad rectum latus D K : erunt fpatia 
B AC t & EDF fimilia • 

Quia figurae GAH, &IDK fimi- 
les ponuntur exillentibus angulis 
ad L, M aqualibus; ergo Tectiones 
lineares « iimiles inter fe funt . 

Poftea quia ob fimilitudinem figu- 
xaru ell GA ad AH vt ID ad DK, 

\ & inuertendo H A ad AL ponitur > \ 

vt KD ad DM;ergo ex aquali GA ... 
ad AL erit .vt ID ad DM; & com- ; jj 
ponendo in hyperbolis , & diuiden- 
do in ellipfibus GL ad LA eritvt 
IM ad MD ; quare b rec.ium GLA biv.i. 
ad qua-tum L A erit vt rec-lum_> 

IMD ad qua-tum MD ; fed e qua- c hn.u, 
tum BL ad rec-lu GLA , eft vt qua- 
tum EM ad rec-lum IMD , nempe * 
vt latera recta ad tranfuerfa prop- 
nalia in figuris fimilibus GAH, 

IDK . Ergo ex aquali.qua-tum BL 
ad qua-tum LA erit vt qua-tu EM 

B' ad * 
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<ai v, ad qua-tum MD;jproindeque applij 


AV 


A.- 


2 Sfv: 


**• cata // BL ad abfciflam LA erit vt 
jjf. EM ad MD> & fic reliquae omnes in 

_ • « • 1 • 1 • * . •’ 


< * .i 

1 l**z*-^ 


jp 
‘ tr- 


,v angulis aequalibus inclinata ad dia- 
Vav-.. metros eas prop-naliter abfeinden- 
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t es. Igitur j fpatia B AC, & EDF . v 
ii milia funt inter fe • Quod &c. £ j 
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propositio lxii. r«un % 

tig ijfdem » In coni feCtionibus ABC, . 
EDF, quarum figura iimiles, aqua* 
les &: fimiliter pofitae fuerint; linea- 
res feCtiones , & earum fpatia fibi 
mutuo eogruenria abfeindi poflunt . 
Qiiia faCta eadem conitruChone, 
jfcT W\ * 4 * & iedtis AL , DM aequalibus/late- 

* ra figurarum » diametri , & ordina- 
rim applicata in angulis aqualibus jy. 

.rj^funt inter Fe aquales ob iimilitudi-, 
nem & aqualitatem figuraru, Sc re- 
liquarum homologarum linearum 
iPan» Ergo facta intellectuali apta fuper^ 

politione conicae feCUones lineares 
WKmg& earumque fpatia abfciflaABCjEDF 
' j libi mutuo congruent • Quod &c. 

* PROPOSITIO LXIII-r^i./lJ. 

r j ^ ^ ^ , k *\ '»a. / / ^ 0' ‘ . « • — * 

itfg.41.4a. Hyperbolae > vel elljpfes 
S&a^FG . &HIK genitae quouis cono 
- ABC a planis mter fe par-lis: erunt 
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^^iinter Te iimiles • . „ . 

Sit LF latus tranfiierfum > & FP 
latus redtum fedtionis E F G; pari- , 
rerq;,.JVI /it traniherium latu^&r I R/ 

reCtuin fe&ionisHIKjexiitent tranf-j 
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erfa latera in plano trian-Ii ABC 

■ /» • m ■ 




i EI 


¥1 


5er axim dudli /& ideoTLM,’ NO a vi*. 
runt par-la , ob a?quidiftantiam_-» 


>V 


J _ v 
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v*T- 
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planorwn.earundem le<5rionum 3 qiia- 

re in b tri-lis fimiiibus FBM , NBO Iv *4* 
vt FMad MB ita eft NO ad OB 3 v 

& in tri-lis fimiiibus IMC, & iOCflH 

ficut LM ad MC ita eft IO ad OC : SiliSP* 
& ideo r rec-ium L M F ad rec-ium c Iv *3 i 
BMCj feu d ad qua-tuni ME erit vt a i,J&& 
rec-ium NOI ad rec-ium B OC, Ceu ‘ 4 
ad quadratum OH ; funtvero ante- 
cedentia rec-la ad qna-ta ordinata- 
rum EMj HO vt e latera tranfiierfa 
ad refta. Ergo LF ad FP erit vt NI 

a< J an S l ^i inclinationum 

FME & IOH asquales.( ob /aqui- 


rn ; -Ja. . P 

• : 


llafiPb- 


diftan tiam FM, IO , & EM \ HO ) 
igitur figura iub lateribus tranfuer- 
fis & redris fimiles inter Ce fiunt . 
Et fetfa SF ad EP vt eft OI ad IR , 
& dutfa ordinata TSV, erunt? fipa- 

tia FTV j & IHK fimilia inter fe, 
,Quod &c 
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De Circuli dimenlione * 
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XPLETA dodtrin; 

r - v . j •“'«fi ' v * *• ^ ^ 

Elementaris Conic; 
rum fetftionu ingre- 
dere iam potes * 
dlor campum ip< 
lationum Arcnime- ^ 


• Vi dis, quarum tanta eft preftantia vt 
omnes infignes Mathematici ratean- 
;,,j .*• . ; : . tur nihil praeclarius ab humano - in- < 

t genio reperirt potuiffev Er primo 

A a C~* » *-/»i» 1 1 


e 


tnenfione» feu quadratura, qtiain a 
||t prifcis temporibus vfque ad noftra 

!’ temnora ciuam nlurimi irrito conatu • « 


fe anwin iij. «•—£>»• u“““* r*r*““r vntQ conatu 

quaenerant, qui- doctrinae Archime- 


dis non acquie Icentes egregie aliu- f- 
> cinati funt . In hoc opere Archime- j f 


des primo demonftrat quod Circu- s! 
Ius aequalis eft rec-gulo contento ab • . 
eiuldem- Circuli Semidiametro, & ali 

i* ii r ", v 


r ^ —w— -v — ^ ^ - — — — — » ^ 

re<fta linea aequali femiperipherias 
•; " Ipfius circuli . Poftea quia pro-tio 

K« ? _ _ ^ Y V ^ Y ' _ * _ — ^ a — a. 


peripherxx circuli ad eius diame- 
trunt numeris exprimi non poffe vi- f 
detur , (focer Methodo ingenio fa__» <J[ 
quomodo humeris vero- proximis * 


PRO**- 3 

: r , * *_ 






PROPOSITIONES 


PROPOSITIO I 


lis eft triangulo re- 
ttangufo cuius bafis 
x qualis fit periphe- 
ria: circuli , altitudo 
vero aqualis radio 


eiufdeui 


habetur lib, V> 


PROPOSITIO II. T*k.iv.tig» 

* ^ •• • ... — . ^ _ . — — 


r. Si trianguli redlanguli ABC an- - 
gulus verticalis BAG acutus bifari- 
am iecetur i rzttx AG . Dico quod 
hvpothenufa BA cum perpendiculo 
AC habet ad baiim CB eandem ra- 
tionem quam perp-lumt CA ad ei 


conterminare bafis Tegmentum CG* 
Quia ob bipartitioneni verticalis 
anguli BAC eft a BA ad AC , vt B 
G ad GC f ergo componendo BAC 
ad AC eft vt BC ad CG & permu- 
tando BAC ad BCerit.vt AC ad 
CG . Quod &c fc 


2. Tangens CD quadragefima: octa 
uae partis vnius anguli recti ad cen 

E 4 . truniii 


terit. 
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' circuli dimenfione , 
trum A circuli conftituti ad eius rat» 


Hr*-- • 


^ '•'Jit', 






dium AC eandem proxime propor- 
tionem habet quam I53 ad4d7$-|- 
Sit angulus CAB tertia pars vnius 
anguli recti ad centrum A conftitu- 
ti, & a fiat angulus OAC femiilrsip- 
fius BAC,& rurfus angulus PAC fit 
qqualis femifli anguli O AC»& tertia 
QAC fit femiflis anguli PAC , & 
quarto angulus DAC fiat femiflis 
preeedetisQAC;patet quod angulus | 
OAC fexta pars eft vnius redii, an- 






gulus PAC duodecima redii » QAC i 






- 


vigefima quarta , DAC quadragefi- 
ma odlaua pars erit vnius anguli re- i 
dii, aiius tangens erit CD . Dica 
iam quod qualium partium DC eft 
1 5 j erit circuli radius C A plu/quam 
4 673 4- parces . Quia angulus BA 
C 4 * pars eft vnius redii r erit b an- 
gulus B -§- redii , & ideo - j- duorum 
rediorum >. nempe «qualis angula 
trianguli aeq uila teri > cuius vnum_» 
latus erit AB, & eius c qiradratunvtjfl 
fexquitertium erit quadrati perpen-J 
diculaais AC>& <CquadrupIum_» : • 
d £F> if q aa drati B, C , & proinde AB dupla , 

erit BC * Si igitur BC diuidatur i» I 




*5 3 partes erit BA 306 partes, & 
quadratum ex B. C erit 23405?» eiui- 


que triplum 70227 erit quadratum 
Badij AC , & latus AC erit maior 


a ^5 • qua propter BC ad duas BA , 

£ j ^A Vt ad 5 7* , feu #vt O I 1 
* C ad CA . Igitur fi OC diuiia fue- I 

% 'yH9iK ^sn 








Archimedis io? ", 

rit 153 partes erit AC eamndein_» 
partium- pIuiquam-571 • cuius qua- 
dratum cumque/ quadratis £ V<x$ 

OCy AC «quale iitr quadratum hy- 
pothenufae AQ erit eius quadratum 
pUifquam.549450 cuius radix 59 * -fr 
Dantur ergo- denuo- in triangulo 
rectangula AOC tria latera igitur 
jrVtOCi?} adduasCA& AO «. g **/«*= 
quales 1*6* -f- ita eft PC ad CA 
qtiaredi Cl? diuifa fuerit imi 
tes erit earumdem CA irdz- 
ii is quadratum- 1350554 -f- fed qua- ■ ¥$$$& 
dvatis h PC, CA «quale eft quadra- h 

tum P A; ergo quadratum P A» erit -« 

1373*43 4- eiufque radix AP 117» 

-JL. 

3 Dantur igitur tertio im triangulo 
POC rectangulo tria latera j &ideo 
fvt PC 153 ad duas PC 3 CA 

les X354 4* e ri c QC ad ’. 
proindeque ii QC diuidacurir- 
partes erit earumdem CA 2334 
cuius quadratum 544^7 t 7 
quadratis QC ».rC A equale elt qua-t 
dratu QA. ergo- quadratum -QA erit 
55*472152 eiufque radix QA3559 
Tandem in triangulo QAC 
ctanguio dantur tria latera > & ideo 
vt QC 15-5 ad duas QC , C A «qua- 
le* 4^7? -r o” ‘ ca> erit DC» ad CA>. 
ideo ii GD diuifa fuerit in 1 
tes erit earumdem CA 
partes . vnde patet 


■m 1 

- ■s**- 


. S 25 


i* 'CfV 
r ; - 






* v •[' 1 


U--- 




M a r ji 

Dlciitlg^dby Google 


I 



io6 De ctrcult dimtnjtone . 
PROPOSITIO IV* Tab*lr+F$g+ 
j. Radius AC circuli a&finumCE 

quadragefu 


mae odlauae |partis: vmus 
anguli "redii eandem fere propor- 
tionem habet quam 4673 -§- aci T 5 * 
_£_X 

, Qiuasquaiium 4- AC' oftenfa eft 4675* 

■ JL r eius quadratum- e r it* 2 1841602 ; 
erat autem tangens CD *53 3 & eius, 
quadratum- 23409,. ergo eorum b- 
fiimma aequatur quadrato AD 2186- 
5011, cuius latus AD erit 4676. 

Poftea iu triangulis fimilibus AD 
4». C, & ACE vt c eft AD 4676 ad 
is? ita erit AC 4^73 1 -adCE 


PROPOSITIO V» F ig. eadewur j 

Circuli tota peripheria tripla eft j 
diametri , & aduc luperat parte-* 
quapiam > quae minor eft feptima — » } 

diametri >. maior vero decem fep~ . 

tuagefimis primis «- I 

QuiaangulusCAO vna quadra- fr 

gefima odtaua pars eft redii, 0 erit 
arcus CO £ 9 quadrantis circuji , • 

er^O' idem arcus centies nonagefieS 
& 3 bis fumptus efficiet integranvcir- I 
culi- peripheriam > & quia binge quae- 
que tangentes C D latus- vnum po- , 
Ivgom circumlcripri complent ; er- 
go tanges CD quae fuit 153 partes 
multiplicata per 192 efficiet perime* 
trum circulo circumfcnpti polygo- i 
. jSi 96 laterum ; qui erit partium-*- 
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93 76. Similiter fimis CE qui fuit 
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partes 151 


4 2 9 4- 


4 « 


earundem__> 


1 1 
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multiplicata per 192; efficiet perime 
trunv circii lo inlcripti polygoni 96 
laterum , qui- erit partium 29360 

.Verat autem earundem__> 


cS> 3 Bai 

:1 


t*r 
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W/ 


partium circuli radius 'AC 4673 -£ 
ergo eius duplum* 93/17 erit dia.- 
- meter . 

V Offendendum efl modo quod cir 
culi, peripheria aequalis efi triplo 
diametri- circuli, & infuper , qua» 
da:n parte qua minor eft feptima , 

&: anaior -i -7- eiufdem diametri - : 





Quia periineter polygoni circum 
fcripti aequaliseft 29376 fi ab eo au- 
feratur triplum diametri nemps— »• 
2^041 rellant 1335 , quae miniis funt 
vna parte feptima diametriX AC,qti£ ' 
fuit 9347 » eo quod eius eft 1335 
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Similiter quia a perimetro i 
pti polygoni 29360 abla- 

to triplo diametri Jnetnpe 28041 re- 
flant partes 1319' -£~T-iHr < l llie ma- 
gis funt quam 4 "t* diametri ) eo 
quod ipfius diametri 9347 funt 
1316 , & y- • Verum circuli pe- 
ripheria:' minor effc perimetro poly- 
goni circumfcriptf > &maior • peri- 
metro infer ipti . ergo circumferen- 
tia circuli tripla eft diametri eius,& 
adiic ftiperat parte quapiam, quae 
minor elt feptima, & maior -5— 
diametri eiufdem circuli 
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' ; QyADRATVRA PARABOLA 


P ai 



I Nuentunt pmcnernnium 

geniofiflimum de quadra 

Parabola; primus mortalium Ar— 
chimedes duplici via tradidit vt iit. 
Epiftoia ad Doiitheum ait . Pofte- 
riores multis modis idipfum. de- 
j. , ~ - - monftrarunt » nos vero viuco modo> 
i facili & breni preftitimus , metho- 
do affini indiuifibilium Caualerif 
fed geometrice demonitrata * 

f . 'f + «► -k, yv.liaBs. " * ■ 
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figuram planam vel fplir 


Yiycu xii^uiam wiaxxaiix ▼ v* *• 

. Jam in apicem j vel in aciem dtficitn* 
temnam in qua linearum rettarum* 

• t • Cj r. r 
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4 ,y. <7iv 




>K 


f-Kffhy waiil III uuwaiwm * 

vel planarum fuperficieiunr inter- 
ceptarum bafi equidillantium quae- 
,:u t bafi propinquior remotior** 
per maior eft Tai. IV. Fig . 4. 

Tt in figura ; ABC quarumlibet 

ari 




r C* 




uojtjcei 


»f^«xuurannum mtercepcai uq* *»« 
fim BC fi femper ei propinquior 
LK maior fuerit remotiore IH, vo- 
cabo figuram AJJG in Apicem defi- 

m ‘ '*«. ' ' ^ • .• 


cjcatera. 
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Et h in duabus figuris homoge- 1* 
neis seqit£ altis , quarumlibet recta- 
rum vel planarum fuperficierum ba- 
libus aequidiftantium > & ab eis aeque 
remotarum portiones interceptas ea- 
dem proportionem habuerint quam 
bafes • Vocentur figura proportione" 
titer enalog.t tab, IV- fig' 5* d. 

Vt in aeque altis figuris BAC , 
EDF fe&tonum sequidillantium , & 


r'£ v 

v^HT' 
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seque diffitarum interceptarum a ba- xjl 

r r - — '“'HdePrdflSIsM 


fibus vbicumque duCtarum, fi femper 
LG ad RM fuerit vt bafis BC ad ba- 


OV*. 




fini EF vocentur figurae BAC & E 

DF. Proportioneliter analog e . 

Si parallelogrammum & triline- m 
nm fuper eadem bafi conftitut a_j . 
Pariterque figura columnaris i & 
rnclufum folidum in apicem defici- 
ens communi bafi > fuerint omnes ae- 
que altae & femper bafes ad retias 
lineas j vel ad plana intercepta ba- 
fibus parallela? & ab eis seque remo- 
ta habuerint eandem proportionem^ 
dicentur para!-mum & columna—» 
prop-ter analoge fuis ihclufis figuris 
tab.lV,fig.7»8' 

Vt in seque altis par-mo AC & 
acuminata plana figura BDC , pa- 
riterquein prifmate vel columnari 
figura adx c b,* & acuminato foli- 
do bdxc fi interceptarum feClionums 
sequidifiantrum , & seque a comtna- 
nibus bafibus. diffitarum' vbicumque 
du&aium fempts DCsdIG «an- 

deiru 
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1 1 o De qmir* p irabol* 
deni proportionem habuerit quam 
d x c ad i hg, vocentur par-mum_j 
& columnaris figura Vroto~Uter am\o~. 
ga fnis inchtfis figuris- acuminatis - ^ 

P ortio cu i u (litet figurae planae vel 
folidae in apicem deficientis-, coni— * 
prxhenfa a planis vel re<ftis bafi pa- ^ 
rallelis .. Vocetur frutfvr» figurati 
illius * . , j 

■ \*> > > .vi „*•: -• -.vs . -'£i ‘.-A 

r ■-* ', 4 » Tj '* 1 

PROPOSITIO I . T*b. lyi Pig. 9 
Cuilibet figurae - planae vel folid* B 
AC in- apicem, vel aciem A. defi- 
cientis j.adfcribi pofliint duae figurae 
gradatae ex, aeque altis par-mts iru*. 
planis figuris ; ex prifmatis vel 
cylindris compofitae in foliciis ; ita 
vt differentia figurae circumfcriptae- 
ab infcripta minor fit quacumque—* 
propofita magnitudine ». 

Defcribatur paral-mum , vel co— ' 
lumnaris figura DBCH compraeheru/ 
dens figuram B AC , cadent -latera , ' 
vel illius fiiperficies DB > EC extra 
figuram BAC, quia a haec conti- 
nenter extenuatur quo magis a com- 
muni baii BC recedit .'"Itaque ho<r 
fpatia columnari velpar-mo conti- 
nenter bipartito , & du diis redtis li- 
neis , vel planis paral-lis bafibus B 
C» DE fecantibus latera.EC. bifa- 
riam in D j & poftea ine; & fic fiic- 
ceffiue ; erit tandem pofhemuni b- 
refiduum BCeX minus quacumque 
propoizca magnitudine; & diuiclatur 

V. fie 
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^ III 

__e in partes aequales poftrema C e, 
8c per diuifiones ducantur redae, 
vel plana, aquidiltantia bafibus BC> 
DE, & ab interceptarum terminis 
G,F, I,H &c* eleuentur lacera vel 
fuperfieies paral-la iplis BD , CE 
terminata ad proximas lediones • 
erunt c bina quaque figura GN, 
GS par- ma, vel columnares aqua- 
les inter fe f cum fint aque alta & 
fuper eadem bafi GF conftitutae ) 
quarum GN circumfcripta maior 
dt fruiro fupre.uio GAF, & GSin- 
feripta minor e 11 fruito GIHF ; pa- 
riterque figura 1P circum (criptae $ 
& ideo maior frullo IGFH erit a- 
qualis figura IV infcripta > & ideo 
deficientis a fruito ILKH J 8C fic re« 
liqua omnes . quare omnes figura 
par-ma > vel columnares infcripta 
fimui liimpta aquales funt omnibus 
circumfcriptis abfque infima XC • 
qua propter vniuerfa figura gra- 
arata circumfcripta luperat libi ho--' 
mogeneam figuram gradratam in« 
feriptam exceflu Ipatij XC »quod 
cum fit minus quocumque propoli- * 
to /patio, fadum erit quod quare- 
batur 


V ~*i 


• - 




PROPOSITIO II. Takir* Fifr 

io* Qualibet figura homogenea A 

BC , & DEF , fcilicet amba plana 

?el amba folida , aque alta in api- 

:eni deficientes proportionaliter 

- Ana- 



1 12 Qg quadr» parabol* J y 
Analogae ; funt inter fc.Vt bafes-BC ] 
adEF. : i 'jk 1 

bu, i t Ad fcribantur *. figurae ABC dux j 
figurae gradatae ex par^mis , vel co- ] 
Iumnaribus figuris asque altis- com-- i 
pofitae». itavt earum differentia-» '1 
minor fit qualibet data ; Sc: diuifo. jfi 
axe alterius figurae DEF- in. parte^r 
seque multas j ac diuifa fuit altitudo* 
figurae ABC *, erunt finguise partes\| 
inter fe ». &: correiatiuis altitudini- 1 
bus aequales ; per quas adferibantur-f, 
figurae DEF duae alise figurae gra~- i 
.datse 3 ,quae fimiles erunt adferiptis. ' 
figurae ABC V J 

^r. Quia vero ngurae ABC , DEF | 
C fiint prop-ter analogae erit bstfis BX. . 
C ad bafim JLG vt bafis EZF ad ae- - 
que ab ea remotam- RM , /& c ita— » ^ - 
figura par-majcvel ^columnaris C. i 
9 , ‘V ad seque Saltam figuram. G Kk,.. 
ficuti eft figura EM' ad figuram-» * 


l MP • eadem ratione fingulae figurae - 
par-mae vel ; columnares adferiptae- 



gura CH ad FN , & figura GK adi 



ipfiABCad lingulas figuras adfcrip 



Archimedis n? 
rroptcr erunt dn* magnitudines 
«- nomogenea? ABC» & JL)EF » & 
prop-tio data baiis BXOadbafim— » 
EZF , & dua: aliae fcilicet circum- 
feriptae figurae gradatae iunt propor- 
tionales bafibus , &r vna maiores ii- 
lis exceflu a prima minori quolibet , 
dato ,* pariterque duae gradatae in- 
feriptae prop-nales bafibus liint vna 
minores eiidem defe&u;i prima-» 
minori quolibet dato . igitur e figu- 
ra ABC ad ei homogeneam figuram 
DEF eandem rationem habet quam ; 
bafis BXC ad bafim fibi homogene- 
am EZF quod erat &c. 

Corollarium . Hinc co w 
in eifdem figuris quaelibet portiones 
aut frufta aeque alta» & aeque remo* 
ta a bafibus compraehenfa a fe&io- 
nibus bafi parallelis funt inter fe vt 
bafes & vt integrae figurae, eo quod 
tales portiones aut frufta funt quo- 
que figurae homogeneae proportio** 
naliter analogae * * 
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propositio iii.r*** 

ii. Si trilineum BCDI > & boli- 
dum b c x d in apices B & b defi w 
cientia contineantur a paral-mo A 
CB, & folddo columnari axb fu- 
per eifdem bafibus DC»dcx&in 
eifdem altitudinibus CB»cb fint- 
queprop- liter analoga; erit tril-ne- 
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um BCD adpara-mum AC vt io» 
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M4 De quadr.paraboite 



lidum acuminatum b c x d ad com- I 
prehendentem columnarem iigu* I 

ram axb. 1, -1 

Adfcnbantur *triiineo BDC du$ ] 

ikmi.i. fi gure gradate ex par-grammis as- i 
que altis compofitae , ita vt dilferen- jf 
tia circunfcript.s VSQFCB ab in- i 
fcripta OLICK minor fit qualibet^ 
data ; & (olido acuminato bdxc ad?* 

^ ^ i W 
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quare d vniuerfa figura gradata cir- 
cunfcripta trilineo BDCad par-mu 
CF erit vt integra figura gradata-» 
circufcripta folido acuminato bdxc 
ad columnarem figuram c fx » funt- 
ue par-mum CP ipfius par-mi C 
» atque columna c f x ipfius co- 
lumnae c a x eadem pars ► igitur e e m t 
gradata figura circumfcripta tri-li- ip. 
neo BDC ad paralfelogramum CA 


1 


/f /c*' 

Hi 4 * 


fe habet vt figura gradata circum- I V - 
fcripta folido acuminato bdxc ad ' 
columnam cax. fimili modo figura 
gradata inicripta trilineo BDC 

; A • • i’./ -v "> -ki | 


par-mum CA erit vt figura gradata 


mfcripta folido acuminato bdxc 


ad columnam c a x • Quapropter 
funt quatuor quantitates prima e It 
triiineum BlDCy fecunda par-mum 
AC i tertia folidum acuminatum-» - 
bdxc, quarta columna cax; & > > _ 
duas’ ali* fcilicet figura; adfcriptas 
proportionales- confequentibus lunt 's 
vna maiores vel vna minores, ante- 




cedentibusexceflu, vel defeftu 
prima minori quolibet dato ■> igitur 
/prima triiineum BDC ad fecuri- f / 11.24 
dam par-mum CAeft vt tertia foli- 
dum acuminatum bdxc ad quartam 
columnam cax quod &c«. 
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PROPOSITIO IV. T*b, IV. 
Fit. ii. Parabola qualibet BAIC 

BAC^eaaf 

dem. Si 
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1x6 De quadr. parabola 
dem bafim BC, & eandem altitudi 
nem AD » a c illa habentis • 
Compleatur par-mum KBCE 1 
ducaturque vtcumque HG par-Isu» 
diametro DA , fiue CE , quae Tecet 
parabolani in I , & lineam AC in-* 
H) & ex I ducatur ordinatim ap- 
plicata IL > qua: efficiet par-mum-j 
LG • Quia a abfcifla DA ad abfcif- 
fam AL * feu b ob par-ma CE ad G 
I , fe habet vt qua -tum DC ad qua- 
tutn LI» feu vt ei aequalis in par-mis 
quadr iti AE ad AGs vel ob fimili- 
c lv.tt» tudinem e triangulorum vt qua- tum 
MjH CE ad qiia-tum HG . ergo vtre&a 
CE ad IG, ita eft quadratum CE ad 
qua- tum HG ; & noc fequitur vbi- 
cumque ducatur intercepta reda li- 
nea ' HIG par-ia bafi CE. Conii- 
derentur iam quatuor figurae ; aeque- 
altae fttper eifdem bafibus conftitu- 
tx; prima eft trilineum AI CE l fe- 
cunda par-mum DE , tertia eft py- 
ramis vertice A a & bafi quadrato 
i piius CE , fle quarta eft priima DA 
EC ftiper eadem bafi quadrati ex C 
E; funtque tales figurae propditer 
analogae , quia femper redta C E ad 
IG intercepta in trilineo eft vt qua- : 
d ratum bafis CE ad qua-tum ipfius , 
HG interceptae in> pyram idae fle aeque j 
a bafe remotae * Igitur t JtSrilineum_jr 

AICE ad paraiielogramum DE eft 
vt pyramis AHC E adprifmaADC ;■ 
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; eftque/ pyramis AHCE tertia frr.ii 
pars pnfmatis ADCE eam conti» 

,p 9 nentis . ergo qualium partium triii- 
l neu AICE eft a partes erit paralle- 
la logramum DE fex : & proinde fe- 
: f f miparabola AI CD erit 4 partes j &r 
'*• triangulum ADC erit partes j, cum 
^ £ fit femiflis par»mi DE, & in eadem 
proportione erit duplum ad duplum 
nempe parabola BAC erit fexqui-; 
tertia trianguli BAC quod &c, Vt 
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SPH^RA ET CYLINDRO. 

O Peris de fphsera & cylindro 
vtencomium paucis comple- 
£lar fufficit dixifle , quod Phoenix 
ingeniorum Archimedes iuflerit 
fepulcro eius apponi columnam ha- 
bentem globum fuperimpofitum_j , 
vt viatoribus & polleris fe tam prae- 
clari inuenti authorem extitifle in-» 
memoriam reduceret, ex tali co- 
lumna Cicero fepulcrum Archime- 
dis agnouit hracufis • Praecipuas hu- 
ius operis propofitiones conatus fum 
demonflrare diuerla via » & bre- 
uiori • 
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Si femicirculo > vel fegmento mi-M 
nori adfcribantur duo polygona—» 
regularia inter fe fimilia a quaterna- 
rio menfurata , & reuol.uatur vni- 
uerfa figura circa axim ,* defcripta— > 
erunt duo folida compofita ex conisj 
& fruiftris conicis,vnum fphaera? cir- 
circumfcriptu altem infcripru. ho- 
rum ynu quodque vocetur figura fo» 
lida fpbxTfilis. vi. 


PROPOSITIO I. Tab.lV. Fig. 
15, Si triangulum ABC , par-mum 
ABGF y & fruftum infimum rrian- 
girli ABHDjeuius oppoiita latera-» 
AD y BH fint par-la habuerint ean- 
dem , vel equales altitudines AB , 
& re#* IK par-iae bafibus fint inter 
fe aequales & fecent bifariam altitu- 
dines feu latera AB 5 DH, AC. Di- 
co fpatia FB, DB , & ABC aequa- 
lia efle,» 

Quia re#ae a ADF & BHC pa- 
rallela? funtinterfe» ergo b triangu- 
la AKF , & CKG finuiia funt , & 
inter fe aqualia , ob aequalitatem—» 
homologorum laterum FK ? & KG ; 
addito communiter trapeti o AKGB 
erit tri-ium ABC aequale par-mo B 
F . Simili modo tri-la FJtD , & G 
KH aequalia funt inter fe , & addito 
communi trapetio ADKGB erit 

fru- 
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Archimedis it9 
: ru dum AD KB aequale eidem pat- 
ruo BF ; & proinde tri-lum quoque 
aequale erit frufto ADHJB. vocetur 
redla IK bafis intermedia, 

PROPOSITIO II. Tab. IV. Fig. 

14. 15. In figuris ABC 3 & DEfG 
fi tam altitudines AB , & DE inter 
le » quam intermediae bafes His KL y.' 
inequales fiierint;habtbutbinae figu- 
li quaeq; inter fe comparatae eande • 
proportionem quam rect-Ium AB in ' i! • 
HI ad DE in KLTub altitudinibus > • . 

& fub intermedijs bafibus earum_> ^ 
comprehenfa* 

Per I & L dudHsMN, & OP ; .v . 

parallelis ipfis AB , DE complean- 
tur par-ma BM, EO ; & quia a par- 
ma BM| EO compofitam pro-nem_j iiy, 13 
habent ex rationibus baiiumj& alti- 
-tudiniim 5 erunt inter fe vt redt-lum 
ex AB in H 1 ad 'rec-luin fub DE in 
K D5 eft £ tri-lum AB C aquale 
par-mo BM > atq; frufluiif veJ par- 
mum DEPG aquale par-mo EO > 
ergo triangulum ABC ad fi uftum_* 
vel par-mum DEFG erit vt re&an- 
gulum ex AB in HI ad reftangulum 
eX DE in KL quod &c. 
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PROPOSITIO llI.TaKIV.Fii, 

16. 17. 18. 19. Poligomim regulare 
MNOQcuius laterum multitudo fit 
par ad fuperficiem prifmatis abfqtie 
bafibus , aut pyramidis , vel fruilf 

eius AGKLD 3 quorum bafes GKL 
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Smiles fint polygonoM NO, eandem 

proportionem habet quam quadra- 
tum radij PZ polygoni ad rec-lur 
fub altitudine AH luperficiei Colidi 
in iatitudinem BD bafis eius inter* 
mediae CFD diuidentis bifariam^# 
omnia latera folidi • 

Fiat figura RSTV concentrica, 8c 
proinde iimilis ip/is MNOQ., & C 
FID cuius penmeter fecet omnes 
radios vt PZ bifariam in X» & com- 
pleantur triangula PMN » PNO 
&c. Quia in duabus figuris planis P 
MN , & AGK rettae linex RS & C 
F par-iae bafibus fecant bifariam al- 
a h»i,t ritudinesPZ, AH, ergo * figura-» 
PMN ad AGK eil vt reft-ium PZ 
in RS ad re&angulum AH ia CF ; 
funtque b RS & CF latera homolo- 
ga fimilium polygonorum » igitur R 
S ad CF erit vt cathetus XV ad ca- 
thetum BD > & ideo vt re&angulum 
PZ m XV vel in ZP ei aequalem-» > 
feu vt quadratum ZP ad reCtangu- 
lum AH in BD itar erit triangulum 
PMN ad figuram AGK ; funtque—» 
fuperficies integra polygoni , & cu- 
iuflibet folidorum ajque multiplices 
earundem figurarum PMN & AGK 
( ob fimilitudinem earum ) ergo 

■ % « % T ■ A • 
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polygonum MNOQjad fuperficiem 
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totam AGKLD cuiullibet ex di&is 
folidis,eft vt quadratum radij PZ ad 
rettangulum liib altitudine AH in__» t j 
BD latitudinem bafis intermediae 
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eiufdem Ibiidi quod erat } &c. 

PROPOSITIO IV. T«h. IV . f%. 

ao. a 2 . Adferibere duo prifmata-» 
in cylindrojduas pyramides in cono, 

& duo frufta pyramidalia in coni 
frufto ASTMjquorum axes X Y, ba- 
fes circuli STM , ita vt ftiperficies 
circumfcripta ad infcriptam eandem 
proportionem habeat quam Polygo- > 
mim CFD circumfcriptum circulo 
PBNID bajfis intermedia; ad poly- 
gonum PNZ eidem infcriptum bif- 
lecantia altitudines fiiperficieruni_» . 

adfcriptarum figurarum • 

C irculo bafis SHTM<* circum- aV»e*4 
fcribantur figura fimiles circum.* 

fcriptis circulo PBND intermedia 

fedtionis , quorum omnia latera ho. 
mologa parallela fint inter fe-., vt -• 
funt GK , CF ; per qua b ducantur m? **' 
plana contingentia folida rotunda , 
qua in cylindro erunt par-gramma- 
ta, in cono erunt tri-guia, in frufto 
coni erunt trapetia ,• & erunt fimi, 
lia , & tot numero quot funt latera 
circumfcripti polygoni, & omnia_* 
component fuperhciem prifmatis 
circa cylindrum , fuperficiem pyra- 
midis circa Conum 9 & ffufti pyra- 
midis circa coni fruftum , cum in_^ 
lateribus omnibus GCA , KFA 
conjungentibus angulos aquales fi- 
militer pofitos. Ce mutuo iecent pia. 
na figurarum comprehendentium 

F foli- 
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folida ipfa . Poftea per omnia late- 
ra bafi intermediae infcripta,quorum 
vnum eftPN extendantur plana-# 
parallela planis circumfcriptis; pari 
modo ex eis fient fuperficies prifma- 
tis , pyramidis , & f rufii pyramidalis 
in (criptae eifdem rotundis figuris ; &. 
a centro E intermediae bafis ad om- 
nes angulos circumfcriptarum figu- 
rarum coniungantur rectae EA , E 
EH, EG> EK & c • quae fecent re- 
(fias in planis infcriptis defignatas in 
punttis Q^O, R, S & c . Et quia in 
vno triangulo E AH eft QR c para- 
c VI * 9 11 eia bafi AH , cum fint communes 
fe&iones planorum aequidiftantiuni 
fa&ae a plano EAH ,* ergo d AH ad 
QR eft vt BE ad OE , leu vt CF ad 
PN » ob fimilitudinem triangulo- 
rum. & fic in omnibus reliquis, qua- 
re Vrfft angulum AH inCFad ei 
fimile re&angulum QRinPN erit 
vt triangulum CFE ad ei fimile tri- 
angulum PNE • funtque fuperficies 
integrae folidorum adfcriptoruin-»^ v 
figuris rotundis } & polygona ad- . [ 
fcripta circulis bafium intermedia- j 

r fimirtrn fimi- i 
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rum aeque multiplicia figuraru limi- 
liuAGK, QST, CEF,& PEN.i^i- 
tur fuperficies circumfcripta cuili- 
bet ex folidis rotundis ad infcfip* 
tam ei fimilem eandem proportio- 
nem habet , quam circunlcriptuin-A? 
polygonum bafi intermediae circula- 
ri ad polygonum eidem infcriptum* 
quoderat faciendum* Cire!* 
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3 Corollarium . Manifeftum eft figu- 
> ram infcriptam cylindro, cono , & 
i eius frufto qua iimilis fit circum- 

• fcriptae .minorem e fle fuperficiero- 
> . tunda folidi . 

l\\ Quia altitudo eius QR minor eft 
' altitudine folidi rotundi AH ; & 

• praeterea ab eadem rotunda fuperfi- 
!» t cie comprahenditur • 


‘s 


a r.9, 


uj PROPOSITIO V.tab. lV'ji£L 

Uij 20. 21. 22. Quilibet circulus p b n i 
d ad fuperficiem curuam cuiuflbet 
cylindri , coni aut frufti conici AS 
TL eft vt quad-tum ex a b radio il- 
lius ad re&angulum fub altitudine--» 

»■ AH fuperficiei rotundae in diame- 
trum BD circuli bafis intermediae 
cuiuflibet folidorum . 

Adfcribantur a circulo p b i d 
duo polygona regularia inter fe fi- 
milia cfd, & pn i, quorum diffe- 
rentia minor fit quacumque magni- 
tudine data; & in folidis b adicri- j, bai. 4 » 
bantur prifmata, pyramides, aut eo- 
rum frufta.fimilia inter fe, quorum 
bales intermediae CFD > & PNI fi- 
miles fint polygonis adfcriptis cir- . i 
: culo p n i , erit e polygonum c f d 
circumfcripttim circulo ad circum- 
fcriptam figuram AGHKD foli- 
dum ambientem vt quadratum radij 
circuli b a ad re&angulum fub AH 
in BD : pariterque polygonum p n i 

F a cir- 
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circulo infcriptum ad figuram QS 
TL folido infcriptam fe habet vt 
quadratum o a ad re&angulum Qft 
in OD » feu vt quadratum b a ad re- 
di-guium AH in BD;funt igitur 
duae magnitudines prima fuperficies 
circuli p b n i d, fecunda fuperficies 
rotunda ASHTD , & proportio da« 1 
ta quadrati b a 'ad reftangulum AH 
in BD y & duae aliae figurae circum- 
fcriptae eandem datam rationem ha- 
bentes funt vna maiores prima p b 
n i, & fecunda ASHT exceffu fu-> 
pra primam minori quocumque da- 1 
to ,* & duae figurae in (criptae eandem 1 
datam rationem habentes funt vna 
minores prima & fecunda defeftu a | 
prima minori quolibet dato • Igitur 
d prima area circuli p b n i ad fe- 
cundam folidi fupernciem rotun- 
dam ASHTD eandem proportio- 
nem habet 9 quam quadratum circu- 
li radij>a b, ad redtangulum AH in 
BD quod erat &c< 

i 1 . 

Corollarium I. Ex hac propofitio- J 1 
ne deducitur quod fi circuli radius 
b a fuerit medius proportionalis in- 
ter folidi rotundi latus AH 5 & dia- 
metrum intermediae bafis BD erit 
circulus b n d p aequalis fuperficiei > 
curtiae eiufdem folidi . , 

Quia quadratum b a aequale erit , 
re&angulo AH in BD » & ideo ean- 
dem aequalitatis rationem habebit 
r - : -=.■ - : • ~ cir- 
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circulus b n d p ad fuperficiem cur- 
liam eiufdem folidi. 

• - 

Corollarium I/ . Et circulus bafis 
cylindri ad eius curuam fuperficiem 
erit vt quad.tum radij bafis ad. rep- 
lum fub latere 3 & eodem diametro 
contentum • quia in cylindro infima 
bafis aequalis efi bafi intermediae • 

• ‘4 r.\ 

Corollarium II i . Et circulus bafis 
coni ad eius curuam fuperficiem—» 
efi: vt radius circuli bafis ad latus 
coni • 

Quia circulus bafis coni ad eius 
curuam fuperficiem efi vt aua-tum 
radij HY bafis coni feu B.t> ei »- 
qualis diametri bafis intermediae ad 
re&angulum AH in eandem BD & 
ideo erit vt H Y ad H A . 

PROPOSITIO VI. T ab. IV. Fig. 

23 , 24. Si fuperficies coni, vel frufti 
conici HGFE tetigerit conuexam_j 
- fpherae ACVD fuperficiem in K>I 
periphaeria intermediae bafis illius 
KI • Dico quod fuperficies illa*cur- 
ua HGFE aequalis erit fupcrficiei 
circuli , cuius radius X medius 
prop-lis efi inter fphaerae diametrum 
AV > & altitudinem FT coni vel 

frufti. 

In C irculo AC D per axi m fphae- 
rae A V du&o extendatur diameter 
IRP RK; & compleatur paral- 

F 3 lelo- 
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1 2 ^ D<? Sphtera & cylitf. 
lelogramum redt-lum HOFT • 
Quia angulus a OGK a qualis eft 
alternoGKI ob par-Ias OGF &R 7 , 
&GKI continetur a tangente GK&: 
fec ante IK * ergo b angulus R in al- 
terno Tegmento contentus aquali 
eft ei 9 & angulo OGK ; funtque-^ 
duo anguli O & IKR redii . Igitur 
e in triangulis fimiiibus OGH, 1 cRI 
eft RI ad IK, vt GH ad HO qnare 
d iv .14 d redlangulum fub extremis conten- 
**• tum RI feu VA , & OH feu FT a- 
quale erit redfangulo contento abi, 
intermedijs GH,& KI; eftqire qua- 
dratum X aquale redtangulo VA in 
FT . ergo eidem quadrato X aqua- 
le eft rec-lum fub G H & IK , & 
propterea e fuperficies curua FEH 
G aqualis erit circulo eXtadio X 
defcripto quod &c. 

j 

PROPOSITip VII. Tab- lV r 
Pig. 2 y. Superficies folidi fparalis 
EFGHI circumfcripti hemifpha- 
rio , vel fegmento minori BAC a 
quaternario menfurato, aqualis eft 
circulo» cuius radius X medius pro^ 
portionalis eft inter diametrum-r. 
fphserx BC Sc altitudinem GD fo- i 
ii fparalis . $ 

Dudtis planis FH & EI eredli$ ad i 
a ip.u* axim DA fiat a Z media pro-lis in- 
J vr '* 4 |L er & GL , & ideo b qua-tum_> 

1 Z erit aquale redlangulo fub BC & j 
c eisd? GL contento • pariter t fiat y cuius 
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qua-tum aequale fitrec-lo fub BC> SC 
DL compraehenfo , & fic vlterius . 
Et quia ex praecedenti , fuperiici- 
es coni FGH aequalis ell circulo ra* 
dij Z* & fuperficies curua fmftico- 
nici EFHI aequalis eft circulo radij 
Y y & fic reliqui fi plures extite- 
rint . Ergo tota fuperficies EFGHI 
folidi fphaeraiis eft aequalis circulis 
a radij s Z>Y defcriptis fimul fiim- 
ptis • eftque d rec-lum fub BC& D 
G( feu qua-tumXmediae prop-iis in- 
ter illas) aquale rec-lis BCLGL& BG 
DL fimul fumptisjob communem al- 
titudinem BC • Ergo quadratum X 
aequale eft qua-tis Z & Y fimul fum- 
ptis ; funtque e circuli ex ijfdem ra- 
dijs defcnpti in eadem ratione-* 
quafflt habent qua-ta earumdem-* • 
Igitur circulus radij X aequalis erit 
circulis ex radijs Z & Y defcriptis 
fimul fuBiptis . quare integra ftiper- 
ficies folidi fphaeraiis EFGHI a> 
qualis erit circulo ex radio X def- 
er ipto vt erat propofitum * 

9 j _ , ."VrXi 

PROPOSITIO VIII. Tab. IV. 

Fig.2<5,$uperficies folidi fphaeraiis E 
FGHI hetnifphcrio>veI minori por- 
tioni B AC circufcriptac a quaterna- 
rio men furatae maior eft circulo, cu- 
ius radius fit redta AB. a polo A ad 
B terminu bafis BC dutta ; fuperfi- 
cies vero BKALC inferipti fpnaera- 
lis fimilis illi minor eft eodem cir- 
culo ex radio AB. F 4 In 
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In plano circuli maximi BACco- 
iunga tu r radij DB,DC lecantes ta- 
gentes in E,I;& polygono BKALG 
a inlcribatur circulus PRQ^ cuius 
diameter PQ. patet quod exreuolu- 
tione figura fiet fphara cui circum- 
fcriptum erit folidum fpharale BK 
ALC : & fit b quadratum AX aqua- 
biv.« Ie rec-lo AN in GO , & quadratum 
i4,cor.s ^2; aquale fit re£Mo PQJn AM • 

Et quia EO, BM funt parallela erit 
e/V.j. r eb om vt BD ad MD, & per- 
mutando ficut BD maior eft quam 
MD , fic quoque EB,feu ei aqualis 
GA maior erit quam MO , & addita 
communi AO,erit GO maior quam 
AM; & fumpta communi altitudine 
A IV.s* AN erit d retfangulum AN in GO, 
feu ex conftruftione quadratum AX 
maius re&-lo NAM, fieu , ei aequali 
tbm.7, qua-to AB. eft e vero fuperficies 
fpharalis EFGHI aqualis circulo 
radij AX ,* quia fuit rec-lum NA in 
GO aquale qua-to AX • ergo fiuper. 
ficies fpharalis circumficripta maior 
eft circulo radij AB . 

Poftea quia fuperficies fipheralis 
BKALC circumficripta eft fipherae 
fex eh PRQ > & /rec-lum PQjn AM, fieu 
dem quadratum AZ minus eft rec-lo N 
r - -v^V AM, fieu ei aquali quadrato AB; 
eftque fuperficies fpharalis BKAL 
C aqualis circulo radij AZ . ergo 
fuperficies fpharalis BKALC minor 
eft circulo radi; ABf quod erat &c. 

Cerol- 
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Ctrollar. Hinc deducitur quod 
fuperficies folidi fpheralis EGI ad 
fiiperficiem fphaeralem BAC eft vt 
polvgonum EGI ad eifimile poly- 
gonum BAC • 

Quia ob iimilitudinem figurarum, 

& circulorum infcriptorum vt re- 
ftangulum N A in GO ad re&angu- 
Iiint ‘QP in AM , feu* vt fuperficies 
fphaeralis EGI ad fiiperficiem fphae- 
ralem BAC j ita eft polygonum EG 
I ad polygonum BAC .. 

~ ,.4 * tk •*. * «f { ^ ^ - % •'A * • V vj ^ 

PROPOSITIO IX. Tab. IV. ftg- 
a5. Hemifphaerio aut minori por- 
tioni BAC adfcribere duo folida—y 
fpbaeraiia > quorum cumae luperfici- 
es j vel folida ipfa differant fpatio 
minori quocumque dato , 

Sit primo quaelibet magnitudo Y v, 
plana quantumuis exigua ; & vt Y 
ad ' fuperficiem cumam portionis 
fphaerje BAC ita effici poteft diffe- 
rentia quadratorum ex SD & ex A 
D, feu a redtangulum NSA ad qua- aV.n> 
dratiim AD; & fetta bifariam peri- 
phaeria AB , ]& rurfus bifariam , & 
fic vlterius 3 quoufque poftremi fegr 
menti tangens -FG cadat inter pun- 
cta S» & A; & b completis polygo- . 
nis adfcriptis » & foiidis fphaerali- ? 
bus ex illorum reuolutione circa— a 
axim DA . Quia redlangnlum NG 
A minus eft re&angulo NSA , ergo 
• F 5 rec- 
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rec-Ium NGA ad quadratum* AD , 
feu c differentia polygonorum ad- in- 
fcriptum polygonum; BK AC mino- 
rem rationem habet quam re&angu - j 
iiim NS A x ad idemqua-tunr AD , J 
feu quam fpatium Y ad fuperficiem: - 
portionis Iphaerae BAC •- Et quia— » | 
vtd polygonum EGI ad polygonum- \ 
BAC ei iimile, ita eff fuperficies- 
fphaeralis EFGI ad fuperficiem— r 
fphaeralem infcriptam BK AC; ergo- 
diuidendo= differentia polygonorum 
ad; infcriptum polygonum erit vt' 
differentia fuperficierum fphaeraii- 
um ad fuperficiem' infcripti fphaera-r* 

Iis , ergo fpatium Y ad fuperficiem 
portionis fphaerac BAC maiorem-»* 
rationem habebit quam differentia— » 
fphaeralium fuperficierum ad fuper— 
ficiem infcriptam , & adfiuc maio-- 
rem quam ad fuperficiem; portiomV 
fphaerae ( quae maior eit fuperficie-** 
fpharalis infcripti ) quare diffe— 
rentia fphaeralium fuperficierum ad— 
fcriptarum minor eiV quacunque-** 
magnitudine Y •* 

Secundo magnitudo fuppofita fit* 
cuBus ex latere Y & cetera fiant vr 
in praecedenti czln offendetur quod 
differentia folidonmr fphaeralium-»‘ 
inter fe iimilium' hemiiphaerio* vel 
minori portioni adfcr-iptorum mi- 
nor eft quocunquae dato 5 cubo fuper* 
latere Y defcripto • 
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/ PROPOSITIO X.. /r. Fig. 

r a6. Hemifpliaerij aat minoris por- 
tionis fuperficies euroa ABC aequa- 
lis eft circulo cuius, radius eft reda. 

AB a polo A ad terminum, B bafis. 
diida ► 

Adfcribantur > a fiemifphaerio aut 
minori portioni ABC due fuperfici- , . 
es fphaerales EFGHI * & BKAIC r a l ' 9 
quarum differentia minor iit: qua»' 
cumque data,* & fiat' b AX radius 
circuli aqualis, fuperficiei circum* 
feripti fpheralisj & AZ fit radius; 
circuliaequalis fuperficiei' inferiptt 
fpheralis . patet quod ARminor efl 
AX,& maior quam AZ. Quare flinc >: 

'duae magnitudines.prima fupei Scies. 

'Clima henniphaerij aut minoris por— 
donis BAC ,\ fecunda, circulus. radij> 

AB> & dirae alis fuperficies fpfiera- 
lis. EFGHI & ei aequalis circulus ra- 
dij AX funt vna maiores prima&. fe«' 
eunda exceiTu a prima; minori quo- 
cunq;;dato ; pariterqne duae ali* fu- 
perficies fpheralis BKALC & ei*- - 
qualis circulus radij AZ funt vna .. 
minores prima. & fecunda; defedhi ai 
prima minori quolibetjjdato: igitur e c iir, 
fuperficies curua fphaericae portionis <x 
BAC aequalis eft circulo ex radio 
ABdefcripto •- Quod &c. 

. - \* 1 * ' . us • 

PROPOSITIO XI. Tab. IV. Fig.. 

27. Superficies totius fphaer* ABF 
EG squalis eft quadruplo circuli 

P 6 ma^ir- 
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131 De fphara & cylin • 

maximi eius AFEG & fuperficies 
maioris portionis BEC aequa Iis eft 
circulo cuius radius eft re<fta BE a 
polo E ad terminum B bafis por- 
tionis • 

In circulo AFEC maximo duca- 
tur diameter FDG per-ris adaxim 
AE;coniunganturque AF,EF» Quia 
in cri-lo ilolceiio ADF ik redtangu- 
io in D eft a circulus radij AF du- 
plus circuli radij DA, feu circuli 
maximi ; eft quae b typerficies curua 
hemifphaerij FAG aequalis circulo 
radij FA • ergo fuperficies hemifi. 
phaeri IFAG dupla eft circuli maxi- 
mi A BEC, Simili ratione fuperfi- 
cies alterius hemifphq rij FEG $qua* 
Jis eft duplo circuli maximi radio 
DFdefcripti, igitur duo hemifphae- 
ria > fcilicet fuperficies totius fphae- 
rae aequalis eft quatuor circulis ma- 
ximis AFEG fimul fu mp eis i 
Poftea in triangulo c redlangulo 
ABE in femicirculo, quiad circulus 
ex radio redae lineae AE delcriptus 
aequalis eft duobus circulis ex radio 
ABj & ex radio BE; eftque e iuper- 
ficies totius fphaerae aequalis circulo 
radio AE defcripto, qui quadruplus 
quoque eft circuli radij DF ; & / 
fuperficies minoris portionis BAC 
«equalis eft circulo radij AB • ergo 
reliqua fuperficies portionis BEG 
aequalis- eft circulo a radio B E def- 
cripto , quod &c. - : 

PRO- 
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* PROPOSITIO XII. Tsb- ir. 
fig» 28, Si vnius coni redii EDF 
plana fuperficies nempe circulusDF 
«qualis fuerit curuae luperficiei AB 
KC alterius coni j vel romboidis, 
BAIC,aut coni vel rombi excauati, 
& altitudo illius feu axis EL aequalis 
fuerit IH per-ri a centro vel Fum- 
mitate contrapofita ad Fuperficienx-» 
curuam huius : erunt Fohda EDF > 
& B A.ICK inter fe aequalia . 

Quia circulus DFjieu fuperficies 
curua coni ABC ei aequalis ad circu- 
lum fuae bafis AC a eft vt BA ad 
femiflem iplius AC , fieu b ob trian- 
gulorum iimiiitudinem vt BI 9 ad 
IH vel ad EL. Ergo bafes & altitu- 
dines funt reciprocae; & ideo c conus 
vel romboides ABCI aequalis ell 
cono EDF . 

Poitea in rombo excauato BAIC 
K d completo cono GAC fiat circu- 
lus OP. centro L aequalis toti fuper- 
ficiei ciiruae AGC , & circulus MH 
eodem centro fiat aequalis Fuperfi- 
ciei conic^ RGB , vnde zona circu- 
laris MOPH equalis erit Fuperfi- 
ciei curuae ABKC , & quia EL ae- 
qualis ell IH e erit conus EOP ae- 
qualis romboidi AGCI,& conus E 
MN aequalis romboidi GBIR. qua- 
re conus cauus genitus ex reuolu- 
tione trianguli EOM circa axim_# 
EL aequalis erit romboidi exca&uato 
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r De fphara & cyltn. j 

f vi.« BAICK ; fed /conus EDF >. aequalis / 
eft illi cono cauo,cum habeant alti- I 
tudinetn communem EE*& circulus i 
bafis DF aequalis lit Zonae MOPH* 1 
ergo conus EDF » aqualis eft rom- J 
boidi excauato. B AI C K * Qiipd J 

&c- ' • j 

% • , * 
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PROPOSITIO XIII.. TaU lr~ 

Jrig. 3 1 + Quilibet fetior iphera AB 
CD aqualis eft cono DEQ^cuius 
altitudo DR aqualis. Iit- radio fp ha- 
ra , bafis vero circulus EQjequalis- 
fetioris fuperficiei cuma ABC.. 

Adfcribantur « fphara fe&ori A 
BCD duofolida fpharalra DFHK* \ 
& D ABC fimilia inter fe, ita vt eo- * 
rum differentia minor iit quactim» 
b bnUf que. data magnitudine ;'&fiat:£ ^ cir- 
culus NT> ex radio BNquiffraqtia» 

| J lis fuperficiei curua fpKarali FHKj 
cumque altitudo DB equalis fit per- J 
pendicularibus ex D, ad fu perficies. , 
curuas G H, FG cadentibus ergo* j 
c conus vertice D, bafi circulo- NT J 
aqualis eft romboidi HGDI * & | 
rombis- excauatis fcili cet integro* 
lolido fpharali DFHK* eritque co- 
nus DNT maior aque alto cono DE 
Q^eo quod balis circulus NT aqua- 
lis eft circumfcripta fuperficiei Iphf 
rali FHK,. qua maior eft compra- 
j^g^^bara fnperficie » feu. circu- 

Siiniliter fati o 4 circulo OY a- 
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Archimedis 11$ 
aequali fiiperficiei fphserali ALBMC 
oltendetur conus DOY aequalis fo- 
lido fphaerali DABC infcripto>& 
minor erit cono DEQ^ Sunt igitur 
duae magnitudines, prima eft felior 
fphaeraTDABC > fecunda eft conus 
DEQt> & dux alix folidum iphaera- 
Te DFHK & conus DNT qua? ae- 
quales furit interfe, & vna maiores 
prima & fecunda exceflii iupra pri-- 
mam minori quolibet dato : 8 c dux 
ali£ folidum fph^rale DABC infcri- 
ptum,.& conus DOY interfe xqua- 
ies vna minores prima & fecunda—* 
defertur a- prima minori qualibet 
datOr Ergo e fedor fphxrarDABC 
xqualis eic cono DEQ^uod y &c. 

et propositio XIV. r*e.irr 
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P/g. 52* Qirxlibet fphaerx por- 
tio BCF aqualis eft cono BDF r 
fiiper eadem baii B F conftituto y 
cuius axis DE ad portionis axim—» / 
C E,, litj vt radius fphxrae HA vna—» .. 
cum axe AE oppoiitae portionis ad M 
eundem axim AE . 

Fiant coni CBF & HBF 9 iunga- s > 
furque reda B A ; quia HAE ad AE^ _ „ ^ 
eft vt DE ad EC," diuidendo' a HA a 
feu CH ad AE erit,, vt DC ad QE * H ’ en * 
& antecedentes iimul adeonlequen- 
tes y fcilicet HD ad AC eft* vt CH 
ad AE ; & permutando D B ad HC 
erit vt CAad AE : fed b in ferni- *► !!»*•» 


circulo triangulum A B C eft rec- 
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1 36 Defphara & cylin • * 

Ium & pariter BE per-lariter fecat 1 
hypothenufam AC . Ergo vt c CA 
aa AE, ita eft qua-tum CA ad qua- 
tum AB»feu vt qua-tutn CR ad qua- 
tum BE ( ob fimlitudinem triangu- 
lorum ; ) funtque d circuli vt qua- 
ta radiorum ; ergo circulus radio 
CB ad circulum radio BE eft vtCA 
ad AE ; eftque e fuperficies curua 
portionis fphsera BCF sequalis cir- 
culo radij CB , ergo vt DH ad HC 
ita eft fuperfieies.curtia BCF ad cir- 
culum diametri BF . Quare pro- 
dudtum ab eftremis fcilieet fumma , 
vel differentia conorum DBF > & 
HBF, vel romboides DBHF aqua- 
lis eft produ&o ex intermedijs,. fci- 
licet / fe&ori fphaeraeBCFH:& ab- 
lato in prima figar a y 8 c addito in fe- 
cunda,commun£ cono HBF erit co- 
nus DBF aqualis portioni fphaeras 
BCF, quod erat » &c*. 




Corollarium • Hinc deducitur quod i 
quaslibet portio fphasras ad conum_j 
eandem bafim & axim-ei habentem, 

Jfe habet , vt radius fphaerae vna_» 
cum axe refidux portiouis ad. eun- 
dem axim» 

Quia conus DBF feu ei ajqualis 
portio fpha;rae BCF ad conum CBF 
eft vt altitudo DE ad EC> feu vt H 

Acum AEad AE* * 
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PROPOSITIO X V- Tai. Ut. 
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•/ Archimedis 137 

34. Inter redtam lineam A C 
maiorem, & BA minorem duas me- 
dias proportionales reperire • 
Conueniant illae ad angulos re- 
dtos in A , &: compleatur parallelo- 
;rammum ABDCjCui a circumfcri- 
_iatur circulus diametro D A> & per 
b pundtum D circa afymptotos CA 
B defcribatur hyperbole DF ; & 
ducatur c redla DM circulum tan- 
gens in D j & redi a rfIDK fedtio- 
nem ibidem contingens 9 occurrens 
afymptotis in I , & K ; erunt e Qui- 
dem ID, &DK aquales inter fe , 
& DC parallela eft AK , ergo / IC 
aequalis eft CA : pari ratione KB 
aequalis erit B A> fed polita foit CA 
maior quam AB 3 ergo in triangu- 
lis IAD , & KDA bahs IA maior 
erit > quam AK > & latera ID 9 DK 
aqualia funt, & DA eft commune, 
igitur angulus ADI maior erit an- 
gulo ADK, qui proinde acutus 
erit j’ & propterea^ redla linea IK 
fedlionem contingens in D intra__» 
circulum cadet 9 & ideo h hyperbo- 
la per D pundlum inter tangentes 
KD9&DM incedens fecat circu- 
lum 9 in alio pundlo F praeter D > & 
eoniungatur redla linea DF, quae 
produdla fecet afymptotos in pun- 
dlis G,&H; oftendendum eft re- 
dtas BH>& GC elfe duas medias 
proportionales quaefitas • Quoniam 
eiufdem redlae lineae portiones i GD 

& 
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158 De fphara & cylin - 

& FH inter hyperbolen > & alym— 
ptotos interceptae aequales funt in- 
ter fe addita communi DF , erunt 
FG, &DH inter fe quoque aequa- 
les ; quare re&angulum l D H b 
aequale erit reitangulo FGD, ie<i tn 
reaangulum A H B aequale eft re- 
ilanguloDHF ( eo quod ab eodem 
punito H extra circulum ponto du- 
cuntur duae reilae lineae circulum-.* 
fecantes: ) lim ili modo reitangu- 
lum AGG aequale eft reitan gulo F 
GD * icitur duo reitangula AGC; , 
& AHB aequalia inter le erunt, & 
ideo » vtGA , ad AH , ita erit recr- 
proce BH adGC ,ledvt ® GA ad 
AH, ita eft DB ad BH, nec non 
G C ad C D ( pr?Pt e i aequidi- 
ftantiam ipfarum DB, GA, & ipfa* 
nrmCD , & AH , & limihmdinem 
triangulorum) quare Dp»leu tA 
ad BH eandem proportionem ha- 
bebit, quam BH ad ?' ea i 1C ^R 

quam habet G C ,ad C D,feu ad AB, 
& propterea quatuor reftae haex j 
CA, BH, CG, & BA erunt 1» con- : 

tinua pro portio nati tate» Quod erat 

Pr PROPOSITIO XVI. T*b. IV. 
F#V. HeimTphaerium ABC du- 
plum eft coni ABC, & fiib fex qui' 
alterum cylindri EACF eandem— > 
bafim AC & axim BD habentium • 
Extendatur radius BD ad G,pa-»_ 
tet * hemilphaeriucn ABC ad conum j 

BAC * 
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Archimedis 139 
B AC cfie vt radius DG » vna cum 
GD axe reliquae portionis ad GD * 
fcilicet vt duplum DG ad fubdu- 
pium eiufdem DG ; igitur hemif- 
phaerium aequale eft duplo coni BA 
C ; cumque idem conus b tertia—» 


pars lit cylindri AF erit ex aequo 
hemifphaerium ad cylindrum Yt ouo 


ad tria . 
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PROPOSITIO XVII, Hab.IV* 

Fi&ur . $6, Cylindro vel cono da- 
to A fphaeram ei aqualem defcnbe- 

re . 

Fiat4 cylindrus 'reftus BD lex» 
quialter ipiius A& inter &BC, & binas 
CD duae mediae E & FG in conti- 
nua prop-ne reperiantur r & altitu- 
dine F G fiat cylindrus re&us FH 
ambiens Iphaeram S cuius bafis dia- 
meter GH aequalis Ut FG • Quftur v- 
BC> E*FG, CD , continuae pro-les VT 
funt, ergo vt e longitudine ell BC * 

^ — - * m a — — — — — — f» - I A ^ i, - I . M * _ ^ a* A J X. ^ 
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ad tertiam pro-lem FG f ita eft po- 
tentia FG feu GH ad CD j & ideo 


circulus bafis GH ad circulum CD, 
eft [reciproce vt altitudo BC y ad F 
G altitudinem ,* & proinde d cylinr 
dri BD»& FH aquales inter fe funt, 
eftque e cylinder FGH fexquialter 
infcriptae fpharaeSr ficut cylinder 
BD fexquialter faftus fuit ipfiusA, 
igitur fpbara S aequalis eft c 
dio A r 

Si vero A fuerit conus fafto cy- 
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lindro circa conum reliqua fiant * vt 
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PROPOSITIO XYin.Tab.IV. 
fig. 37. Sphaerae fuperficiem ABCD 
in data ratione R ad S fecare • 

Fiat a axis AC ad AE vc R fimui 
cum S ad R ; & per E du&o plano 
BD per-xi ad axim AC, coniun- 
gantur AB, CB in circulo maximo 
ABCD- b Quia vt C A ad AH feu vt 
R & S ad R , ita eft potentia C A ad 
AB feu e circulus radio AC ad cir- 
culum radio A B deferiptum ; 
que i circulus radio A C deferiptus 
aequalis fuperficiei totius fphaerae, 
cum ambo fint quadrupli circuli ma- 
ximi ABCD , & e circulus radij 
AB aequalis ett portioni fuperficiei 
fphaerx BAD • Ergo vt R cum S 
ad R, ita eil tota fpher^ fuperficies 
ad fuperficiem BAD , & diuidendo 
8 c in vertendo vt R ad S ita erit , 
fphxrae fuperficies BAD , adfuper- | 

PROPOSITIO XIX. T*b. ir. 
Fig. 38 Datam fphaeram , A QJJ V 
fecare vt portiones interfe habeant 
rationem datam CD ad DE . 

Producatur axis vt fiat AF aequa- 
lis dimidio AB» & fiat 4 AF ad AG 
tangentem circuli vt CE ad ED , 

& fit b AH media pro j> -lis inter FA 
& AG ; & «ixc c At 1 > rc£fco 
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rcbimedis j 4 j 
AG fiat parabola FHK, in qua ap- 
plicetur BK par-la AH,- & circa i f 

afimptotos ABK fiat hyperbole GL 4T ’ 
fecaris parabolam in L > ducaturque 
LM par-la ipfis KB, & HA , fecans 
circulum AQB in & LX , G N 
ducantur par-l« reliquo afymptoto * 

AB . Oftendendum eft planum per l ‘ riA 
LMV eredum ad axim AB proble- 
ma efficere . Erit « rec-lum LMB 
«quale rec-loGABj ideoque/LM tcon “* 
ad G A erit vt AB .‘ad BM, & pro- 
inde^ qua-tum LM , feu ei «quale _ 7V \* 
rec-lum FM in AG ad quadratum-» e* m»jc 
GA erit vt qua-tum AB ad quadra. »5* 
tum BM ; & ob parabolam 1 FM I h 
ivlL 9 AG continua; pro-les erunt > dcf, i%. 
&-ideo i vt F M, ad AG ita eft qua- . T „ 
dratum LM ad quadratum AG feu * ' ex 
qua-tum AB ad qua-tum BM , vel 7 ’ 
potius / circulus radij ABadcircu- , v .1 ^4? 
Ium radii BM eft vt FM ad AG ,* ex , ‘ '" s 

quo fequftur quod m conus bafi cir- v r 
Cillo ex BM, in altitudine FM equa- 
lis fit cono circuli ex AB in AG du- 

JL _ ® ex circulo radij n Indu/ 

AB in axim F A «qualis fphaer« A <* *3« ’ 

QB V , & conus circuli radij AB in 

AG aqualis fuit moxoftenfus cono 

circuli MB in FM , ergo ( phxra « 

AQB ad conum circuli MB in FM 

le habet • vt FA ad AG feu vt CE 
adED. o vi.ec 

Fiat tandem p vt FM ad MA ita iu ‘ 

OM ad MB, permutando FM ad M P iv.it 

O erit 
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142 De Jpbara & eylin, 

3 IV. 90 O erit vt AM ad MB , feu q vt cir- 
trexi7 cu j usex qm ad circulum ex MB. 

( eo quod tres AM, MQ. MB , in_j 
femicirculo continue pro-Jes funt ) J 
igitur t Conus circuii MBin FMs- ' 
qualis eft cono circuli ex radio QM 
in MO , huic vero /cono squale eft 
Tegmentum fphsrs 3 QV ; ergo 
fphsera AQB V ad Tegmentum eius 
BQV ? Te habet vt FA ad AG , vel 
vtCE ad ED,* & diuidendo Tphsrs 
Tegmentum AQY ad legmentum B 
QV eftvt CD ad DE, vt impera-»- 
tum fuerat- 
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PROPOSITIO XX. T*b. 1V0 

f/V. 39' Datis duabus Tphaers por- 
tionibus AC B & EGF tertiam HL 
K conftituere > qus alteri earrum , 
EGF fimilis fit, alteri vero ACB 
^qualis f 

Fiat conus 4 X AB squalis por- 
tioni Iphsrs ACB, & conus VEF 
fiat asqualis portioni fphsr* EGF ; 
& vtb VQad EF ita fiat XT ad li- 
neam D , & inter f AB & D pouan- 
tur dus medis continus prop-les 
HK&I>&fu per circulum ex dia- 
metro HK fiat HLK portm f^^ 
fimilis ipfi EGF ( facto axe ML ad 
LY vt OG ad .G Q,) . Dico por- 
tionem HLK squalem efie portioni 
d hM,i4 ACB, Fiat d conus ZHK squalis 
portioni HLK ,* & ideo conUs ZHK 
fimilis erit cono VEF , ficuti portio 

fphae- 
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fphxrx fimilis erat portioni ; quare 
vt VQ^ad EF , feu vt XT ad D fic 
ZY ad HK; & permutando , inuer- 

I tendoque , vt ZY ad XT ita erit H 
jKadD, cumque AB,HK,I,D 

continuae proportionales fi nt, erit* ejlv:#x 
AB ad HK potentia feu circulus A *7-dr 
B ad circulum HK vt HK ad D. v * ia * 
Sed fuit XT ad D vt VQ^ad EF , ^ 
feu vtZY, ad HK, permutando Z 
Y,'adXT erit HK ad D . ergo circu- 
lus AB ad circulum HK eu: vt ZY 
ad XT. vnde/ conus ZHK aequalis f y.js. 
erit cono X AB; proindequej por- 
tio fphaeraeHLK erit aequalis portio* * - 
ni fphaerae ACB * Quod &c. 


PROPOSITIO XXI. Tab. 


Fig, 40. Datis duabus portioni 
Iphaericis ABC > & DEF tertiam 
KL M raeperire cuius fuperficies 
aequalisfit fuperficiei vnius DEF & 
fimilis iit fuperficiei alterius ABC . 

In circulis maximis AB> DEF 
coniun&is re&isBC, EF»vt* BC .aIV.it 
.ad EF ita fiat diameter BH ad LN , 

& defcripto circulo, & fphara LK *: ,•*- 
NM fetto b axe NL m R in ra- 5 
tione HB ad BP s & dudto plano K 
RM perpendiculari ad axim & L 
M ; erunt c portiones circulorum & „ 


fpbaericae ABC * KLM fimiles j & f. * e 
ideo HB ad LN } erit vt BC ad LM; 
fed fuitBC ad EFvt HB ad LN Peii vt 
BC ad LMjergoLM aequalis eft EF, 
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db$i>io j circuli ab eifdem raaijs fa£iiJ 
qui aequales funt fuperficiebus por- l 
tionum aequales funt interfe ; & por- 1 
tio fphaerac KLM habet fuperficiem | 
KLM aequalem fuperficiei DEF ; & 1 
fimilcm ipfi ABC » Qgod Scc, , j 

PROPOSITIO XXII. Tob. Iv\ 
Vig. 41. Ex data Iphaera ABCD por» j 
tionem abfcindere ABC qtiae ad in- j 
fcriptum conum ABC datam habe-J 
at rationem RS ad S . fed propor-l 
tio data maior fexquialtera efle->l 
v debet. I 

Sic vt R ad S ita fiat radius ED cir-l 
culi ABD ad DF j quia EDB ad D I 
a IV.i 1 B eft vt 3 ad 2 , ergo R* S ad S ma- 

iorem rationem habet quam EDB 
‘ adDB, &diuidendo Rad S , quae 
:a fuit vt ED ad DF eft in maiori ra- 

V tione quam ED ad DB > & proinde 

f DF minor erit diametro DB • Du- . 
catur iam per F planum AC per-lare | 
ad axira BD > & fiat conus BAC > j 
bh»,tx & conus b GAC aequalis portioni! 
**• fphaera? ABC. Quia vt RS ad S> feu 
ttadt vt EDF ad DF ita c eft GF ad FB ,1 
dvi.tx feft j conus GAC ad conum B AC,! 
tbH.14 eftque* portio fphaerae ABC aequa-' 
Iis cono GAC . igitur vt RS , ad S, 
'1 ita eft portio ABC ad conum-» 
BAC . 

i * • * 

~ . . . - - * r « i 

s* - ** 

PROPOSITIO XVTTT. r-hJv. 
Sfjf 4 2 * Portionum 
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i non fimilium habentium airuas fu** 
sf perficies BADj FEH aequales» om- 
fcp iiium maxima eft h^mifphaeriuFEHf 
Ducantur AB » EF ; & CX fiat 
fi aequalis radio CI » & quia fuperfici. 
es BAD & FEH funt aequales, 
erunt quoque a AB » EF circulorum 
„„ radij aequalium eifdem fuperficiebus 
ipd fphaericis aquales interfe : & fece- 
I i tu r AR aequalis EL,- & quia fphae- 
jic ricae fuperficies BAD , FEH lup- 
io:, ponuntur aequales , & non limiles 
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a Jumo 
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» ' m* , W> ■ 


duitis circulis maximis erit FEH 
femicirculus & DAB fegmentum_» 
maius vel minus, & in minori Teg- 
mento qua-tum b AB fubtendencis 
acutum angulum ad centrum I mi- 
jihs eft duplo quadrati radij AI , & 
e maius quam duplum qua-ti AK, eo 
quod in tegmento minori circuli vt 
diametri minor portio AK ad maio- 
rem KC>ita eft qua-tu AK ad qua-tu 
per-laris KB . ergo reita AB feu ei 
aequalis AR minor eft radio AI & 
maior quam AK ; e contra in maiori 
fegmento AR maior eft radio AI & 
minor quam AK • proindeque tam 
in maiori quam in minori fegmento 
punitum R propinquius eft circuli 
centro I quam (punitum K • Igitur 
rfr^ctangulum CRA» maius eltre- 
itangulo CKA ; fed qua-tum e AB 
aequale eft rec-lo CAK . ergo qua- 
dratum AR femiffis illius aquale 
eft rec-lo fub AK & CX» quae femif- 
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iis eft diametri C A V quare duo an- 


. | 



recedentia rec-lum CRA & qua*- 
dratutn R A limulo ideft 'rec-lum C 

a ' _ • n 1 1 _ ■ . 4 t+ 


i 

AR maius eft duobus 'confequenti- 
bus j fciiicet rec-lo fub AK & fub 


4 ’^f Ns 


flV.u. KCcumCX. Fiat tandem/ MK ad 
KA vt XK adKG, & ducatur tan« 


• v- ; - 

_ r ’ >. ■ ? 




'■ fi ' gens EN aqualis EF > complean- 
5IV.14 turque coni MBD &LNO • eritg 
«r. 1. rec-lum MKC fub extremis aquale 
rec-lo AKX fub intermedijs illarum 
pro-lium; & ideo rec-lum CAR ma- 
li exta, ius erit rec-lo MKC; vnde h AC ad 

/jl dem. CK maiorem rationem habebit qua 
| i I v.p. MK ad AR liue ad EL ; fed vt * AC 

| * 7 « ad CK ita eft, quadratum AB ad qua- 

fY' ? v * **• dratum BK , liue l circulus radio A 
V. B liue EF , vel EN ad circulum ra- 
dio BK defcriptum . ergo circulus 
£ NO ad circulum BD maiorem ra- i 
ta vi. tionem habebit quam MK ad EL . 
cx 32 * Quare conus m cuius balis eft circu- 
la lus NO altitudo EL maior eft cono i 

cuius balis eft circulus BD altitudo 
« huiut MK. Suntque eifdem n conis xqua- 
14 , les portiones fphaericae FEH a & B 
AC. igitur portio FEH maior eft 
; C portione B AD • Quod &c. 
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IO: ALPHONSI EORHLLII ■.“■ 

ssafcg t-ffM 

S Piraliu linearum doftrina quan- . . 

tum eft ingeniofa & praeclara, r £i 

t tantum abftrufa, & captu difficilis 
iicft , vt innuit ipfemet Archimedes. 
it in epiftola ad Dolitheum • Hanc ni 
: fallor noua methodo planiorem_» 
i redidi , & ne dum affirmatiue tan- 
gentium lpirales proprietates de- 
monftraui j fed etiam oftendi quod 
locus " inter tangentes & fpiralem_» - . 
comprahenfus vnius redt§ lineae ca- r 
pax non eft , quod deliderabatur • y % 'f& 


DEFINITIONES. 



Duo mobilia biti veloeitntt^j *•> 
ferri dicuntur, cum fpatia quibuf-< 

[, cumque temporibus exa&a prop* 

' nalia fuerint temporibus ijfdenM • . 

tquibus fpatia tranliguntur. 

Si ( in Tab. V . fig % i. ) pun£tam_» jj. 

A per circuli radium AB ex centro 
A -aequabili velocitate moueatur , 
codenique tempore radius A B ae- 
quabili motu circumdatur circa— » 
centrum fixum, Pun&um A duplici 
motu tranflatum defcribet cur- 

Gla ire 


* 







III. 


» • U 


IV. 


V. 


VI. 


VIT. 


VIII. 

IX, 




r, 


> jr 


' X. 


i 1 



V ^ 

V > 








r3JF 


XI. 




y 






/i 


. «i» 


1 48 Spiralia -i i ^ 

uam lineam AFGMR, quam Y<*:® 

^Et Principium lines Spiralis cik ~ ^ 

centrum circuli • - ; ’ •'* 

Et Principium cirtuUtwus elt ra- 
dius AB • « , 

Linea fpiralis Prima eft AFMR 
fadta ab integra circulari vertigine . 

Et fpatium a redta AB & 
comprxhenfum dicitur primum Ipi- 

rale-' • _ „ . 1 

Et redta AB vocetur Fnm* . 

Et circulus RDB vocetur Prtvtuu 
Etvlterius ijfdem duobus moti- 
bus continuatis poft complemen- 
tum primae fpirae> quoufque fecun- 
da reuolutio cdmpleaturj continua- 
tio lines eurus vocatur Sptralts Je- 
eunda • Et Spatium fecundum • Et 
continuatio radij y Linea fecundn 9 & 
Circulus fecundus , fic vltenus . 

Trilineum AXBCE(T*&- 
2. > a cuius vertice A omnes rect* 
AB , AS > AR » &c. ad bafim dire- 
dlam vel curuam BG dudtx fecan- 
tur a latere cauo AEC • Voco Tn- 

iineumcMUum. . , 

In duabus figuris in apicem de- 
ficientibus squales bafes & altitu- 
dines habentibus, fi quaelibet inter- 
cepts lines parcis bafibus, & sque 
ab eis remotx femper aquales rue- 
rint inter fe. Vocentur figura? ajur 

liter analoga* fMfc 1 

. - * 1 - • * _v M 
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PROPOSITIO I; Tdh r. Wig< 
et a* ?• Cuilibet trilineo cauo ABC E 
i, cnius balis BC fit redta vel circula- 
1 ris , adfcribi poflunt duae figurae gra- 
datae ex trapetijs aeque altis , quae ex 
lateribus ad apicem concurrentibus 
fint compofitae ; quarum differentia 
iri minor fit qualibet data magnitudi- 
Ij* ne Y . ■; 

Coniungatur retta AC , & pro- 
dudta BA nat AQ aequalis AB > fe- 
0 ceturque AB bifariam in H » & rur» 
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0 fus bifariam,& fic fuccefliue quouf- < ^ r 
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31- que in I< > qua-tum « AB ad redlan- a v. »a > 
gulum QLB maiorem rationem ha- exeor, 
beat quamtri-lus vel fedlor A CB 
ad fpatium Y & dudla LP par-la BC / 
erit b tri-gulus vel fedlor ABC ad (, ex e £ 
trapetium PCBL vt qua-tum AB ad dem et 
rec-lum QJB ; & ideo idem trian» ex 
gulum vel fettor ABC ad trapeti- 
um PB maiorem proportionem ha- 
bebit quam ad fpatium Y ; proinde- 
que c trapetium PB minus erit quam 
IpatiumY- 

Poftea ab omnibus diuifionibus G .« J 
H lateris AB ducantur lineae GI, H-; 

N , & par-lae bafi BC fecantes cur- 
uam AEC » & rettas AS, AR» AO - 
a vertice A per in terfedliones D>E> 

JP tranfeuntes » a quibus refulta- 
bunt. figurae gradatae adfcriptae tri* 
lineo . Et quia d trapetium NM mi- «j xy 
nus eft aeque alto trapetio ER ( cum 4* 
t • G 3 • bafis 

1 i* V ' ^ ^ jjtV* - ' . • - ■> J V ’»!* * f . , * V . •£> 
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bafis OR maior iit quam' FM , & la- 
tera concurrant in' A ) eademque-* 
ratione trapetium IK 'minus quam 
MS j & ADG minus eft quam SL . 
ergo addito communi trapetio PO ; 
erit fumma omnium differentialium 
trapetiorum PO> NM> IK» AG mi- 
nor trapetio infimo PB ; & multo 
minor fpatio Y • quare figura gra- 
data AINPB circumfcripta trihneo| 
ex trapeti js aeque altis ex lateribiu 
ad apicem A concurrentibus com- 
pofita fuperabit figuram gradatam-*! 
DEFBG eidem trilineo AECBio- 
feriptam, exceflii minore quacum- 
que data magnitudineY . quod ia- 

ciendum erat . -t ; J 

■ . " ' ■ • : - 

PROPOSITIO II. Tsh v. 
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2. ?• Si duae figura trilineae cauae ae- 
que altae AB CE cuius bafis BC fue- 
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rit arcus circuli;, & a b c e cuius ba- 
fis eft refta b c aqualis BC,& figu- 
ra fuerint -aequaliter analoga;,* Dico 
quod trilinea funt aequalia interfe# • 
ConiunChs rettis AC > & a c com- 
pleantur fedtor ABC» & triangulum 
ihnut, 3 l b c; & cano trilineo ABC E * ad- 
feribantur figurae gradata ex trape- 
tijs aeque altis » quae ex lateribus ad 
apicem A delinentibus fint^ompo- 
fitar, ita vt earum differentia minor 





• quacumq; data magnicudine;& di 
uifa altitudine ab in tot partes aeqi ,a 
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/Iones <*> h, 1 .dudtis ppr-lis baii bc 
fecantibus curuam a ec injpun&is d» 
ej f, & coniunftis redlis ads, aer, 
a f Ojconfurgent duae figura gradatae 
adfcriptae trilineo cauo aecb,& 
quia trilinea fupponuntur aeque alta 
& aequaliter anologa . ergo ficuti 

bafes b BC , b c aequales iunt ica > b Mpf 

LF, 1 f aeque a balibus remotae aequa** */• lI * 
les funt inferie : & £c reliqua om- 
nes HH 9 e h erunt aequales &c, Pa- 
riterque t L P > 1 p funt aequales (ob 
jimilitudinem tri-lorum , vel fed o- 
rum ACB» APL ) non lecus NH* 
n h erunt aequales &lic reliquae limi- 
liter politae ; Funtque [altitudines B 
L , b I aequales . ergo lettor ABC 
ad fettorem ALP elr vt triangulum 
a b c ad tri-lum a 1 p; funtque ho» 
mologa < interfe aequalia fcilicet le- 
dtord ABC aequaliseft tri-lo ab'c. d[^e Ah - v^ ij 
ergo eorum differentiae aequales erut nuu' cit- ; 
nempe trapetium PB aequale ipli p c *^** 5 

b > &lic NL aquale erit nf>FB a- > 
quale f b > & lic reliqua trapetia li- 
militer polita aqualia erunt . Qua$ 
re vniuerfa figura gradata ex trape» 
tijs compofita circumfcripta trili- 
neis ABCE & a b c e aquales erunt 
inrcrfc . pariterqj eifdem inlcript» 
aquales erunt • Cumque ii nt au» 
figura trilinea & dua a lia interfe 
aquales circumfcripta lint vna ma« 
iores illis exceflu a prima minori & 
quolibet dato fpatio* pariterque-* 
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dux infcripta; interfe Aquales funt 4 
. vna minores eiftiem defedtu a pri. 
... ma minori quolibet dato* igitur N r , 

* prima trilineum AB CE aequale eft j 

fecund$ o b c e • Quod erat &c 
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PROPOSITIO III. T*b. r. Ffc. 
5. 5. 1. 4. Si iri fpirali AFGB fu- 
mantur duo quaelibet pundla F & 
G • Dico quod tranlitus circulares 
eorum a principio circulationis in» 
coati HF , ad 1 G duplicatam pro» 
portionem habent eius quam tranfi- 
tus diremi AF habet ad AG . 
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Quia motu aequabili eodemqu 
tempore punitum A fertur per re- 
itam AB & reita AB circumduci- 
tur * ergo refta a AH ad AL ; pari- 
terque angulus HAF ad angulum—» 
LAG eandem rationem habet quam 
tempus, quo tranfigitur AH ad tem- 
pus traniitus per AL ; eltque b an- 
gulus HAF ad anguium LAG vt 
arcus LP ad arcum LPG * igitur re- 
£ta AH ad AL e feu arcus HF ad & 
P eft vt arcus LP ad arcum LPG * 
& arcus d LP ad arcum LPG |eft Yt 
AH ad AG . ergo^afcus HF ad ar- 
cum LPG duplicatam rationem ha- 
bet eius quam AH habet ad AG^ 
!Quod|&c. 
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WL - , I ^■pHR^Jppaeet quod fi Ipun- 
ctum in linea fecunda fumptum fue- 
c 6»«fx rie • Traniitus « circularis eius a 

prin- 
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principio reuolutionis iuperat qua- 
cuor angulos redos .- & ideo totus 
motus ab eo fadus conftat ex inte- r 
gro circulo > &ex portione eiufdem 
fecundi circuli in coati . Et fic vice- 

VIUS fr . * 


A. 


PROPOSITIO IV. T«b. V. Pig 
4* 5. 8d 6 . Spatium fpirale Primum» 
vel quodlibet aliud nue eius portio 
AFGRA tertia pars ell circuli pri- 
mi vel alterius > aut fedoxis RDR 
A id comprehendentis .. 

Sumatur reda a.b aequalis radio 
circuli AB ; br aequalis fit periphe- 
rix BDR fedoris > vel circuli primi 
in fpirali prima , duplo fecundi cir- 
culi in fpirali fecunda > & fic vlteri- 
us,* fitque a b. perpendicularis adb r> 
compleaturque triangulum a b r,erit 
a id aequalae circnlo^vel circulis, vel 
fedori ABDR;& copleatur redan- 
gulum a p r b , & axe p a ordinata 
pr b defcribatur Parabola a.fr* 
quam tanget ab- parallela bafi. p r ; 
&fedis AB, ab vbicnmquein li& 
h vt H B , h b fiixt aequales >. 'ducan* 
tui? centro A arcus HJF V & reda-» 
h fu par-la bafi b r». & quia in> tri li- 
netis altitudines AB , 8f a b aequales 
j&mt , pariterque AH > aequalis eft 
a h-, ergo- o b trirlorum.a b r ».a h u » 
& circulo ru. vel fedorunr ABDR 8i 
AHFV fimilitudkiem , & aequali»» 
ratem bafium BOR & b d r c arcus 

Q 5 \ HFV 
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HFV aequalis eft rettae hfn> & 4 
circulus vel fettor HFV A aequalis 
erit tri-gulo ahu» Poftea ( ob pa- 
rabolam ) * vt tangens a b ad a h po> 
teftate > ita eft longitudine b r ad h 
f i & in fpirali/vt AB ad AH , fe» 
vt a b ad a h poteftate , fic eft longi- 
tudine peripheria BDR ad HF ,• 
cum fint in duplicata ratione . ergo 
BDR ad HF eft vt b d r (ad h f j & 
funt BDR 9 bdr aquales, igitur 
peripheria HF aqualis eftreCfoc h f* 

. " . Quapropter funt dua figura trili- 

neae canae ABRFA circulari bafe»^, 
& a b r f a bafe dire&a 3 quarum ai- 
, titudines , & bafes aquales funt& 

: > linea HF » h parallela bafibusvbj» 
cumque du&ae funt interfe aquales * 
$KhI»9 ergo g trilinea caua funt aequaliter i 
defuit, analoga » & ideo trilinea k fuperfi- 3 
h Ji»».* c | es £brfa aqualis eft fpatio abr* 
fav oftenfum autem fuit i triangu- 
lum re&ilineum a b r fexquialterum 
trilinei a b r f a > ergo , circulus vel 
fe&or ABDR , qui aequalis erat tri- 
angulo a b r.erit quoque fexquialte- 
iunx triliner fpiralis; & per conuer-i 
lionem rationis circulus vel fe&or 
BDR A triplus erit fpatij fpiralis A 
FGRA.Quod erat &c v 
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Corollarium • Hinc patet fimilitu- 
do , & transformatio fpatij lpiralis 

in tegmentum Paraboi* ► 
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f PROPOSITIO V* T*$- r.Ftf* «’ 

5. 4» Si fiieric fpatium fpirale ca.- , 
rens principio compraehenfumj a—» 
radij3 AF>& AG ? & a fpirali FG* 

& ftnt 4 continue pro-nales a f> a g> 
a x> a z in ratione AF ad AG > & y 
fit triens differentiae fz » Dicoquoa 
fellor GAP ad libi inclufum fpa- v 
tintn fpirale truncatum eandem ra- 
tionem babet quam x z ad y * _ 

Quia a . fedor HAF ad ei fimilem a p. «* ? 
fedorem LAP duplicatam rationem $jti* 
habet radij AF ad AP , feu AG? 8 f 
proinde fedor HAF ad LAP erit vt 
_af ad ax tertiam proportionalem v 
& fedor PAL ad feriorem LPG A 
eft b - vt bafis LP ad LG/eu vt a f ad 
a g? feu vt a x ad a z; ergo ex aequp 
fedor HAF ad fedorem LPGA erit 
vt af ad azt & in eadem ratione—» 
erunt trientes eorundem fedorum > 'ggm 
fcilicet c- fpirale fpatium AFA ad c hui.q 
fpirale AFGA. ergo diuidendofpv- & . 

. rale fpatium AFA ad fpirale trunca- 
tum fub redis FA, AG & fpira GF 
contentum?; erit vt af ad fz^vel vt 
triens ipfius a f ad trientem alterius 

f z-,, feu ad y B . Poftea quia 4 fedor G * ^ txr 
PLA ad fedorenr PAE eft vt reda- ,I * 

G A ad AF ,. feu vt z a> ad x a* diui- 
dendo GAP ed PAL erit vt zx. ad: 
x a? & fedor PAL ad FAH ei fimile , 
eft vt. x a ad a f? atque fedor FAH 
ad.contentum fpirale AFA eft vt af 

G d ad - 
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ad eius trientem . ergo ex f quo (e— 

£tor #GAP ad fpirala fpatium AFA. 
erit vt z x ad trientem iplius a f •«[ 
Sed prius fpirale fpatium AFA a d*- ..* 
fpirale truncatum fuit vt triens a f 
ad y. igitur ex aequo fedtor GAP. 
ad coinpraehenfum fpirale fpatium 
truncatum fe habet vt zx t ad y ; 
Quod&c. ;; 
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Corollarium» Hinc deducitur quod 
fpatium fpiraledecundum ad circu. 
ium fecundum eandem proportio- 
nem habet quam 7 ad ia . 

Quia fi radius primi circuli fit 3 
partes qualium radius fecundi cir- 
culi fit 6 partes,erunt duo fequentes 
termini proportionales ia & 24, 
eritque extremorum 3 & 24» diffe- 
rentia 2ij& huius triens 7 ; & diffe- 
rentia poftremonmv,i2 & 24% erk 

12« " T 

Similiter fpatium fpirale tertium 
ad circulum tertium erit vt 1 9 ad 27* 
politis enim quatuor continue pro- 
portionalibus in ratione fubfexqur- 
altera 24, 36. 54. 81. erit triens dif- 
ferentiae extremorum ip. ?& diffe- 
rentia poffremorum erit 37» 

Et fpatium fpirale quartum ad 
circulum quartum erit vt 37 ad 48* 
Nam politis quatuor proportionali- 
bus in ratione fubfexquitertia * Hi* 
10S- 144. 192 erit triens differentiae 
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extremorum j7» & differentia po— 
fhemorum 48,'. . • : . Et ‘ 
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Et fpaiium ipirale quintum ad 
circulum quintum erit vt 6i> ad 75« 
quia politis quatuor proportionali- 
bus in ratione fub fexquiquarta ip2. 
aq-o* 3°o. 375. erit triens differen- 
tia; extremorum 6 1, & diffeien'tia_j 
duorum poftremorum 75. 

Et eadem methodo reliqua repe- 
riri poliunt • 
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PROPOSITIO VI. T*b. V' 

7* In circulo HEF, cuius diame- 
ter EF ; applicata G H ei parallela , 
fk ideo minor diametro ,* & ex cen- 
tro dufta iit perpendicularis AB ad 
GH y & HC tangens circulum HJF 
E, in H . Dico quod quaelibet re- 
fta AN ex centro A dudta ad partes 
F efficiet fegmentum NO inter G 
H 3 & conuexam peripheriam , quae 
ad ad arcum circuli OH maiorem_j 
rationem habet quam BH ad B A • 
Quia BH parallela ell AC 4 erunt 
alterni anguli BHA & HAC aequa- 
jes , & anguli B & AHC funt refti . 
er^o ilimilia funt triangula HBA 
& r AHC j & ideo AH ad HC eft 
vt HB ad BA : ellque AR maior 
quam AH ) & RC minor quam H 
C . Ergo c AR, ad RC, feu d NR 
ad RH maiorem rationem habet 
quam AH ad HCj feu quam HB ad 
BA . Cumque NO maior fit , quam 
NR : & arcus circuli HO fit minor 
tangente HR . Igitur NO ad arcum 

: , OH 
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158 Spiralia^ i 
OH maiorem proportionem habet 
quam NR ad RH : & proinde NO 1 
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I 


ad arcum OH multo maiorem ra- ] 
tionem habebit ^.quara HB ad BA 0 

Qliod &C. . • ‘ ' : • y 

PROPOSITIO VII. TaV. V Fig*. 

2 . Iifdem politis Dico quod quae- 
libet re&a ANR du&a ex centro A 
ad partes B efficit Tegmentum , NO | 
inter GH , & cairam peripheriam-»- 
intercepturo^quod ad arcum circuli 
OH minorem rationem habet quam 
HB ad BA* 

T Ducatur HS parallela RA , erit 
* HS 3 feu ei aequalis NA niinoir 
a lt.i 1» quam radius A O, feu quam radiW 
AH * Quare SH ad HC> feu b N. 
biv. 4. R adRH minorem rationem habet 
et IU. quam- AH ad HC Ss femei quam H 
a * JB ad BA •- Et dmfta R V parallela—» 
c t tl pr * re6tz OH fecante NH in V;. erie 
dl/20» R V d maior quam circulum tan gens ' 
RH > ob angulum obtufum RH V 0 
Et proinde NR ad RV >.fem « NO 
ad OK minorem rationem Habebit 
quam NR ad RHi Eftque arcus O 
H maior refta fubrenfa OH w Ergo 
f in.a. f NO ad arcum OHeft in m inori r a- 

• % t* /*v ^ ^ V ^ * T 
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tione quam NO acrredlaHOjideoq;' 
NO aa arcum OH' eli in minori ra- 
ptione .quam NR > ad KH ; Ec fuit 
NR ad RH in minori ratione quanr 
HB ad BA. Ie itur multo magis NO' . 
ad arcum OH minorem proportio- 

j nem habebit quam HB ad B A. Quod I 
^ s LEM- 
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£ LEMMA * Tab. V> lig, 9. Sirc- 
Cta H Q^terigcrit circulum HGE in 
H , occurrens radio AF in Q > & 
fedia tangentis portione HS t Dico 
quod alicuius relta? HR a pun&o 
H incidentis inter punfta F&Qj 
portio ZR aequalis efle potefl HS* 
Jntelligatur tangens HQjranfla- 
ta circa punitum H verius F. Pa® 
tet quod lineae motae fportio ZR in- 
tercepta a peripheria HF&a refta 
FQ^continenter minuitur quoufque 
in F omnino deficiat . ergo in tran- 
fitu intermedio poflibile elt vt RZ 
aqualis iit HS & tendat ad H • 
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PROPOSITIO VIII. I ifdem_» 
politis tadem fig • 9. Si per H extra-» 
circulum inter GHN» & conuexam 
circuli peripheriam ad parces dia» 
metri EZ ducatur IH » quae circu- 
lum fecet in HK . Duci poterit re- 
fla linea ad centrum A pertingens p 
cuius portio inter HI 9 & periphe- 
riam ccmprehenfa ad peripheriam 
interceptam minorem rationem ha- 
beat quam HB ad BA * 

Ducatur AL perpendicularis ad 
KH, & ex centro A ducatur AQ^ 
parallela ipfi KHI • Patet quod H 
L ad LA minorem rationem habet 
quam HB ad BA ( eo quod a £ub- a II/.** 
tenfa HK minor elt quam FIG > & fj’ 
ideo eius femiflis HL minor erit qua * 

m ' hb. 
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loo optftattaL* . ! y 
HB , & diftantia LAa centro maior- 
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eft quam B A ) ; & du&a 6 HQjtan- jj j 

lic 


gente circulum in H , & occurren 
ce ipfi AQ> xquidiftante LHI ,.in_* 
Qi erit e AH > ad HQ>. vt HL ad L. 
A 3 ob finii litudinem triangulorum 

HLA,-& AHQi Et fiat Aftad HS. 
vt H B ad B A..°- & d intelligatur du<-- 
£a RZ aequalia HS pertingens, ad-. 
H ; iungaturque- AXZ , Ofiendeft- 
dum eft- XZ ad arcum Z H' minorer® 

V »'• - ». » 

rationem habere quam HB adBA 
Quia vt HB ad BA j.ita eft-AH ad. 
HS, feu AZ adZR> & * XZ ad ZH . 
Et-/XZad arcum ZH minorem rar. 
tionemhabet quam- ad reitam-ZH>. 
Ergo XZ ad arcum ZH minorem rar 
donet® habebit quam BH.ad BA •- 
Quod&c. 
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PROPOSITIO IX. Tai- Vi "Pig*- 
ioj . Iifdem pofitis . Si per H v intra, 
circulum inter GH\> & centrum A 
ducatur KH , Duci poterit re£ta ad 
centrum, pertingens cuius portia 
inter HK , & peripheriam circuli ad 
interceptam peripheriam < maiorei® j 
rationem habe2t quam HB*ad BA* 
Ducatur AQ 4 >araIIela KH , iun* 
gaturque AHj& vt aBH.ad HA ita 
nat AH ad AQf&dpunclo Qjr du- 
catur tangens QZ 'circulum in Z* 
iungaturque. radius- Z A, lecans HIC 
& X . _Et quia, vt BH ab HA ita eft. 
H A >, feu ZA ad AQ.- erit c- quadra». 
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tnm BH ad quadratum HA vt qua-* 

• dratum ZA ad qua-tum AQj & per 
T conuerfionem rationis ( in triangu- 
lis re&angulis ) 4 qua-tum HB ad 
qua-tum B A erit vt qua-tum ZA ad 
qua-tum ZQ_& ita erit AZ ad ZQ.. 
leu t XZ ad ZR vt HB ad BA ; ett- 
que arcus ZH minor quam ZR • er- 
go/ XZ ad arcum ZH maiorem ra- 
tionem habet, quam HB ad BA» 
Quod&c. < 

PROPOSITIO X. T*h» V.f%< 
ii. Si in fpirali 'ABCDH ad radi- 
um AH ducatur AF perpendicula- 
ris ex centro circuli HGOR : fitque 
AF aequalis peripheriae circuli pri- 
mi in fpirali prima > vel reuolutio- 
ni radij in extremo circulo fattz a-» 
radioivel lit aequalis peripheriae fe? 
£loris circuli deicripti a radio ad 
terminum portionis fpiralis dudlae ; 
& coniungatur re&a FH • Dico FH 
tangere Ipiralem in pun&o H • 

A quolibet puntto N retae FQN 
extra triangulum HFA fumpto du- 
catur re£ta ARN fecans circulum 
HOH in R , & fpiralem in Q^. Et 
quia in triangulo HAF re&angulo 
in Aj eft a angulus AHF acutus cer- 
te H F fecabit circulum in H, & G j 
& HGbiff*< 9 ta in S : iungatur SA : 
& haec b erit perpendicularis ad HG. 

Quare « HS ad SA erit , vt HA ad 
AF , ob lirailitudinum triangulo* 
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rum . Poftea 4 NR ad arcum RH 
eft in maiori ratione quam HS 9 ad 
SA > feu quam AH ad AF ; permu- 
tando NR ad AH > vel ad AR erit J 
in maiori ratione quam arcus RH ad. 
AF j feu ad ei aequalem circuli peri» 
pheriam HOH . Et componendo 
NA ad AR > vel ad AH erit in ma-* 
iori ratione quam arcus RHOH ad 
arcum HOH, feu# quam QA ad H 
A • Igitur/ NA maior eft quam Qj 
A . E t ideo pundum N cadit extra 
fpiraifemi 

Si militer a quolibet pundo n i» 
re<51a HF iiimpco ad partes G duca- 
tur reda A n r : erit g n r ad arcum 
r H in minori ratione quam HS ad S 
A» feu h quam H A ad AF * Permu- 
tando n r ad HA , feu ad r A in mi- 
nori ratione erit quam arcus r H ad 
AF, feu ad ei aequalem periphaeri- 
am HOH, Et per< conuerfionem_» 
rationis inuerlam H A ad n A mino* 
rem rationem habebit quam arcus 
HOH , ad arcum r OH , feu / quam 
HA ad q A » Ergo » nA maior eft 
quam q A . Et ideo n pundum ca- 
dit extra fpiralem : promdeqtte_> 
tota reda linea NRF cadit extra-» 
fpiralem , & ideo eam folummodo- 
tanget in vnreo pundo H . ^ 

Dico pr^terea quod in fpatioa-» 
tangente NH 3 & linaea fpirah H 
. contento aliqua reda linea » vt eft 

TXH duci non poteft, 
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Quia per H extra circulum RH ' 

G , & infra reftam HN dufta eft * ;J # 
redla HT ; ergo » duci poteft refta ^ *•] 
XA ad centrum pertingens fecans 
circulum in Z 5 & fpiralem in V s 


ita vt XZ ad arcum ZH minorem_> 


H 
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t*®»» 




rationem habeat , quam HS ad SA, 
feu 0 quam HA ad AF , feu ad ei 0 £ v 
qualem peripheriamH OH» Et per- i vk 
mutando, componendoque XA ad 
ZA , feu ad HA minorem rationem 
habebit quam arcus ZHOH ad ar- 
cum HOH , fgu f quam V A ad ean. P h *b* 
dem HA; & proinde q X A minor *iUU 
erit quam VA. Quare punttum X 
in redta TXH exiftens cadit infra-» 
pun&um Ipiraiis V verfus centrum; 

& ideo fpiralem fecare debuit refta 
TXH. 

Simili modo per propofitionem_> 

:nj 9% huius oftendetur quod inter tan- 
gentem HF, & fpiralem HD ad 
partes concurfus F > nulla refta li» 
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cn> nea ad pundtum contadhis H duci 
.au poteft > quin Ipiralem ;ipfam fecet 
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ARCHIMEDIS 
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C O NOIDIBVS ET 
SPjEROIDIBVS. 


O Vae demonftrantur in’ egregio 


libro Archimedis de conoi- 
dibus non line difficultate , & diu- 
turno ftudio fe inueniffe fatetur ip- 
femet Archimedes in* epiftola ad 
Do/itheum • haec quoque theorema- 
ta diuerfa methodo, .longe faciliori 
puto me demonftrafle - - ^ t 


DEFINITIONES 


Si parabola y hyperbola > aut ei- | i 
iiphs reft^ manente axe circundu- 
catur , quoufque redeat in locum | : 
a quo difcefferat • Vocabo folidum | 1 
genitum, Coacidim psrabo licum quod | , 
a parabola gignitur « HiperboUcunt^j j 
eonoidi , quod ab hyperbola . Et | 
fphtraidtm quod ab Ealipfi produci- 1 
tUr . M 

Et vniufcuiufque K#rr#x erit idem ij 
pundtum luprenium axis figur*,ge- j 
: 'nitricis * ! ?M 


[O' 


Bafis vero erit circulus genitus a 
reuolutione bafis fe&ionis conicae 
genitricis eremae adaxim » 



F A rcbtmeiU i6$ 

? -Duo conoides > aut duo fphaeroi- 
; dtsfimiltt interfe funt > quae fiunt a 
V (imilibus figuris genitricibus , 

Duae portiones conoidum , u e 1 
fphaeroidii fimiies interfe funtfi ba- 
fes fuerint circuli>vel,ellipfes fimi* 
les , & axes fimiliter ad bafium ho- 
mologas diametros inclinati ean- 
dem ad eas proportionem habue- 
rint* - • 'VVS? ‘ 
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PROPOSITIO I. r**. r. F/*. 

11 « In parabola ABM fit X latus 
reftum diametri HBK, & Z fit latus 
re&um diametri FCG » ducantur- ‘f* 
que tangentes verticales BF , CH, 
fe fecantes in N - Dico quod qua- 
dratum BN ad quadratum NC eft 
vtXadZ. 

A punctis verticalibus B & C du- 
cantur ordinatim. applicatae BGM s 
CKA ad diametros^nempe paralle- 
lae tangentibus CH , BF , & a diar 
metri parallelae funt in parabola.» , 
ergo b in parallelogramo KF , eft 
BK aequalis FC; funtque Tegmenta# 

HB y BK aequalia fatta a tangentem 
CH & ordinata CK . igitur FC ae- » 
qualis eft HB, & eadem ratione |C 
G aequalis eft BK» quare re&angu- 
iumKBXrTeu d ei aequale quadra- 
tum KC , vel BF ad rec lum GCZ > »}• 
/eu ad ei aequale qua-ram G3 y vel 
CH eandem $ pro-tionem \ habebit t i\, it 
quam latus redlum Xad latus re- . 

A.,« - " 

ttum 
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1 66. De ConottL& Jp&roid. * 
tfum Z j ’ nempe vt bales re£tan gu- 
loni aequalium altitudinum KB > Gr 
C . & quia duo latera HB , FC ho- 
r ' mologa funt «qualia & par-la in—» 

f iv 4« tri-lis fimilibusj ergo^BN ipfi N[Fj 
nec non HN ipfi NC «quale erit , 
s iytf & ideo g qua-tutn BN ad qua-tun* 
g NC erit vt quadratum duplae B F ad 
quadratum duplae HC 3 Teu vt la- 

tus re&um X ad latus reatum Z quod 

» *- * 

_ m» - — /•« .1 


erat. &c, 


s; > prixiv t 

^ «i", A - -V- A 


i.*) 


a (frlc, 
J8, tt 11 


propositio 11. r*&* r. F^. 

ij. Si eiufdem fpatijparabolici AI 
D duo Tegmenta ABC & DEF ha- 
buerint diametros BG » FM «qua- 
les . Dico quod Tegmenta funt ae- 
qualia interfe • _ „ . 

Ducatur parabolae « axis OK» m 
quo fiat abfeifia IK aequalis BG, Teu j 
EH> & ducantur ordinata MKR, & j 
tangens BN,qu* occurat IN in N , j 
& axi in O ; & AP fit perpendicu- ? 


f 

c 

a 

i 

e 

C 


i 


M 


J 


3 


I 




•fr 1* 




H 


laris iuper BG produ&am in P > 8 c 
iungantur regiae AB, BCj IMj IR > 
b »»If. t fitque, X latus reflum diametri B 
def. IJ. G , & Z fit latus reftum diametri, Teu 
axis IK . Et quia vt qua-tum tan- 
c eonie* gentis BN Teu c aequalis NO ad 
«tj 32. quadratum tangentis NI,Teu vt qua 
1 ** dratum GA ad qua-tum AP ( ob li- 

mi litudinem tri-lorum ONI , & G> ii 
4 hH ' ta AP ) d itaeft latus re dum X ad la- 
tus f edunt Z; & ob aequalitatem-» 

e abTcifiarmn BG » IK $ V 'M i atus r 

I. V"? * (tum 





;-*> **< 
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5»b, ftutn X ad Z ita eft qua-tum AG ad 
i,fyqua-tum KM • ergo quadratum GA 
;iio| eandem rationem habet ad duo qua- 
jt-drata ex AP & ex KM » & ideo/ 
Nf AP aequalis eft KM , & funt ambo 
erit perpendiculares AP ad bafim BG 
.g produ&am , [ 8 cg MK’ad axim IK . 
IP» ergo h triangula AGB & MI K «eque 
rjl) alta& Tuper aequales baTes BG, IK. 
m ccnftituta aequalia interfe erunt ; Sc 
1 eoruni dupla tri-la ABC > MIR ae- 
qualia quoque erunt * & infuper i 
,lf fegmenta paraboJica ABC > MIR 
■jj quae illorum triangulorum infcrip- 
fjt torum fexquitertia funt, aequalia in- 
t? terle erunt. Eodem progrefiii ollen. 
detur Tegmentum parabolicum DE 
F «quale eidem Tegmento MIR . 
Quapropter Tegmenta ABC & DE 
F erunt interTe aequalia • Quod & c. 

PROPOSITIO III. T*b. V . Fig* 
14. Si circuli ABCD diameter A 
C fuerit axis maior alicuius ellip- 
fis A E C F • Dico quod elyplis 
1 ad circulum eft vt minor axis eius 
j| EF ad circuli diametrum BD • 

I Ducatur quaelibet ordinatim ap- 
12 plicata HMI Teu par-la bafiBG in 
i quadrat ibus circuli BAG & ellipfts 
|EAG . In eifdem figuris^ vt re- 
fdtangulum CG A ad rec-lum CIA, 
lita eft qua-tum b alis BG ad quadra- 
tum ©rdinafae HI, licquoque in el- 
7 ipfi quadratum E G eft ad qua-tum 
• igitur b eorundem quadrato- 
rum 
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i63 De Conoid. &Jparoid, 

rum latera funt proportionalia/cili. 
cet JBG ad KI eft EG ad MI,& per- 
mutando vt BG ad EG , ita eft H" 
ad MIj& lic quaelibet aliae>rdinat; 
vbicumque dudtee fuerintrquare dus. ( 
c figurae BAG , & EAG aequae altae 
fiint proportionaliter analogae & 
ideo quadrans circuli BAC ad qua-i 
drantem ellipfis EAG erit vt balisj 
BG ad bafimEG, feu vtdiametei 
BD ad diametrum FE . idemquem 
oftendetur de reliquis quadrantibus 
quare circulus ABGD ad ellipfim 
ECF erit Yt BC ad EF quare &c. 


PROPOSITIO IV. TMb.V.Fig. 
i f. Duae quaelibet Ellipfes ABCD 
ad EFGHj funt interfe vt re&angu- 
lum lub AC in BD ad rettangulura 
BG in FHfub axibus contenta . 

Circa diametros maiores AC , 
EG defcribantur duo circuli AKC 
& ELG . Quia 4 ellipfis ABC ad 
circulum AKC eft vt BD ad AC j 
feu ( fu mpta communi altitudinem 
AC ) vt b re&angulum BD in AC 
ad qua-tum AC ; eftque t circulus 
AKC ad circulum ELG vt qua-tum 
AC ad qua-tu EG; circulus d vero Efi 


LGad ellipfim EFG fe habet vt qua. 
tum EG ad redfcnguium ex EG in " 


FH. ergo ex aequalitate ellipfis AB 
C ad ellipfim EFG eandem ratio- 
nem habet quam reiiangulum ACI 
in BD ad redtangulum EG in FH .1 
Quod &c. Cfim . I 
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Corollarium . Hinc deducitu r quod 
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fljfimiles ellipfes fe habet vt quadrata 
,, r axium maiorum interfe, vel axium 


( 


! 


* 1" 


Mi 


^ minorum . - ■ • 

jj. Quia e finiiles ellipfes habent 

‘ axes proportionales a & ideo/qua- 

- drata homologorum axium erunt 

jjj interie vt rec-la fub axibus propor- 

J tionalibus contenta • 
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?• PROPOSITIO V.'T*b. 
i 5 # 17. 18. Si conoides aut Iphacroi- : ■ v } 




.& aequalis & 
gurae ABC . & fi fecetur plano pa- 
rallelo bafiAC feftioIRL circulus 
-erit « '■ ; V 

Quia fedlio RBS per axim AD 
|f fa&a coincidit & congruit cum fe- 
.t itione ABC genitrice conoidis 
,j ,vel fphaeroidis ,* & ideo* fimilis • 

[1 .& aequalis erit illi* « Quod vero 
, t ledlio a I R L parallela bafi A C 
11 -fit circulus deducitur ex alibi often- * v 
5 fis . 34 * 


PROPOSITIO Vh Tab, r. Fi*. 

ctfdem . Si conoides>aut fphaeroides 
ABC fecetur plano FEH aequidi- 
fianti axi BD • Dico quod fe&io 
erit fimilis figurae genitrici , & pr$- 
Jjterea in paraboiico feftio aqualis 
dent parabolae genitricis portioni i 

mm h Diu 
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||i jo $De Conoid. 
t Ducatur planum RBS aequidi- 
ftans plano FEH quod in paraboli- 1$ 
co conoide a efficiet parabolam RB 
S;& a quolibet pundo F ledionis F ar 
EH ducatur planum perpendicula- ,jf< 
re ad axim BD,quod efficiet circu- 'L 
lum IFRLSH cuius centrum K, & Jai 
b l/.a. $ .diameter IL fecabit bifariam & 
perpendiculariter redas FH , RS 
c vi. 8; 'in G & K , cum c flnt communes fe- > £ 
f t .c or. itiones planorum aequidiftantium^J ^ 
FEH > RBS perpendicularium ad ; 2( 
ABC fadai a per-lari plano circuli ^ 
IRL . tandem fiat axis abfcifia BM ' ^ 
aqualis EG a &per M applicetur or- 
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dinata NO par-la ipfis RS j FH 3 

d conic» q U j a j n parabola ABCd vt BK ad 1" 

r HG ita eft rec-lum LKI ad redlan- 

gulum LGI , feu , qua-tum KR ad 1 
qua-tum GF > ob femicirculum , fed 
in parabola RBS/ vt eadem BK ad >1 
"ffo». 2 i BMita eft idem quadratum KR ad 0 
qua-tum MN . ergo ficuti EG, BM 
aquales fadae fuerunt , fic g pariter ? 
potentia & longitudine aquales e-f 
runt GF & MN • & ftint anguli EG t J 
. F , BMN aequales,nempe redi . igi- 
tur lada intelleduali fuper politio- 
^ne punda FEHG congruent pun- 
disNBOM. Similiter aliapunda 
_ fedionis FEH congruent correlati- 
- uis pundis parabola NBO ,* & pro- 
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inde figura FEH congruens * ipfi J 
. NBO erit quoque ei aequalis & 
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In conoide poitea hyperbolico ,» 

& fphaeroide fafta eadem coifru. 
iidione producatur lacus tranluer- 
'jfum BM, & ei aequidiftans GEN 
■ 'yfque ad fe&ioiiem MN oppofitam 
Jhyperbolae ABC per axim duttae,&- 
**atus replum axis BD lit BO * Qtiia . 
rec-gulum NGE ad rec-luni IGL k Ca- 
eu ad ei a:quale quadratum GF> ob ” K jf# 
emicirculum » eandem rationem-* r Ataf 
habet quam latus tranfuerfum MB - i ; 
lad reatum BO > feii i quam rec-lum » Co«»V«‘ 
MkB ad qua-tum KL , vel KR (ex ■ 
centro k circuli IRL dudtis) & fic ' 

> femper a quocunque pundto fe£ho- 
• nis FEH ducatur ad axim EG ordi- 
i natim 
•: fedio l 

mu 

vel figurae genitrici ABC . quod 
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] PROPOSITIO VII. Tab, P.Fg. 

K ip. In conoide hyperbolico ABC 
n «lanum RFHpercetrum Rhyper- 
oles genenitricis ABC duttums 
ffl efficit hyperbolam non fimilem ge- 
jpiitricll r , \. .. * 

is Per duo quaelibet pundia F , R H& I 
i i ducantur duo plana eredla ad axim , . Y 
0 MB, quae 4 efficient 'circulos quo- 
■°j rum diametri DC> ILfunt interfe (1 
P‘ par.Iae & per-lariter & bifariam-» 

\ fecantes R Hj FG produdlasV qu§ 
proinde par-lae quoque interfe e* 

"wP '2 
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Ijz De CondU, & fparoid. 
runt & per-Iares ad fe&ionis diame< 
trum EH in eodem fubietto plano 
' . ACB exiftentem . Ducantur b po- 
jjjv ftea per E & B tangentes hyperbo- 
’ Jam ABC occurrentes in V &per 
G> H redfoeAP, KO par-lae tan- 
genti EV & id eo ordinatim appli- 
cat^ ad diametrum EH, & bifarianl 
fe£tx in H, G. Quia* vt qua-tumJ 
EV ad qua-tum VB ita eft rec-lunf 
AHP,feu qua-tum AH ad rec-Iura 
DHC,feu d ad qua-tu HR ob femi-; 
circulum DRQ& fic quoque fe ha« 
. bet qua-tum KG ad rec-iumIGL 1 
feu ad qua-tum GF. ergo permu- 

. tado qua-tum AH ad qua-tum KG, 
come, |- eu e rec -lum N HE ad rec-lum_» 

NGE ita eft qua-tum RH ad qua- 
M _ tum! FG . Quare / figura EFR hy- 
t m, perbole eft . Poftea per E dudto 
plano par-lo axi MBX .& per-lari 
ad planum hyperboles DBC efficiet 
S aliam hyperbolatn EST fimi* 
lem figurae genitrici , cuius ver-! 
tex E > bafis ST in circulo IFL 
defignata , cuius tranfuerfum latus 
erit QE partium axi MX. Et quia 
latus tranfuerfum NE maius eft 
i l,2 o, quam QE, ficu ti ER h femifsis illius 


d conte, 
42« 


maior eft quam BZ fefta ab RZ 
per-lari ad QE,& oblique incidens, 
& fic EG maior eft quam ES per- 


iaris adGS;ergo rec-gulum NGE 
maius eft rec-lo QSE* verum qua-j 
i II.it* tum i GF minus eft qua-to ST cen- 
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ttO X circuli ITL proximiori.Ergo 
rec-gulum NGE ad quantum GF ? \e»»ic, 

" feu latus tranfuerfum ad rettum-» 
lyperboles EFG maiorem ratione | . •/: 

iabet> quam rec-lum QSE ad qua- 
rum ST /eu quam latus tranfuerfum; \ 
id re&um hyperboles ETS *, qua- y i ■ ; 
>ropter m hyperbol* FEG & TES \ 

ion funtfimiles > qu* &c. ao. 


* 


,J PROPOSITIO Vllfc' T*fr. V. 

Fig» ao. Si Conoides hy perbolicus , v|$Kp 
BAC contineatur a cono EDF ab 
afymptotis defcripto, & fecetur 3 
plano AIX par-lo plano DFj tan- 
gente conum • Dtco quod fe&io 
AX4 Parabola eft limilts parabolae 
GV quae in cono efficitur • 

: A puncto conta&us F ducatur 
circuli EVF diameter FE , quae 4 all.a.' 
cum fit per-laris ad tangentem Fj et l * 
erit quoque per-lans ad V I par- fp 
lam eidem tangenti; & planum tri- ... 

Ii DEF per axim conidu<fti b effi- b rg 
cijet in parabola GV diametrum Gt * x 
cuius* latus reftumiit GR.Etquia c eo „fr 
qua-tum d VI» ob femi circulum,*- def. t 
quale eft rec-lo EIF» quod ob para- J 
bolam aequale f eft rec-gulo IGR. <4 
Ergo aequalia rec-la EIF&IGRfunt %, v 
reciproca ,/& ideo vt EI ad IG/eu e come* 
O A ad AG (ob /Tmilitiidinein tri- JJ* ' 
lorum ) ita eft RGad IF , feu ad l44(ft4 . 
huic equalem AP (0bpar-murn.j gjv.t4 
AF ) quare rec-gulum^ OAP fub ««s 1 * 
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174 De Conici, &fp<eroiJ. 

extremis 4 pro-nalium aequale dl 
rec-lo AGR fub intermedijs con- 
tentum; & erat qua-tum VI aquale 


5* 1.* rettangulo IGR, feu A rec-lo IA in j 
GR vna cum rec-lo AGR; pariter- 1 
nr * que idem i qua-tum VI aquale eft 
qua-to IX vna cum rec-lo 4VX 3 fetW 
1 IV. / rec-lo ZTX , vel potius rec-lo 
3i * BFC 3 ob circulum; &hocpoftre- 

n» «»• mum m aquale eft rec-lo OAP > ob 
44# afymptotos ,* ergo rec-lum I A in-» 
GR vna cum AGR aquantur qua- 
to IX vna cum reic-io OAP ; & . 
oftenfa funt rec.la OAP 3 & AGR 
aqualia • Igitur qua-tum IX aqua -1 
le eft rec-lo IA in GR* eadem ra* I 
tione qua-tum H S aquale erit rec-J 
lo HA in GR ; quare permutando! 
qua-tum I X ad qua-tum H S erit vtl 
rec-lum IA in GR ad rec-lum H Ai 
in G R > feu quam abfeiffa I A ad J 
htinU. abfeiflam HA, Quapropter n punfta 
*!• X 3 S, A funt in parabola cuius dia- 

3 meter IA & latus reftum eft RG* 

) quod fuerat quoque latus re<ftum_j 1 
© een, parabola VQG. proindeque 0 a- it < 
de f • ** qualis & ftmilis efle poteft parabol* i 
in cono genit*, quod &c. :j ! 

PROPOSITIO IX. T,b- V- Ifa 
21. Si conoides vel Ipharoides AB < 
CH fecetur plano ENH neque ere- 1 
£tot neque par-lo axi, dummodo ini 
hyperbolico efficiat fe&ionem ro-8 
tundam . Dico quod fe&io erit EI- j { 

.r.,r * **• - • • + r> * • V. . _ / n 
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Archimedis 175 
Ducatur per axim planum ABC 
per lare ad planum ENHj & per T 
quaelibet pundaF, N inperipheria 
ledionis lumpta extendantur duo 
plana NAC » & FKL par-la interfe 
tc per-lariaad planum figurae ABC. 
patet a redas AC> KL effe circulo- a ex 
rum diametros interfe aequidiftanres b»i*& 
& bifariam 8 c perpendiculariter fe- - ; : 
care redas NM > FGprodudas in 
circulis> & in fedioneENH appli- 



ft* 


. — 




catas interfe par-las 3 & proinde re- 
da EGH diameter erit fedionis 
ENH • Tandem in figura genitrice 
ABC ducantur b duae tangentes 










BO , IO par-la; applicatis AC & u ' 
EH fibi occurrentes inOa&ideo 
€ re-clum HME ad rec-lum CMA, 
feu ad qua-tum MN > ob femicircu- 
lum , erit^yt qua-tum tangentis IO 
ad qua-tuni^, tangentis OB. eadem 
ratione rec-lum HGE ad rec-lum 
LGKt feu ad qua-tum GF eritvt « 

idem qua-tum IO ad idem qua-tum «SHfc 

OB , ergo vt rec-glum HME ad 
qua-tum MN » ita eft rec*tum_> 

HGE ad qua-tu GFjcumqjhoc fem- 
per verum fit erit d figura rotun- 
da ENH ellipfis , cum rec-Iuin_* itonU, 
HME inaequalefit rec-lo CMA , fi- 22. 
cuti e IO non eft aequalis OB tan 
genti verticem axis B. quare &c. 

Corollarium I. Conflat ex tribus J 
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Corollarium IU Praeterea colli- 
gitur hac inftenis proprietas horum 
foiidorum . Primo quod in fphae- 
ravnica fettio gigni porelf, nempe 
circulus, a. In fpheroide dua» cir- 
culus & ellipfis. . 3. in conoide-* 
parabolico ti es, circulus, elliplis & 
parabola 4 . in conoide hypeibolico 


9 - Ji 


; -jqm 

BSBH 


quatuor > circulus > elliplis > hyper. 
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1 , 5. in cono quin- >; 

• *_ v • 




.4, • 


que feftione-s gigni pofiunt, circu- 

% w ^ • ’ / '*- ] • -0 ■ V W 


Ius > elliplis , parabola j hyperbols. 


VJ;;'S & triangulus . j: 
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PROPOSITIO X. Tab- V . F<r 

22. Conoides parabolicus A H BCP> 




^ iSsSSXt r*> 


45»'^ 

jrofigl 



vel eius portio femiflis eft Cylindri 
EACF, vel columnaris folidi eum 
comprehendentis ; & di fexqui al- 
ter coni ABCPeandem bafim ACP, 
eundemque axem £D habentium • 
Secentifr omnes figura folid»* 
(lano^per communem axim BD 

1 T ***> • . • • • 1 




udo > quod efficiet in cylindro 

r» a n • ' • « 


par-gramtnum EACF 5 in conoide 

t.' - _ 1 1-^ A 1» • 1 • 

- - ^ m m A I aa ^ — — f ■ ■ ■ ~ J m a _ ^ ^ J — 


a»2 


bni, a parabolam AHBCjCuius diame- 
* ^ ter BD,& in cono tri-lum AlBOC; ’ 


& dutio vbicurnqne plano HNR 
folida acuminata fecante par-lo co- 


. . ecantepar- 

muni bafi APC efficiet in conoide 




ArcbimeJis . 




t,» 


SiUv 


■P _J|,_ . 

J ISO »: & redte HL , AD erunt op-. . 

;[ dinatim addiatnetiumAD parabo- beoniu 
1 Jae applicataejin qua b vt abfciflaDB **♦ - 

ad BL ita eritqua-tu AD adqua*tu cVttt , £ 
HLjfeu e circulus APC ad circulu 
HRN ; & in tri-Io BAC vt BD 
ad BL ita eftredla AC ad IO . ergo 
vt circulus APC ad circulum-» 

HRN in conoide , ita eft redta AC M r i 0 




# , j 1 . 


ad IO in tri-lo , quare d cylinder Aquad 


EAPCF ad conoidem A H B£C j t ar ^ e fr 






fiSK 


-nec non par-grammum EC ad tri- 
Ium BAC funt pro-naliter analogae, 
a: que altae & fuper eafdem bafes 
conftitutae igitur e conoides AH e & ** 
BCP ad compraehehdentem cylin- 3*«^ 
drum- EAPCF eandem rationem—» 

habet quam tri-lun) ABC ad par- 
mum continentem EC : eftque/f7..i 
'tri-ium ABC femiiTis par-mi EC • ** 

'»ergd\Conoides AHBC femiftis eft f * 

- cylindri EAFCP j & ideo qualium 
partiam cylinder eft 6 eritconoidespr 
3 ' partes;! eftque,- j conus triens cy- g 
Ivndri continentis. igitur conoides 2 9 • 
iexqui alter eft coni . quod &c,. . ■' 




PROPOSITIO XI. Tab. V. &£>- 
Eiufdem conoidis parabolici #. 

ABC , fi portionis CBE axisBD 
per-Iaris ad circulum bafis CE fue- 
rit aequalis axi LH inclinato ad eK 
lipfis bafim ARF alterius portio- 
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nis-ALF . Dico portiones CBE > & 
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178 De Conoid % & fparoid. 
a/w - Du< 5 lo plano per vtrofque axes 
a m.50 ^jjjg na [jj t a genitricem parabolam 

CBA ; & per H cluito plano ORP 
per-lari ad planum CBA & ad 
axim BP , erit figura ORP circii* 
lus cuius diameter OH P fecet 

b ««, talis circulus bafim conoidisjALFin 
aa. reita RS, quas b bifaria fecabitur in 
centro H bafis>conftituto in infimo 
r termino axis LH. quare circuli dia*, 
meter O P bifariam lecat reitam__> 
c/z.i. R S in . eo applicatam ; & ideo e 
a , nn ; ad angulos reitos * & duitis d tan- 
gentibus verticalibus BI , LI oc- 
currens axi DB in M > & LN per- 
lari ad AF, atque A G per-lari ad 
ecnu. LHG - &quiain parabola ABC» 

42. vt qua-tum tangentis LI , leuei as- 
qualis MI ad qua-tum BI » ita eft 
reftangulum AHF ad rec-lum OH 
P y . feu qua-tum AH ad qua-tnm_> 
HR (ob femicirculum) 5 &oftenfa 
£h H ;, 2t fuit / AH^ad AG, vtMIadlB. 
j * * ergo qua-tum AH eandem pro- nem 
habet ad . qua-tum HR » atque ad 
g itde qua-tum GA*feu g ad ei aequalem 
tx ' qua-tum DE , quas aequalis efi 
Ji hui AG • Cumque ellipfts h ARFS ad 
tx 5. 4. circulum CE fit vt rec-lum AHR , 
feu ei aequale rec-lum AH in DE 
i /v. v. aci qua-tum DE* vel potius # vt 
** AH ad DE vel ad AG (ob altitu- 
dines aequales AG DE) : eliquem 


LH ad LN vt HA ad AG 

i fimilitudinem tri-lorum AG 

*** ■- - . '' ' 
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LNH) ergo ellipfis ARFS ad^cir- 
cula CE fe habet vt LH > feu ei a> 
qualis BD ad LN . Quare ellipfis 
AKF quae eft bafis coni L A F ad 
eicculum CE bafis coni BCE eft reci<i 
proce vt altitudo BD ad LN altitir. 
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_inem alterius coni. & ideo /conus r v/. 

BCE aequalis eft cono LAF ; & ji • 

proinde m conoides BCE & LAF m 

qui fexquiaiteri funt eorundeni_» *<>. : 3 $ 

conorum ab illis cqmpraehenfiK- A a 
rtun aequales quoque interfe erunt* 

1 A . r . * * • Ir r* 
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PROPOSITIO XII* Tab. V . F%> ; ? 

^ .. -1 ~T- -- r<on • Si «V 

/J ^71 




24. In conoide parabolico CBE 
vn$ eius portio ALF ad aliam por- 
tionem OMP fe habet vt qua-tuin i v 
axis LG Elius ad huius axis MN 


. V 



quantum,. . 

In conoidis axi BDjque per-laris 
eft ad eius bafim CE , fecetur BH 
aequalis LG axi conoidis ALF 9 & _ 

& BD : fiat aequalis alterius axi 
MN )8z per H , D ducantur plana 
IK y. CE per-laria ad axim BD,. & 
fiant coni CBE , IBK » Quia in pa. . 
rabola genitrice CBE 4 vtablciffa 1U 
DB ad BH ita eft qua-tum CD ad 
qua-tumlH , feu b circulus CE ad 
circulum IK,* eftque e pro-tio coni cVI.3* 
CBE ad conum IBK compofita ex 

_ i * M _ I - I a f ^ m 2 ^ I • 
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ratione circuH bafis CE ad circuli 

_ m 




bafim Ik, feu ex ratione DB ad 
BH * & ex ratione altitudinis DB 


ISr*-«r- “i 


H 6 ad 
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180 De Conoid. <& Jptroid. 

ad altitudinem B H » quae duae 
i! iv. pro-nes d componunt pro-nem qua;-; 
»7* ci DB ad qua-tum BH ; & ean- 
e.6#/.io dem rationem habent conoides com, 
f h#i.u praehendentes e qui fexquialteri 
funt eorundem conorum ; eltque / ’ 
f&fc- conoides ALF aequalis conoidi BX 
Kj & conoides OMP squalis conoi- 
di CBE. Ergo conoides ALF ad 
conoidem OMP fe habet vt quadra- 
tum BH j feu LG ei aequale ad qua- : 

, dratumBD,. feu ex. MN^ Quod &C* 
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v s . i DEFINITIO VI- 7 * Bigf 
K - ^ Prifma- triangulare ABCDEF 

deficiens pyramide triangulari GD 
. -®Vv' EF, fcilicet folidum ABGDEG.vow 

r Frifmatraptitum • 

i .:.d; Et trium, laterum squidiftantium 
AG> BE, CD illud quod defcurtav- 
tflil. tu eft nempe AG vocetur Actes eius, 
| Et parallelogramum BJO a reli- 
quis lateribus parallelis comprat- 
henfumvocetur kafii prifmatrapetij » 

•jb>|iEt 




, ifu*- 


jt : x 



rallela aciei vocetur mar- 
ior longitudo,. & BC minor eiufdem 

.T-l - *^ c 

V**- 


bafis, ' 8f 





PROPOSITIO XIIL^fc r. 
Jfrg, 26. Si prifmatrapetium ABD 
pyramis ABCDE habuerint 
eandem bafim par-mam BD > ean» 
demque altitudinem AB % Dica 
quod pyramis ad priima trapetium 

ad 
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*>l * 
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vt* 


jc*i 

BeM 




,. t ,.. * Archimedis^ f8i 

'eandem longitudinem BE vna cum 
HB femifle aciei AG . 

Per terminum G * ducatur pia- a vr 
num GLM par-lum triangulo ABC, l0 . ' e * 
& planum ALM i erunt diffettae 
quatuor- pyramides ACL » quae infi- 
;niatur litera R > AME quam voca- 
bo X, GME vocabo S>& tandem_> ,| 
pyramis AGLM exprimatur Iitera 

V • Et quia b pyramis S ad aeque al- bvi.z? 
tam R eft vt balis par-tna ME ad 
CL , feu c vt EL ad LB ( ob com- c iv,». 
munem altitudinem par-morum ) & .1* 
d pyramis V adprifma RV aeque d vi 2$ 
altum & fuper eadem bafi trianguli ; ■ f f 
GLM eft vt 1 ad 3. ideo diuidendo 7 , 7 

V ad R erit vt i ad 2, feu HB ad B 
X . quare vniendo antecedentes S & 

/V fimul ad R erunt ; vt EL cum HBi 
ad BL ,*& componendo S, V,Rfimul > 
fumpta ad R erunt vt tota HE ad j§ 
XB ; fed e pyramis R ad pyramidero e v i T - 
arque altam RX fe habet vt balis ad y * 
bafim feu vt BL ad BE • ergo ex Xm ; V.4 
qualitate ordinati SVR acTRX eft 
vt HE ad BE 5 & inuertendo pyramis 
RX ad prifmatrapetium SVR eft vt 
BE ad HE. Quod &c. 
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PROPOSITIO XIV. T*b , . K 
Fig, 27. Si prifmatrapetium ABDF 
fertum fuerit plano GHIK par-lo 
baft CE . Dico quod totum prif-pe- 
tium ad abfeiffum prif-petium; elfc 


fe 


Ai 




vt LE fumma longitudinis maioris 


«r * 


t « 



4 




:vr:> 


MU 


'I Vw.Vi 
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balis 
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< bafis cum femifle aciei du&a in qua» 

dratum NE differentiae earundem_» 
linearum ad folidum ex MK fumma 

■ longitudinis bafis maioris folidi ab* 
fci/li cum fenuffe aciei du<5ta in qua- 
dratum PK differentiae earundem^ 
Imearum 

y- Per fupremum. puntfhim A duca- 

tur planum ADE efficiens pyrami» 
dem ABC.DE qua? vocetur R > & 
planum AIK efficiens pyramidem-* 
AGHIK y quae vocetur S Et quia 
a yi.n pyramis a. R ad S compofitam* pro- 
portionem habet ex. rationibus ba/i- 
b ly.tz um& alti tudinu j fcilicet &ex ratione. 
BE ad GK»& DE adIK, & NF ad 
‘ PF*quae duae poffremae rationes, ftint 
e$dem , ideoque componunt pro- 
portionem quadrati NE ad quadra- 
tu PK ( ob hmilitudinem triangulo- 


rum FED x F&I & FEN FKP ) - 
ergo pyramis R ad pyramidem S eil 
mp vt producum ex BE in quadratum- 
NE ad producum ex GK in qua- 
dratumPK » 

c ht*. j} Poftea quia c prikpetinm ABDF 
ad pyramidem R eft vt LE ad EB * 
dvi .31 f eu vt d producum ex LE in qua- 
t6ro ' * dratum NE ad producum ex BE in 
idem quadratum NEj & oftenfa fuit 
pyramis R ad S vt produttum ex B 
E m quadratum NE ad producum 
ex GK in qua-tum PK ; eftque tan- 
e ^3 de ™ * Pyramis S ad prifm-peeium 

AGIF vt produ^luni ex GK in qua- 
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«* i * • 
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til ~ 


Archimedis 18 ? 
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» 


. d ratum PK ad produ&um ex MK in 
qua-tum PK • igitur ex aequalitate-* 
ordinata prifm-tium ABDF ad pris- 
tium AGIF fe habet vt productum 
ex IE in quadratum NE ad produ- 
ctum ex MK in quadratum PK . 
^'•gtuod &c*-£g& 
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PROPOSITIO XV* r**. r. F,V. 

28. Si Prifmatrapetium ABDG, 
conoides hvperbolicus AHMO ha- ^ 
buerint bafes BD & HOM in eo- 
dem plano , 8c eandem altitudinem ,, 

AB 3 atque bafis BD longitudo ma- ,'/• 



j 


ior BF aequalis iit EB{ fummae axis v •• * 


“V 

AB & EA lateris tranfuerli hyper- 
boles genitricis , fitque acies AG 
aequalis AE & BC aequalis axi BA » 

Dico quod prifm-tium ad conoi- 3 
dem eandem proportionem habet 
quam balis BCDP ad circulum balis . 
HOM. ‘ ^ 'fe 




‘eSll 


«1 

t" 




'iifVi 


Per punCtum R vtctimqne fum- 
ptum in axe AB ducatur 4 planum a v/.« 



* ' . •' 


; 2 K 


ISL aeqtiidiftans plano communi ba* *o, 

/. ... r r ^ 


'X» £ ■ 


lium HCF; hoc fane efficiet in co- 






. 7 * 


noide b circulum cuius diameterl N, . b bufo 
in prif-petiq paralleIogramum SIi .> 

& coniungatur reCta EG • & quia_* 

E B eft «qualis BF, & EA aequalis clVitx 
AGj quae parallela eft ipli BF. ergo j.4. 
e EGF vna reCta linea eft ,* & ideo 
in tri-Io EBF reCta RL parallela-jl^. 
baii BF aequalis d eft ipii ER>iicuti ^jy A 
aequalis erat BF • iimiliter in-» 

«ion* 


v ’- ’ ^ 

>0 ^ 


& 
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84 De Conoid. & fparoid* 

; triangulo ABC reda RS aequalis 


-V »-• •_%» 


I « 




;r # 


.erit R A , ficuti CB aequalis ‘fuerat 


f e VI /* AB ( eo e quod RS, BC g & RL . 
- toro gp p unt pai-jiieigg cum iint commu- 



— 

^nes fediones aequidiftantium plano- 
rum fadae a planis ABC EBF ) 
y, : quare redangulum JEB A. aequale eft 

PH rec-Io CBF , & redangulu ER A ae- 
quale eft rec-Io SRL ; eftque in hi-. 
fcottic* perbola /> vt redangulum EBA ad 
***' a *\ rec-IumERA ita quadratum HB ad 

quadratum IR, feu £ ita circulus 
HM ad circulum IN , eftque pnn-. 
pp flum R vt cumque fiimptum in com* 
' murii altitudine AB folidorum* igi,- 
h q*a£ltur b prif-petium ABDG&conoi- 
pAr*def*. des hyperbolicus AHM funt figurae 
a * proportionaliter analogae j. id eoque 
f i eim.z i prif-petium ABDGad conoidem 

hyperbolicum AHM fe habebit vt 
5iMiM ^ 5 ^bafis illius BC DF ad balim huius 

circulum HOM, Quod &c.- 
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r • ,, • < 
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PROPOSITIO XVI Fi|. 

In eodem conoide hyperbolico AH 
M fedoa plano ISN par-lo bafi H 
OM , & lateri tranfuerfo AB addi» 

: ta E P aequali lem iffi eiufdem. AE 
|j£ vel aciei AG . Dico quod conoides 
AHM ad abfciffum conoidenv AIN 
eft vt prod udum ex PB in quadra- 
tum AB ad produdum.ex PR in-Ji 
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I Archimedis 185 

J portionaliter analogae, &ftcquo- 
ue conoides AIN & prif tium AL 
G 3 ergo fuiit interfe vt bafes , fci- 
licet circulus HMad parallelogram- 
mum BD eft vt circulus IN ad pa- 
ralie Iogramum SL jeftque b quadra, 
tum H B ad circulum H M , vt qua- 
tum IRad circulum IN. ergo ex 
aquali, vt quadrarum HB adrec-lu 
J 3 D, feu ad ei aequale recdum EBA* 
ita erit qua-tum IR ad rec-lum SL, 
ftue ERA 3 &" proinde c conoides A 
IH.M ad prif-petium ADBG eritvt 
conoides AIN ad priLtium ALSG/^ 

& permutando conoides AHM ad 
conoidem AIN erit ve prif-tiuni-> 

IA D B G ad pristium A L S G , 
erat autem d prif-tium ADBG 
ad prif-tium A L S G vt folidum ? 
ex P B in quadratum A B , ( ici - 
licet ex fumma longioris bafis BF 
aequalis EB cum ferbifle aciei AG * 
feu AE in quadratum differentiae la- * 
terum BF, AG, quae aequalis eft ipfi 
AB ) ad folidnm ex PR in qua. tum W' 

AR , ergo pariter conoides >AHB 
ad conoidem AIN erit vt folidum 
PB in qua-tum AB ad folidum PR 
in quadratum AR . Quod &c. 
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PROPOSITIO XVII. Tab. V. 

Irlg, 28. Si eidem conoidi hVperbo- 
lico AHMN infcribatur conus AH 
M eadem bali & a x e . Dico conoi- 
dem ad conum efie vt PB ad EB . 

sin? 
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1 86 De Conoid, & fp&roidi 
In annexo prif-petio ADBG du- 
<fto plano ADF fiat pyramis ABD:& 
quia conus a AHM ad pyramidem 
^ ABD a que altam eft vt circulus ba- 
iis HM ad parallelogramum bafis C 
F ,• & eafdem bafes habent conoides 
wp- AIHiMj&rprifpe-tium ADBG. ergo 

bhM$ b conoides ad prif petium eft vt co- 
nus AHM ad pyramidem ACF a & 
permutando conoides AIHM ad co- 
num fibi infcriptum erit vt prif-tium 
£r ADBG ad pyramidem AGF» fuit 
J3 vero c prif-petium ADBG ad pyra- 
midem ACF vt PB ad EB . ergo co- 
noides AiHM ad conum AHM eft 
n PB ad EB . Quod &c. 

<n| “Zfi £»25?. * '* J* 

r- 

PROPOSITIO XVIII. T*t. v. 
jit- jp. Si fpfiasroides BAEC & 


fph aera NOPQ^vel earum legmen- 
ta ABC , ONQjcque alta comprae- 
henfa fuerint a planis BNj EP» AC 
O Qjn ter fe par-lis pro-liter axes 

fecantibus • Dico quod figurae funt 

pro-liter analogae» 

Per axes BE , NP du<fto plano 
efficiet ellipfim ABCE cuius dia- 
, meter tranfiterfa erit BE ,* & in—» 
fphaera efficietur circulus ONQP 
cuius diameter . NP per-laris a erit 
ad re&ani OQ, & ad tangentes BN* 
BP > quae iunt communes fettiones 
planorum aequidiftantium : du<fto- 
que alio plano HLTX paralleloip- 
■ < iis AC, OQ4 pro-liter fccabic axes 


Archimedis 187 


in Ij S .* &ideo e rec-ium EDB ad C J^** 






f % m . 




ut 


I, 

-v.» r^fc; 


Uv 


IV 


rec-Ium EIB 'erit vt rec-ium PRN 1T . 
ad rec-ium [PSN , fed d praedi<3a_j d cmUt 
reftangula eandem rationem habent 
quam quadrata ordinatarum, ergo 
qua-tum >AD ad qua-turH HI fe ha- 
bet vt qua-um'ORad qua-tumTS,& e v.n, 

• • . — • * 1 » . 1 

^nc “ * * 

rex 

i circulus ||P^PPPiJ . ■ 

OQeft vt figura rotunda HL ad cir- 
1 culum TX , funtque folida aequa ai- . 
ta & fe&iones faaae funt vtcumque >•' ' ^ 
pro-liter in I> S a planis par-lis bafi- 
dus & tangentibus planis , igiturta £<[»**• 
f folida B A EC , NOPQjquam_j . 

portiones ABC,ONE funt figurae 
prop-liter analogae • Quod &c. 
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v PROPOSITIO XIX. ra*. r. 

jp 'g« 3 0. Si in Tegmento ABC fphae- 
roidis BAEC infcriptus fit conus 
eadem bafe AC , eodemque axe B 
Di & fiat EH aequalis femiffi axis 
fphaeroidis EB 0 Dico quod Tegmen- ; s- 
tum Iphaeroidale ABC ad conum B 
AC > eft vt HD ad DE. 

Ponatur fphaera NOPQ inter ea- 
dem plana BN > EP parallela tan- 
gentia vtrumque folidumj erit idem ) 
lph aerae axis 4 N P per-laris ad ea- a PUvt 
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f fr. 


dem plana tangentia, & produfto 




- ^ ^ ^ ^ W -w 

plano AC efficiet in fphaera b circu. b vu* 
ium OQ> fuper quem fiat conusN 34* 
*** — * — in N habens, & HI 

«sa^duca^ 
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188 DeGonoid.&fparoltJ 
'^ducatur par-la ipfis EP, ACQJ3N* 


. 4 « 


c IV.a. patet quod ab eifdem t pa-iis fecan- 

x BH» NI in eifdem rationi 


tur 


f- ; / bus, & ideo IP aequalis eft medie- ■ 

' ^ tatiaxis NP . Et quia duae figurae 
fphaeroidis AB & fphaerae ONR fcgm 
4bM$ menta aeque altae fiint </proportiona* ] 
liter analogae, ergo funt t interf 


« a**d ergo It 

far . a# bafes • Similiter qtita coni 
r jm NOQfunt aeque alti / erunt interfe. 

* 7 vt eaedem bafes AC> OQ.planaejqua« 1. 

rp hArfiA fnli^miVIic ARH nstrw 




re portio fphaeroidis ABC ad poi> 


f S h t- 


«^^aa. tionem fphaerae ONQ^erit vt conus 
BAC ad conum NOQ., & permu- 




f7c 




ll - 7 


tando lingulae portionas ad conos fi-1 
aspyj bi infcriptos pro-les erunt/ ied j’ 

> ' /L ! _ J \T 


« 7 . ex fphaerae portio ONQad conum N 

t $$^M*'r a im ^ r 


jinfcriptumeft vtIRadRP, 
f feu vt HD ad DE. igitur portio 


■ l m 


fphaeroidis ABC ad conum ABC 


infcriptum fe habet vt HD ad D 


lptui 

E • Quod erat &c. 
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Dtf aqueponder antibus * yeu 
^centris grauitatum plana- r 

r- t.---»- — j» 




derantibusjepiftola 

«B • • 


agitque de centris gratiitatu planaru jj- L 
figurarum > redfcj linearum » circuli 
clliplis, & fpatij parabolici^ nos •; 
vero ne dum hiec , fed etiam tradi- • t $ 
mus centra grauitantm folidorum, &‘%Mg 
& faciliori methodo quam plana ab fS ■'■ • 

*ArrFiimprlp _ fnlirlz a rpr^rtfinrihttc ■' ' 


‘Archimede , folida a recentioribus 


Mauro liro. Gommanrlino . Valerio 



S >racditae lunt vi motiua delcen» % ‘1 

■K deorfum viiue feipfa , fiue-^ 


ope &itelledhis eisSttributa _ * «> F e B n 
• Grauia eiufdem generis voco li- 
neas interfe» vel fuperficies » aut - 

• ^ f 


corpora interfe comparata • Et ho- 
mogenea voco quoru pondera pro- 

• t • ? * « « 

1-- — £0» 


rum 

Centrum 


’■** " as ■. - 
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ipo De aqua ponderant. 


3 


que magnitudinis efl pimdtum intra 
eam pofitum,a quo ii appenfum fiie- 
^it quiefcit, nec reiioluetur, 

Tnb> VI. Big. 3» Dillantiae duorum 
grauium GH > & KM ab inuicem , 

& a communi fulcimento C funt re- 
AC, CBquae exillunt in eadem J ( 
■ linea rigida AB, quae ItbrcL-j 
vocatur.* 

T ab. Vl. Vig. io. Duo pun&a L & 

N in iimilibus figuris ABD , FGI 
dicuntur iimiliter poiita a quibus 
binae quaelibet redlae lineae LB , NG 
ad homologa latera BA , GF incli- 
natae ad angulos aequales funt pro- 
portionales fegmentis homologis 
earundem . . ^ 

gg| Tab* VLBig. 4. In qualibet figura 
plana BAC in qua ex vertice B du« 
ci poteft linea refla BD bifariam—* 
fecans omnes rectas in figura appli- 
catas parallelas ba fi AC , vel tan- 
genti verticali * -V ocetur talis refla 
BD *#/< figurae . 

Tab.VUfig.13. 14. Et in qualibet 

. — j— — • ■ ' — ^ 




folida figura ABC E> in qua a verti- 
e A duci> poteft refla linea A E 
tranfiens per centra grauitatum om- 
nium 'planarum feftionum aequidi- 

jftantium bafi BGD , vocetur Axiffid 
Irdi . 

Mijt- «ifdem *. Et in duabus figuris 
jn a picem| deficientibus, fiue homo- J { 

geneis, fiue non, quarum axes A E 

e “ nt *^«ales , fi femper bafes J 
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Archimedis ipr 


Hm* 


' * WKl’^. 1 v 

<*• ;** T 5 SV ^ 


sSVnV 


■vl’ 


■ CD ad fe&iones par-Ias & aeque re. 
motas a bafibus fuerint vt axes ad 


CMJf 



| * ^ . .. . , 

aequales abfcifTas ab illis. Vocen- 

® tlirjfigurxjimilaret' - 


«L. 


•i • *< 




» . • 


Et in eis pun&al &i pro-naliter Ix 
’ axes diuidentes , vt homologa fint 
2 quae vertices attingunt . Vocentur '^r^Sp-lL 
\ pun&a fimiliter pofita in iaxibus fi« 
y gurarum • 

Jj SVPPOSITIONES i 

§ Lineas & fupeificies praeditas efTc 
\ grauitate fui generis concipere pof- 
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?v 


I;* * 




_umus. Sicuti enim linea quanta eft .C' 
f folu mmodo longitudine > & fuperfu %Sgg| 


cies quanta eft etiam in latum » cor- 


4 a» 



I pus vero etiam in profundum ; fic 
«quoque lineam grauem elle Jongitu« o - .a 
< dine tantum concipere poflumus , 

/iinpnfiripni (sirt-ivi rn-ntip m nltuiiM* 



& iuperficiem fortiri grauem planiti- 
ltt ‘ em , corpora folidam grauitatem_> 


'A* 


? habere , quam folam fenfu percipi- 'J? 

mus j licuti lola quantitas corporea 

^ ienlibus innotefeit . 

Si graue fufpenfum vel innixum n t 
& .*« „„„ "* ^ : 

«i 



? per fufpenlionis pundfum dudla per- 
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, pendiculariter ad horizontem ere^ 

. Duas graues magnitudines inter- 
9 ie aequales pendentes ex aequalibus III# 
f diftantijs a fulcimentojaequejponde- 
^rare & quielcere » ratio enim fua- 
1 ■- det 
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^ ipz D* aqua ponderant . 
det vt vna alteri non p raeponderet. 

T«b, VI, Fig, i. 2. Si quaelibet re* 
dia linea AD fulciatur a pundlo eius 
intermedio E quiefcet aequilibrata , 

Et fi quodlibet parallelograramumj 
ABGD horizontaliter extenfum fui» - 
ciatur a redla linea EF fecante fpa- Jr 
tium AG & eius oppofita latera AD» 1 
BC, bifariamjfpatium AC quiefcet < 
aequilibratum - t i ] 

Et fi quodlibet j&ral-pedum BE 
GD fulciatur a plano SXP per-lari 
ad horizontem bifariam lecante_-> 
folidum & omnia eius plana & late, 
ra aequidiftantia ADj BC, FG a EC 
folidum quiefcet aequilibratum , 

In quolibet enim cafu magnitu- 
dines aequales , iimiles , & fimiliter 
politae pendent ex aequalibus dillan- 
tijs a fulcimento • 

Tab. Vim Fig, io. Equales & fimi- 
les figurae planae vel foiidae FGH, 
f g h interle ope intelledlus coapta- 


J 


tis , centra grauitatum earum fibi \ 

•Mllfll/V fj Ai r*. 


mutuo congruent . Er in eifdem_j. ^ 


tr 

¥ ^ ~ A* k' 

• Lr» 


centra grauitatu fimiliter polita lunt. # 
Omnis figurae cuius perimeter 1 
fuerit ad eafdem partes cauus in tak, 
VI- fig- 23, Vt eft cylindrus RTZR 
a quo ablatus fit conus RSR a cen- 
trum grauitatis cadit extra ambitum 
figurae intra cauitatem RSR.in reli- 
quis intra figuram exiilit . 

Eiufdem figurae planae vel lolid 
vnicum pundlum foiiunmodo eft ce 

- ■ , trum. 
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HUffl grauitatis > circa quod figura 
fuipenfa quiefcet aequilibrata • 

Si duae figurae homogeneae confti- 
tutae fuerint circa idem centrum—» 
grauitatis : etiam earum differentiae 
centrum grauitatis erit idem ac to- 
tius, 

VtTab • VI» Fig» to, Si L fuerit 
centrum grauitatis compraehenden- 
tis figurae ABCD & compraehenfae 
f gh i etiam fpatij differentialis cen. 
trum grauitatis erit idem pundhmi 

L» - 

PROPOSITIO t Tab» VI. Fig . 
x. Cuiuflibet parallelogrammi AB 
CD ) centrum grauitatis exiftit in_» 
punfto I axim EF bifariam fe- 
tante . 

Quia a EF axis eft ’par-grammi 
ABCD, ergo fecat bifariam oppo- 
fita latera AD , BC interfe paral- 
lela * & ideo b parallelogramma A 
F, & FD aequalia funt, quare fi 
fpatium e AC fulciatur a redta EF 
in plano horizontali extenfa quief- 
cet aequilibratum, fed quiefctt d quo. 
que idem fpatium AC fufpenfum ex 
centro grauitatis eius, quod c vni- 
cum pundlum eft , ergo centrum-» 
grauitatis fpatij AC in aliquo pun- 
dlo redlae EF exilii t . 

Poftea dudto alio axe GH diui- 
det EF bifariam in I » & vt prius 
centrum grauitatis fpatij AC exiftet 

I in ali- 
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194 de l ue ponderant. 

'in aliquo pundo redae GH . igitur 
in axium EF , & GH communi fe- 
^ dio ne I exiftit centrum grauitatis». 

vbi nimirum bifariam ad yiuicem—jj 
v fecantur. Quod &c. 

PROPOSITIO 'II. Tat.VI, . Fip 
2 , Cuiuflibet Paral-pedi AG cen* 
trum grauitatis eft pundum in quo 
quilibet eius axis bifariam fecatur* 
Tria latera circa folidum angu- 
lum B fecentur bifariam in pundis 
R,S, Tj per qua ducantur tria pia 
' na parallela oppofitis bafibus > pate 
-vi.j© quod a plano SXN fecatur a /oli- 
dum AG in duo par-peda AX , XD 
' aequalia interfe & fimilia ; cum fine 
aeque alta& fuper eandem bafim X 
SN conftituta > quare fi b fulciantur 
a plano SXN perpendiculari ad ho- 
rizontem quiefeet folidum AG ae- 
quilibratum » fed t quiefeit quoque 
lufpenfum a fingulari centro graui- 
tatis eiufdem . ergo tale centrum— > 
exiftit in plano SXN . 

Secundo a plano TVI fecatur fo- 
lidum AG in duo par-peda VD & 
VC aequalia & fimilia , ergo ambo* 
rum grauicatis centrum exiftit in_j| 
plano ea fulciente TVI i 8c ideo in 
eorum communi fedione KL prae- 
didum grauitatis centrum exiftit. 
iimili ratione centrum grauitatis to- 
tius AG exiftit |in plano RHI fe_ 
cante redam KL bifariam in O, & 

ideo 
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ideo punttum O erit centrum graui- 
tatis (olidi AG • Et quia retta KL 
efl: communis fettio planorum SKL» 
&TVI fecantium bifariam latera—» 
par-morum AC » & EG. ergo pun- 
cta K & L funt centra grauitatutn-» 
eorundem planorum * & proinde K 
L axis erit , & fecatur bifariam in 
O • igitur patet propofitum • 




PROPOSITIO IIT. TabVU F/f. 

Si plana, aut folida grauia R & 

S fulpenfa fuerint in terminis A & B 
librae AB non grauis , qua: fulciatur 
in C j fitque aiftantia BC ad AG 
reciproce vt pondus R ad S.. Dico 
pondera in tali libra quiefcere aequi* J 
librata . fcilicet punitum C e (Te am-^ j 

borum commune centrum grauita- 
tis , ' 

Secetur BD aqualis AC , & BF 
produ&a fiat aequalis BD, atque AE 
fiat aequalis AD , & quia AC eft ae- 
qualis BD addita communi CD , 
erit A D aequalis C B 3 & ideo « vt 
BC ad C A , feu. vt R ad S 9 ita erit a 
AD ad DB } feu dupla ED ad du<* 
piam DF • & fiiper ED tanquam_» 
axim fiat par-grammum vel paral- 
pedum GH aquale fibi homogeneo 
R; b erit A centrum grauitatfs fpa- 
tij GH,feu ei aequalis R; /imiliter 
fuper axim D F fiat par-mum H L ■ u 
aequale fpatio S fi fuerit planum, vel 
par-pedium fi S fuerit foiidum_>j 

I 2 & erit 
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& erit quoque B centrum grauitatis J, 
fpatij HL feu ipfius S • Et quia fpa-i < 
tium GH 3 ad HL libi homogeneum,! i 
feu R ad S fe habet vt axis feu vtl j 
altitudo ED ad DF t ergo fpatia_j|t 
GH & HL fuper aequales bafes con.j 
ftituta erunt, &ideo vnictim paral-jj 
Ielogramum 3 vel vnicum par-pedul . 
erit GLM > cuius axis EJ? bifariaraj 
ie&us erit in C ( eo quod aequalibus] 
EA & CB adduntur aequales AC| \ 
& BF ) & proinde d C erit centrum» < 
grauitatis fpatiorum homogeneorut j 
QH 3 & HL 3 fiue R & S penden-j < 
tium ex terminis librae A & B. igi- i 
tur e aequilibrata quiefcet • - 
Idiplum fequetur quomodocum- 
que fpatia GH & HL reuoluantur 
& quamcumque figuram acquirant) 
dummodo eorum centra grauitatum 
ex eifdem pundiis A * & B pende- 
ant* 1 i 

Si poftea R & S fuerint lineae ) 
idem fequetur, fed oportet fiimere 
libram AB aequalem medietati ipfa»l 
rumR)S. Quare #cc» / 1 

•, ^ — ■ Ij 

Corollarium. Colligitur ex con-jl 
ftruftione huius propofitionis quod A 
femper centrum grauitatis C totius I 
alicuius grauis GM cadit in loco i 
intermedfo eiufdem redtae ABcon-I 
iungentis centra grauitatum A & Btl 
partium eius GH&HL. Et in ea- j 
dem redla linea AC coniungente— » I 

^ Acen- 1 
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* Archimedis ip 7 
^ A centrum portionis G H , & C 
i. centrum totius GM exiftit quoque 
m in eius produdione C B centrum B 

grauitatis reliquae portionis HL vi- 
tra centrum C totius GM . t 

ni PROPOSITIO IV-Tab. vt tig. 
e| 4« In qualibet figura plana ABC in 

* apicem deficiente & axim BD ha- 
l bente > fiue triangula , fiue multi 
ji latera fiue fedione conica . Dico 
$ quod centrum grauitatis figurae exi- 
j itit in eius axeBD ; & e contra re- 

£Va per vertice B & per centru gra- 
uitatis figurae duda erit axis eius • 

Si enim hoc verum non eft fit O 
centrum grauitatis figurae ABC po- 
litum extra axim BD i & per pun» 
da O & C ducantur redae OY & C 
P parallelae ipfi BD ; .& * infcriba- a q»*d, 
tur figura X ex parallelogrammis far, u 
aeque altis componta ad quam figura 
ABC minorem proportionemhabe- 
at quam DC ad CY ; & fit N cen- 
trum grauitatis infcriptae figurae X * 
quocUcadet in BD axi opmiunu-» 
par-morum conponentium figuram 
inferi p tam, cum fecet bifariam om- 
nes bafes oppoficas eorum ; & con- 
iungatur reda NO fecans CP i^—» 

R , eritque figura ABC ad fibi in- 
feriptam X in minori ratione quam 
NR ad RO , feu quam e DC ad C 
Y > ob' parallelas ND > OY > RC • 
quare diuidendo, d congeries trili- 41^,4 
1 . I 3 neo- «r. 
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neorum ambientium infcriptam X i 
ad eandem figuram X habebit mino-/ 
rem rationem quam NO ad OR ./ 
igitur illa congeries trilineorum ad \ 
figuram X erit vt NO ad aliquam-» 
OS maiorem quam OR . & ideo in 
libra NS centrum grauitatis figurae 
infcriptae X fuipenditur in N » & 
centrum totius ABC eft ptin^um-j 
O e . Igitur centrum grauitatis re- 
liquae portionis fcilicet congeriei 
trilineorum erit puntf um. S extra—» 
cauam figuram ex trilineis compofi- . 
eexj»p tam quod/ eft impoflibile. ergo cen- 
<* trum grauitatis figurae ABC non ca- 
dit extra axim BD . Quod &c. 

Sit poftea N centrum grauitatis 
figurae ABC & a vertice per N du- 
catur re<£la BNDV Dico BD feca- 
re^bifariam bafim AC & omnes ei 
parallelas . & proinde axim efle . 

• Si enim hoc verum non eft , alia 
re<fta BE ex vertice B dudta intra—» 
figuram feparata a redla BD erit 
axis . ergo ( ex prima parte ) in E 
B vt in G erit centrum grauitatis fiN 
gurae, quod infra verticem B cade- 
re debet; & ideo figura ABC habe- 
bit duo grauitatis centra G & N * 
zexsuf quod* eft abfurdum • Quare &e. 

«r. ' . 

propositio v. r * b . m 

S» In quolibet triangnloB AC cuius 
axis BE fe&us iit in F vt portio BF 
^rfus verticem fit dupla reliquae F 
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E • Dico pun&um F efle centrum-» 
gr au itatis trianguli . > ' 

Ducatur re&a CD fecans bifari- 
am latus AB in D > quae fecet' axim 
£E in H . erit a quoque CD axis 
trianguli . & quia tam b in axe B£ 
quaminCDexiftit centrum grauita- 
tis eiufdem trianguli ABC . ergo- 1 ; 

. exiftet in H communi eorum feClio- 
ne • Quod vero punfta F & H coin- 
cidant lic oftendetur . DutfaEG pa- 
rallela ipfi CD.erit proportio c BH 
ad HEj feu BD ad DG compofita-» 
ex ratione aequalitatis BD ad D A 6c 
ex ratione AD ad DG » feu d ex ra- 
tione C A ad eius fubduplam C 
E ( ob parallelas GE , DC ) igitur 
BHadHE habet rationem duplam; 

& fuit BF dupla ipfius FE . erga 
pundlum H cadit luper F . ideoque • • 
centrum grauitatis trianguli ABC 
eritpun&um F .. Quod &c. 
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PROPOSITIO VIiTab' VI. 

6. 7 . In qualibet figura plana regu- 
lari > circulo aut ellipli ABCD > fit 


centrum figurae punctum 1« Dico in 
eis centrum grauitatis efle ideML_» 
pundlum IVU i ..*v 

In circulo , ellipli > & in planis 
parilaterisducantur duo axes angu- 
los oppolitos coniungentes AC , B 
D fe mutuo fecantes ad re&os angu- 
los in a centro I figurae : pariterque a v.ex 
in polygonis imparium laterum du 

Tla M '^M^^tan- " 
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ioo 'Dt ee^ue ponderant* 
cantur duo catheti AC » BD ab an» 
gulis biffecantes latera oppofita— » . 
qua? fe mutuo fecabunt b in I centio 
fi^urse , & ouia quaelibet AC » e BD 
fecat bifariam omnes redtas a PP{®* 
catas parallelas bafi vel redtae fub- 
- M tendenti angulum verticis . ergO tam 
4 huius AC quam BD eft axis y & in d eis 
«* 4 * exiftit centrum grauitatis figurae, 
igitur in eorum communi fedhone I 
nempe in centro figurae exiftit 
centrum grauitatis vnius cuiufqu* -» 
figurae ABCD * 
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PROPOSITIO VII. T ab. VU 
& 0 , 8 . In qualibet figura plana re- 
dtilinea ABC DE reperire centrum 

grauitatis. „ 

Diuidatur figura in triangula AB 
B , BFC , CDE » & ab angulo ver. 
ticali E communi ducantur redbe E 
F, EG, EH fecantes bifariam bafes 
oppofitas , & diuidantur lingulae in 
I, K, L in proportione dupla erunt « 
pundta I, K» L centra grauitatum_» 
eorundem triangulorum» & coniun- 
dta redta IKfecetur in N vt KN ad 
! NI fit reciproce vt triangulum AB 
E ad triangulum BEC . igitur pun- 
6 £him b N erit centrum grauitatis 
quad*lateri ABCE • poftea coniun 
dia NL fecetur in O , ita vt LO ad 
fit yt ABCE ad triangulum E 
_ .erit r O centrum- grauitatis- fi. 
gurae ABCDE . Quod &c. 
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propositio vim' t**. vu 

pig, 9, In Prifuiatis Se quibuilibet 
columnaribus figuris ACE redlis»* 
quarum axes G H bifariam fedti 
iint in I • Dico pundtum, I efle ea- 
rum centrum grauitacis 
Quia GH ponitur axis columnae 
ACE ergo a GH tranlit per cen- 
tra grauitatum bafium , quae fint G 
& hl> & per centra grauitatum om- 
nium fpdtioniun aequidiilantium ba- 
libus . Poflea innitatur columna re- 
dta fuper pundium H centrum gra- 
uitatis bafis, exiftsnte axi GH per- 
pendiculariter eredto ad hori-z mi- 
tem s b quiefcet proculdnbio co- 
lumna » eo quod: tota fuperficits ba- 
iis jBGD eiufque partes premuntur 
perpendiculariter a partibus colum- 
nae aeque altis fimilicerpofitis & pro- 
•ortionalibus fubiedtis partibus ba- 
Js •- quare centrum grauitatis co- 
lumnae exiftet in eodem axe HG .. 

. Ducatur deinde planum LKM paraL- 
lelum feafibus per pundhun I femi- 
r- partitionis- , & reuoluta columnae 
vt fulciatur a plano LKM per-riter 
ad hordzontem eredlojc quielbet quo- 
que columna , & ideo centrum gra- 
uitatis eius exiftet in plano LKM 3 
fed .erat in axe GH . ergo in com- 
muni eorum/edtione I exiftet cen- 
trum grauitatis k column*e AGE. quod 
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PROPOSITIO IX. T**. FI. F*. 
io. ii. Si duae figurae planae fimiles 
ABCD> & FGHI habuerint pun- 
dia L & N fimiliter in eis pofita 3 & 
L fit centrum grauitatis figurae ABC 
D • Dico N efle quoque centrum 
grauitatis alterius figurae FGHI. 

Et primo in figuris regularibus . 
circulis, & ellipfibus centrum m gra» . 
uitatis L eft idem ac centrum figu- 
rae . ergo pundhim N fimiliter’ poli- . 
tum ac eftL erit centrum figurae FG 
H , & ideo centrum grauitatis eius. 

Secundo in figuris non regularibus 
& parabolis cx pundtis LjN ad ver- 
tices, & ad omnes angulos aquales 
figurarum coniu ngantur redbe lineae 
vt funt LA, NF &c. ergo b circa ae» 
quales angulos LCD> NGI eft LC 
c ir.6. ad CD vt NG> ad Gr ,• & ideo obc 

| triangulorum fimilitudinem erit an» 
ulus DLC aequalis angulo ING, & 
c reliqui. Et fedlis L f aequalis N 
F,Lg aequalis NG > & fic reliquae » 
compleatur figura fg i , erit haec ae- 
qualis ipfi FGI , & pmilis figurae A 
CD , cui fimiliter pofita eft . ergo 
d dtf>$ pundhim i L eft fimiliter pofitum in 
concentricis figuris ACD& fgij& 
exhypothefi erat L centrum graui- 
tatis figurae ACD.ergo extenns per 
L redhs AM*CO e quiefeet figura-», 
fuper has lineas aequilibrata ; Fedfu-* 
per eifdem redlis AM » CO quiefi. 
.. : > -i" eunt 
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eunt aequilibratae partes collatera- 
les figurae f g i > quae fimiles , pro- 
portionales , & fimiliter pofitae funt 
ac partes laterales figurae ACD. igi- 
tur centrum grauitatis figurae f g i 
in eadem communi fe&ione L ea- 
rundem redarum A M , B O exi* 
iftit .* verum / centrum grauitatis 
figurae FGI congruit cum centro L 
figurae f g i aequalis & fimilis illi > & 
tale pun&um eft N fimiliter pofi«% 
tum ac eft L . , igitur putidum N eft 
centrum grauitatis figura FGI» 
Quod &c* r . 

.i . , . . i ci, wAvSKi* '* 

■1, - - - A « < « < -p-f - _• ’ ■ m » ' . *• V» . 

PROPOSITIO X. Ttb.VUVig. 

- 12* Si in pyramide* cono, conoide * 
hemifiphaerio, autfolido pro-naliter 
in apicem deficiente ABCB - du- 
catur (a vertice A ad O centrum-» 
grauitatis bafis BCD , reda linea—» 
AO, qu«e fecetin I fedionem FGE 
paralie lam bali vbicumque dudanr* 
Dico pundum I efle centrum-» 
rauitatis figurae FG Ej & AO axem 
Solidi - 

Et piimo (olida figura a fit conus, 
hemifpharium aut conoides^conftat 
BCD & EFG efle circulos > cum- 
que b O fit centrum tam grauitatis , 
quant fignrae in circulo BCD * ergo 
alterius circuli EGF pundum I erit 
quoque centrum grauitatis-* 

Secundo, folidum fit- pyramis , & 
per redam AO , & per coniundat 
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2 04 De aque ponderant» 

OByOD extendantur duo plana 
qua: efficiant triangula AOB» AOD 
fecantia reliquum- planum EFG pa- 
rallelum bafi pyramidis c in redis I 
Br IG.parallelis- ipfis-OB & OD *• 
pariterque in EG parallela ipff- BD 
( cum nnt fe&iones aequidiftantium 
planorum fadae a planis per verti* 
d'lP.7» cem A du&is ) ergo 4 cri-la IEG j 
OBD fimilia funt »•& vt OB ad BD 
ita- ell TE ad EG . idemque oftendi 
poteff de reliquis extenfis a pundis 
O, I ad perimetra figurarum BCD 
EFG » quare* puudia 0,1 fimiliter 
pofitafuntin eifdem figuris ffmili- 
birs ; &r erat pun&um O centrtim_j 
grauitatis figurae BCD. igitur /pun** 
dumi erit quoque centrum graui- 
tatis figurae EFG . cumque reda_r 
AO tranfeat per centrum grauita- 
tis- cuiuflibet fedionis aequidiflrantis 
bafij erit g. AO axis folidi ABCD •• 
Quod &c,- ^ sk: 

PROPOSITIO XI. TahVT» Vig+ 
ij. 14. Si quaelibet figura folida A® 
CD in apicem A deficiens habuerit 
axem AE • Dico quod centrum^ 
grauitatis eius|in aliquo pundo axis 
AE exiftit: e conuerfo ^ 

* Nam fi primum venim non eft, ca- 
dat centrum grauitatis folidi ABC 
D extra axit» vt in F ; St a pundis 
F > & D in plana- EA D ducantur 
ted* FG , DEL parallel# axi AE 1 
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«r a infcribatnr figura gradata R 
compoiita ex prifmatis aut cylindris 
aeque altis,ad quam foiidum ABCD 
minorem pro -tionem habeat , quam 
ED ad DG . erit b gradata; figura; 
R centrum grauitatis in communi 
axi AE , qui c tranlit per centra-» 
"rauitatum omnium bafium prifma- 
tum 5 vel cylindrorum componenti- 
um gradatam figuram R . & duda_j 
re&a IFO fecet DH in L . Olten** 
detur>vtin pTop.4*> quod pirn&um- * 
aliquod O librae IFO politum extra 
cauitatem figurae differendalis figu- 
rarum ABCD & R eft centrum gra- 
uitatis eiufdem folidi differentialis . 
qtiod d ell impolfibile • quare cen- 
trum grauitatis F folidi ABCD ca- 
dit in aliquo ptindo axis AE • 
Tranfeat poftea reda AE per I 
centrum grauitatis figurae ABCD. 
Dico A E efle eaxinT, fcilicet tran» 
iire per centra grauitatum bafis & 
omnium planarum fediortum bali 
acquidiftantium r 

Si enim hoc verum non ell, fit alia 
reda AN axis , &/ in ea erit cen- 
trum grauitatis figurae ; & proinde 
in vtraque linea AE & AN exiftit 
centrum grauitatis, quae cum cadant 
infra verticem A intra figuram AB 
CD . Erunt duo diftinda centra—» 
grauitatum in eadem figura quod g. 
eft falfum r Quare &c. 

i UMnm . Idipfum etiam ve»- 
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3 S^MjteC 

— • 

b huius 
ex 2 . 

C huius 
Hef, 6» 




e itpf. 7 


f exf «r 
te a. 


g suf>T- 


' GigltiMjj Qy Google 


h Con ^ 

def. i»., i 

'V 


a IV. 2.4. 

b III. 
at. cor» 

cIV.a. 

«nti. 


20 6 De <£.que ponderant* 

rificatur in figuris ad oppofitas par- 


1 

& 


r; 


tes deficientes vt funrfpfiaEroides > & j <j 


E 

-Jl 


romboides : itnmo in ipfometcono* 
(tab,VI.fig. 25 .) EFG. fi ex H cen- " j 
tro circuli bafis FG ducatur planu 1 ii 
sequidifians tangenti plano- EFK *r< 
con /urgent duo folida deficientia ad ti 
oppofitas. partes, quorum vnius ver» |5 f 
tex erit pundtum G , alterius, vero ji ai 
acies erit FE > & in vtrifque fe- ;i v 
ttiones plano tangenti par-lae vt $ E 
funt ABC > abc erunt h. parabola , 
qua? , vt poftea patebit >. lecari pof- 
funt ab eodem axe. GL in pundhs. 

O o fi militer pofitis, quae funt cen- 
tra grauitatum earum «. 


au 

‘*jv 








PROPOSirro xii*T«b- ru 
isvlntri-lo ABC fi regiae BE y CD 

fecantes latera fecerint fegmentum ( ti 
CE duplum reliqui E A,& BD du» ;.,,ii 
pium DA ~ Dico BF lpfius FE* / 


atque- CF triplam fore FD . 

Ducatur EH par-Ia FD • Quia 
BF ad FE * feu ob par-las BD ad 
DH b compofitam pro-t tonem ha- 
bet ex rationeBD ad DA quae efir 
dupla vt 6 ad 3 St ex ratione AD ad 
Dii , c feu ex.fimili pro-tione AC. j-c 
ad CE (ob par-las DC> HE) quat i^t; 
pro-tio efi vt 3 ad 2 . Ergo d BF ad jx 
FE eandem; rationem habet com- f t 
pofitam ex 6 ad 3 , & ex. 3 ad 2 ? pro- 1 J 
indeque erit vt 6 ad 2 %, nempe-* lr 
BF tripi a erit ipfius FE » eadem-* 
■■■ii I i " ra- 


-Zt 
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[ratione CF tripla erit ipiius J?D • 
quod &c. 

•* , t v 4 

• * ' V-/! . ‘ " * * i ” ^ ^ 1 * * * 

CerolUrium • Hinc patet quod ii 
in tri-lo ABC dudlae fuerint duf 
J redtoe BE , CD fe fecantes intras 
tri-lum in F. femper pro-tio BF ad 
FE compoiita erit ex ratione BD 
ad DA , & ex ratione AC ad CE, 
vt homologa in eifdeir» terminis B 8c 
E conueniant. 
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\ PROPOSITIO XITI. Ttb.vi. 
tig* 16. 17, In|pyramide ABCD ii 
eius axis AE feceturin F vt portio 
ad verticem AF lit tripla reliquae 
FE. Dico pundhun F efle centrum 
prauitatis pyramidis . 

Et primo {it pyramidis balis BCD 
tri-lum » feceturque BD bifariam^* 
in H , iunganturque rettae CH , 

AH »quae a axes tri-Iorum erunt» in 
quibus fecentur CI dupla iH & 

AL dupla LH .erunt b pundtal & 

L centra gratiitamm tri-lorum BC 
D y ABD . & iundlis AI » CL hae 
c -erunt axes pyramidis;& erat AE 
axis» ergo A E , & A I coincidunt; 
cumq; axes AE»CL dudtae fint intra 
tri-lum AHC fe mutuo fe cabunt 
I vt in O . & quia centrum d graui- d h*i 
j tatis pyramidis exiftit tam in axe-* * » «■ 
AE quam inaxeCL • ergo in eo» 
tum communi fe&ione O exiftet . 
Cumque in trHo AH C duae redi* 

• AE, 
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208 De aque ponderant. 

AH i CL ab angulis A , C ductae* 
fecenc latera CH , AH in pro-ne 
dupla * igitur axis AE* portio A0« 
tripla eft reliquae OE ; & ex-, bypa- S 
thefi AF tripla erat FH« ergo pua—' 
Cta O- & F coinctdunt; &ideoF 
eft centrum grauitatis pyramidis - J 
tri-laris ABCD .. " M 

Secundo y in figura 57 « fit E cen~ 
trum grauitatis-poiygoni ABCDG* 
erit / A E axis py ramidis* praediatae 
& leCla* io. tri-gulares pyram idesd 
ABCDv AGBD ,. in qiiaiibetea- 
rum axes AI fecentur in eadem.*: 
pro-tione tripla in O 3 o pun-Clis r ' 
quae erunt > ex prima parte j-centraz j 
graiiitatum earundem^pyramidum 
& per punda 0 > o* dudo .plano J 
par-lo bafi GCD ab g eo fecabitur f 
axis AE ; in F in cadem-pro-tione_-»> r 
tripla ; eritque h centrum grauitatis* ; 
totius, in recta linea O y o coniun— ; 
gente centra grauitatum partium $3 
& ' centrum grauitatis totius* erat* 
quoque in* axe A-E qui inopia no tri- 
li IAI-exiftit ( cum reCta fit IEI 
centra bafis & partium eius coniun 
gens ) ergo erit in communi fe&io 
ne .F in quo pimdo fecabaturin ra*- 
tione tripla» : quare & c* . . 


( 




EEMMAI* p*b*VU Fifrl 8. ip*20. 
Si duo lolida inaequalia in apicem—»- 

deficientia- ABC > &KMQG fue-* 
nnt pro -Iit er. analoga^ circa eun» 

dem.-.' - 


f 

r . ■ ■ 
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dem axem AD fimiliter conftituta; 

Dico quod differentia fblidorum-* 
eft figura ad eafde partes caua } cuius 
centrum grauitatis cadit infra Ver- 
ticem A in axi AD pofito intras 
figurae cauitatem. 

Quia figurae folidae ABC & KM 
OG funt prop-liter analogae circa-* 
communem axem AD in apicem-* 
vel aciem deficientes . ergo figur* 
a funt interfe vt bafes , & leftis * ' 
vbicumque a plano NPS par-lo ba- * 
fibus in eodem plano G H L exiften- 
tibus , femper b plana figura nps l . 
ad figuram TRV eritvtbafisGM j^JJ*** 
ad bafim BC ,* & illarum t centra-» 
grauitatum X exiflent in communi 
axe A D folidorum • Quare excek c , *"*• 
fus vel defe&us cuiuslibet figurae 
planae NS fupra TRV erit figura 
caua , licet non femper continuata > 1 
cuius d centrum grauitatis erit pun. ^ iU .g 
dum X in axe AD conftitutum— » > i 

proindeque axis AD tranfit per 
centra grauitatum omnium diffe- 
rentiarum earundem figurarum pia- 
narum NPS , TRV t quae duci po£ 
funt parallelae bafibus- &ideofo- 
lida differentia corporum ABC Sc 
KMG erit figura ad eafdem partes ' 
caua , cuius axis erit AD . &quia e 
centrum grauitatis talis figurae ad * 
eafdem partes cauae intra eius caui- 
tatem exiflit • igitur cadet in aliquo r v 
pudio pofito inter terminor A & D . '§•* 


V. 




1 


X 
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ciufdem axis, quod &c.. 


PROPOSITIO XIV. Tah* ri 

fig* ai. 22. Si duae figurae folidae 
arque altae RTZ » & ABC in apices 
R , A deficientes fuerint prop 4 iter 
analogae, & in RTZ cognitus fit lo- 
cus V centri grauitatis eius • Di- 
co in figura ABC centrum graui- 
tatis diuidere aximAD in F in eade 
ratione ipfius RV ad VS. Opor- 
tet autem vt figura RTZ fit illius 
ipcciei in qua eenrrum grauitatis 
Imiliterid axi ponitur,vtfuntpyra-ij 
mides , prifmata , & cylindri exca- vj 

uati • ;• . 'i, ( 

Si enim punflum F non eft cen- 
trum grauitatis figur^ ABC , fit 
pUndtum E infia F po/itum * &fiat 
figura KGLHY aeoue alta , & eiuf- 
dem fpeciei aceft RTZ circa axim 
AD, ita vt KGLHY ad eius excefi* 
fum fupra ABC maiorem pro-nem 
habeat quam AE ad EF . ergo ali- 
qua ME maioc quam AE erit ad . 
EF vt KGLHY ad eius exce fsu fu- ( 
pra ABC . & diuidendo MF ad FE ( 
erit vt figura ABC ad exccflum-»} ( 
figura KGLHY lupra ABC • & , 
quia in libra ME iupponitur E j 
^centrum grauitatis figurae ABC 
contentae , & F eft centrum graui- 
tatis totius figurae KGHY (cum a 
iit eiufdem fpecieiac eft RTZ , & 
pun&um F fimiliter pofitum fit in 

: ^ > rz axe 
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osi PROPOSITIO XV* Tab.VLFy. 
!,j ai* In quolibet cono ABC centrum 
(ita grauitatis E abfcindit portionem-* 
tcf ED 


ii. , 





- t Jpchttnidis in 
axe AD > ac eft V in RS ) ergo b 
M erit centrum grauitatis ex- 
cefiiis figursekGHLY fupra ABC ; 
eftque taJis exceflus figura ccaua clem.i 
ad eafdem partes D , igitur eius 
centrum grauitatis. cadit in M ex» 
tra cauitatem talis figurat > quod 
d eft impoflibile. non ergo pundum 
E infra F pofitum efie poteft cen- 
trum grauitatis figura ABC. > 

Sit fecundo centrum grauitatis 
ABC in I pofipo fupra F> & infcri- 
batu r figura a ON b aque alta , & 
eiufdem fpeciei ac eft RTZ circa 
eundem axim AD > ita vt figura-» 

ABC ad eius exceftum fupra in- 
fcriptam figuram a ON b maiorem 
rationem habeat quam AF ad FI • 
ergo aliqua maior quam AF vt eft 
MF erit ad FI vt ABC ad eiusex- 
ceftum fupra a ON b quare diuiden- 
do MI ad I Ferit vt figura aONb ad 
praedidum excefsu.& vt prius con- 
cludetur, quod excefliis (olidi ABC 
fupra a ON b centrum grauitatis 
eft pundum M pofitum extra eius 
cauitatem . vnde (equitur quod cen- 
trum grauitatis folidi ABC no ca- 
dit fupra neq,*infrapunduF.& pro- 
inde m Fexiftet grauitatis centrum, 

&c. 
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ED bafi contiguam i quaequarta-^ 

pars eft axis AD. 

Fiat pyramis RTZX aeque alta 
ac eft conus , fitque eius axis RS 
Tegmentum infimum VS pars quar- 
ta°ipfius RS* erit a V centrum-» 
prauitatis pyramidis: funtque duo / I 
iolida RT2 , ABC aeque alta-»1 t 
prop-liter analoga . ergo b eorum ; < 
centra graujtatum Tunt fimiliter i 
pofita in axibus, & centrum gra-, 
tiitatis V pyramidis fecabat qua- 
drantem axis VS a bafi . ergo pun- i . 
dium H fimiliter axim coni abfcin- 'y < 
dens centrum grauitatis eius erity 
quod &c. , * w ^ 




LEMMA II. T*b, VLFfriq.Si i t 
in parabola CA c adfcriptx fue- I ( 




JU ~ . r i * 

rint duae gradatae figurae: R> & S ; j 
ex par-mis aeque altis compofitae ,* 
fitque X centrum grauitatis para- . 
bolae . Dico quod centrum graui-j ( 
tatis circum fcriptae figurae R cadit | < 
fiipra X ver Tus A vtmk; &cen-j x 
trum grauitatis figurae infcripta: S | ) 
cadit infra X vt in L» j 

Quia in parabola t abfcifiae Tunt * i 
in duplicata ratione ordinatim ap- i, 
plicatarum, ergo qualium AH eft U 
4 partes erit AK partes 8. & ordi- i \ 
nata EH ad MK erit vt radix qua- 1 e 
ta z ad illius radicem qua; eft mi- , r 
nus quam 3 . 8 c d fic erit par-mum ] [ 
HP ad par-mum KQ^(ob aequales! 
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altitudines ; ) & ideo eorum diffe- 
rentia fcilicet par-mum EQM mi- 
nuseritquam 1. efflue e triliineum 
AEP triens par-mi PH quod erat 
2 partes, ergo triJineum AEP eil 
duae tertia vmus partis,& trilineum 
EMQ^minus erit femiffe vnius par- 
tis,quare trilineum AEP maius erit 
quam EMQj pariter trilineum_» 
AGH maius erit trilineo GN Y , & 
fic reliqua trilinea proxime fe- 
■quentium maiora erunt . Quia ve* 
10. parabola CAc cft figura ad api- 
cem A deficiens ergo centrum gra^ 
uitatis X cadit infra medietatem-* 
axis AB (eo quod /in par-mo cen- 
trum praecife axim bifariam fe eat); 
e contra quia feries trilineorum_> 
circumfcriptorum eft figura exte- 
nuata ad' partes Cc, in ea centrum 
grauitatis cadit fupra medietatem 
axis AB ad partes A vtin H. ergo 
centrum grauitatis totius figurae cir- 
cunferiptae R cadet g inter X & H 
vt in K ; proindeque K cadet fupra 
X verfiis A. 

Poftea quia feries triJineorum_> 
AGH , GNY &rc« eft figura exte- 
nuata ad partes Cc , in ea centrum 
grauitatis cadit Cupra medietatem_» 
axis AB verfiis A,& ideo fupra X . 
ergo centrum grauitatis reliquse 
portionis parabolas > fcilicet figurae 
inferiptae S cadet/? in diredlum in- 
fra' centrum grauitatis X totius pa- 
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rabolae vt in L . quare &c. 1 1 

LEMMA III. Tm b* rr. %. 14! ' 
Parabola: cuilibet CAc adfcribil: 

- polTunt duae figurae gradatae R, S exM 
par-mis sque altis compotitae, ita vt j 
diftantia centrorum grauitatum ea-j { 
rundem minor fit qualibet datali. ] 
nea • *f - 

Diuifo axe AB m partes aequales 1 
. a -j u*d. a vt quelibet earu BL,vel LKminor \ 
fit qua libet propolita linea , & com- 
pleantur adfcriptae figurae R &£> .*j < 
Qyia mfcripta S eft aequalis , & ti-:i 
milis circumfcriptae, R abfque in- | 
b fimo par«mo P ergo b earum centra i 
hm. 4. grauitatum fimiliter potita funt in—. J 
axibus aequalibus AL , & HB j &« 
ideo diftabunt interfeeodem inter*? 
uallo, quo vertices axium ab inui- 1 
cem recedunt , igitur fi punftum L > 
eft centrum grauitatis infcriptae fi- < 
gurae S erit K centrum figurae R j 
abfque infimo par-mo : verum cen* - 
trum integra figura circumfcriptae ] 
^ cadit e infra pun&um K vt in_» 1 
X ob additamenta par-mi infimi, & 1 
fupraL (cud inter talia centra mediet ; 
<t hui. centrum grauitatis parabolae) ergo 1 
ie*n. %. diftantia centrorum erit LX minor J j 
'quam LK , & ideo multo minor jf ■ 

qualibet propotita linea, quod &c. 

LEMMA IV» fig, em dem . Si dus j 
parabolae communem axim AB ha-^ < 

. - bue-JS 
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Archimedis aif 
buerint & vnius DA d centrum^* 
granitatis fit X . Dico alterius C Ac 
efle quoque X grauitatis centrum. 

Si hoc verum non eft fit Z cen- 
trum grauitatis parabola CAc ,• & 
vtrique » adfcribantur bina figura 
gradata ex par-mis aque altis im- 
mcro aqualibus compofita», nempe 
T circun fcripta, & S, V Inferi- 
pta> ita vt diibntia inter centra_j 
grauitatum K ipfius T & L figura 
V minor fit quam reda XZ« cum*» 
que b X centrum grauitatis parabo- 
la DA d cadat inter K &r L centra 
adicriptarum figurarum T & V.er- 
>o puntfum Z cadit infra pundtum 
& ?xtra re^am KL * Poftea_, 
quia in vtrifque parabolis CA c . 

DA d tam r ordinata MK.adEH, 

quam IK ad FH /unt vt eadem__» 
abfeifla KA ad AH ; ergo illx 
ordinata interfe pro-nales /unt , & 
proinde d par-mum MH ad par» 
mum EA erit vt par-mum IH ad 
par mum FA ; & eorumdem e cen- 
tra grauitatum exifiunt in femipar- 
tirionibus fegmentorum KH ,HA 
aqualium axis, ergo centra graui- 
tatum par-morum MH , EA con- 
gruunt cum centris par-morum__* 
IH j FA» & fic reliqua omnia . 
quare centrum grauitatis figura R 
exiftit in eodem pun#o Kcentro 
grauitatis figura T • eodem modo 
oftendetur quod centrum grauita- 
. , eis 
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tls figuras S congruit cum centrojti 
f 'lem.z L figurae V . igitur/centrum graut-fj; 
tatis parabolae CAc cadit inter pu«| ,i< 
dta K & L. non ergo Z erit Centnrmlq 
grauitatis eiufdem parabolae quod" .a 
cadit extra KL • quare patet propo- q 
fitum. tis ir 


PROPOSITIO XVI. Tab. VU* c 
Fig. if.Tn quolibet fpatio parabola; j l 
ABC fi diameter BD iecetur in X» 1 
vt portio BX verfus verticem fex- ii 
quiaitera fit reliquae XD • Dico jf 

■"i /V* - • • 


punctum X effe centrum grauitatis 


"i 


•t eonte, 
29 ' 


lpati; ABC 

Si hoc verum non efl jfit aliud *j 
punitum O centrum grauitatis pa- 
rabolas ABC» quod efficiat fegmen- 
tum.BO diametri habens ad OB ma- 
iorem proportionem quam $ ad z* & 
defcribatur a conus EFG circa pa- 
rabolam ABC } cuius trianguli per 
axim bafis FG iit diameter circuli F 
AG , & per-lariter fece t bafirn pa- 
rabolae AC in D ; eritique parabo- , 
««ir. jjg f, diameter BD parallela lateri; 
coni EF, & plano tangenti EFK ; 
& fic in qualibet alia parabola a b c 
. par-la ipli ABC ; & eodem axe BD r 
2 ;° ntc ' fiat e parabola RBS fimilis a b c erit 
d iem.+ d O centrum grauitatis quoque pa- 
rabola RBS $ &du<5to coni axe EH 
fecabit FG bifariam in H , & con- 

iun&a GOL fecfct EH in I. & quia. 

parallelas BD » bd, EF fecantur aj 

tri- J 
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« tribus re&is #'GE» GL,GF ergo i!. 

J. Ise fecantur in ij fdem rationibus ; & 
ideo licut BO maior eft quam fex- 
quialtera OD » ita b o ad od, EL 
ad LF habebunt maiorem rationem 
quam 3 ad 2 ; &• fecantur omnes pa- 
rabolas in pun&is axium 0,0 limi-: ; 
liter politis , quorum O fupponitur 
centrum grauitatis parabolae ABC 
j. & RBS , & ideo/iplius a b c limi- 
0 j lis ipli RBS. Igitur reiftaGL tran-. 
jj, fit per centra grauitatum omnium_> 

^ fe&ionu aequidiftantiuplano tagen- 
ti EFKj& ideo^ G L axis erit coni ; 

& proinde pu&um I concurfus axiu 
erit centrum grauitatis coni EFG 
( cum in vtroque h axe exiftat ) . 

Poftea quia duas re<ftae EH , GL 
fe fecant intra tri-Jum in I * ergo 
pro-tio EI ad I H compolita eft ex i 
ratione EL ad LF quae eft maior 
quam 3 ad 2 * & ex ratione FG ad . 

G H>quae eft vt 2 ad r.QuareEI ma- ' 
ior erit qua tripla iplius IH , proin- 
deque pun&um I quod oftenfum-» 

fuerat centrum grauitatis coni EFG 

fi fecat axim in pro-ne maiore quam 5 
jl tripla , / quod eft falfum . igitur 
.5 punftum O non eft centrum graui- 
tat, s parabolae ABC* eadem ratift- 
ji< ne fegmenturn BOadOD non ha- 
,ff bebit minorem pro-tionem qua 3 ad 
d 2 .Igitur centrum grauitatis parabol? 
f ABC ^ ipfum punftum X in quo 
jui nt BX ad XD vt 3 ad 2* quod erat 
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PROPOSITIO XVII. T«*, rr. 
F/g. a?. In quolibet conoide pa 
rabolico ABC > fi axis AD fecetu 
in E vt portio ad verticem tendens 
AE lit dupla reliquae ED • Dico 
pundhim E -efle centrum grauitatis 
folidi ABC . 

Fiat prifima RTZ bafis cuius tri-la- 
ris VTY iitaque alta ac eft conoi- 
des;& a vertice R bifariam fecante i 
aciem VP ad S centrum grauitatis a 
ar-grammi TZ coniungatur rcdla < 1 
_LS -9 haec quidem erit 4 axis fo- I 
lidi RTZ in aciem VP deficientis , 
eritqtre b figura pro-liter analoga ^ 
conoidi ABC (eo quod {edis vbi- 


) 




cumque axibus AD > RS pro-Iiter 41 
'"■r * Tis Tectionibus h 


inN» &Hi& du&is fedtiombus n 
FGj IL par-lis bafibtfSTemper in f 
parabola e qua-tum BD ad qua- d 
tum FH > feu 4 circulus BC ad |£ 
circulum FG Te habet vt DA ad q 
AH 9 feuvt SR ad RN > & (ob <d 
aquales altitudines TX, IK 
prifmate) vt par-grammum TZ ad«C' 
par-mum IL: & reperiatur # Cen. n 
mim grauitatis prifmatis O, quod 0 
exiftet in axe coniungen te c e n t r a_j f 
grauitaoim triplorum VTY ,PXZ> c 
efgo / centra grauitatum in vno- R 
que folido liint iimiliter in axibusjja 
polita ; verum centrum e O graui-fe 
tatis prifmatis tri-iaris RTZ diui-' e 
dit axim dn pro-ne dupla» igitur g 
punChim E diuidit axim in eade " 


.pro- 
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pupro«tione 9 cum fatta fit AE dupli 
yipfius ED. ergo E^eft centrum-» 


jgiauicaris conoidis ABC 


quod 


N* 


-V 
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PROPOSITIO XVIII. Tab.rh 

Tigi ag. Si duae pyramideshoraoge- 
neae contrapolitae GABC & GD 
EF habuerint omnia latera ad com- 
g munem verticem G pertingentia— » 
aequalia interfe? & Dina quaeque-» 
^homologa lint in diredlum polita—» , 
j,X)ico centrum grauitatis commu- ; 

^jie ambarum pyramidum e fle pun- 
$ £lum G commuqis verticis .. 

Sint O & R centra grauitatum-» 
in vtroque folido* quae diuident m a hui. 
axes GH , GI in pro-tione tri- 
fpla . & quia omnia latera in dire- 
conltituta fe mutuo fec&nt in 
.communi vertice G , erunt bini 
uique anguli contrapoliti in eo- 
em plano exigentes aequales in- 
Jjterfe . Ergo anguli iblidi ex eis' 
ompoliti ad verticem G conue- 
ientes funt quoque aequales > & 
omnia latera ibidem concurrentia 
fiint aequalia , igitur fatta intelle*» 
iftuali applicatione b pyramides libi b def.f, 
mutuo congruent ; & proinde* erunt . • g , 
aequales Sc iimiies , atque centra-* 


i 


- 





; grauitatuin quae limiliter polita in 
^eis funt pariter libi mutuo con- 
tuent , & lic quoque axium fu- 
remae portiones OG 9 
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2 io Df «?»* ponderant/ 

les , fimiliterque polfitae funt, _. 
ideo in diredum conftitutae erunt < 
quare in libra OR ex centris grauf 
tatum 0>R fufpenduntur duae pyrr 
c/#m mides aequales, ergo c centrum 
grauitatis aggregati earundem erit 
pundum intermedium G. quod &c, 


b 


ft 


a mi. 
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PROPOSITIO XIX. iu*. r/i 
2 9. 3o. Cuiuslibet corporis- gi 

regularis AGFB fphene, & lphaeif 
roidis ADCB centrum grauitati$\ A 
eft idem ac centrum figurae * i p< 
Regularibus corporibus « circun-i t; 
fcribantur fphaerae ADCB , qua-|q 
rum axes AC, centra H . & primo h 
kV/la in tetraedro., quia b axis fphaerae j r 
AC ad eius altitudinem feu axim_».Jn 
AE eft vt 3 ad a, feu vt 6 ad 4,eft-<ti 
que* radius AH j partes earundem. 
ergo pyramidis ABGF axis AEtri 
quadruplus eft portionis infimae n 
HE i & propterea pundum H c;x 
erit centrum grauitatis eiufdem-jic 
pyramidis , ; /c 

Secundo in cubo & in reliquis; t: 
figuris folidis regularibus . Quia-j 8 
vnumquodque eorum diuiditur in-» 
tot pyramides vertices in fphaerae j 
centro habentes quot funt facies > 
feu figur^ planae regulares folidum 
compledentes , quae aequales , &li 
miles inter fe fifnt, & binae quaequ 
contrapofitae pyramides folidum 
componentes habent latera hom 

-i loga 


c hui* 
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pga & axes in diie&um politos , ^ < 
v l decuflatos injcentro fphaerst • Er- 

0 d centrum grauitatis cuiuslibet 
aris pyramidum contrapolitarum **• . 
n centro fphaer*& figurae exiftit .P * 

liare corapoliti ex omnibus pyra» 
jdibus vertices in centro fphaerf 
abentibus centrum grauitatis exi- 
it in eodem centro fphaers& fi- 
gurae. •••5 

fj Tertio in fphaera & fphaeroide-* 

$ABCD axes AC>BD adinuicem 
,per-res dutti fint per centra figu- 
rarum E $ e; & fecentur folida a 
quibuslibet planis ad axes AC ac, 
per-dictiJaribus, fient e circuli quo- • 

mm centra >/ grauitatum exiftent 
ii - axibus eildem , & proinde cen- 
tra grauitatum folidorum in eifc- 
lem axibus A C a c > exiftent . pa- 

1 ratione centra grauitatum eo- 
rundem (olidorum exiftent in a- 

llxibus BDi bd . igitur in eornm 
ijcommuui fe&ione E > (cilicet in_* 
centris figurarum earundem cen- 
tra grauitatum exiftent . quae erant 
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PROPOSITIO XX* r*b. VI. fe. 
32, In Prifmatrapetio ABCDEG 
]in quo MD exceflus longitudinis 
jmaions DC fupra aciem AG 'ae- 
qualis iit latitudinibafis ED . Re- 
eriri debet cetrtfm grauitatis eiuf- 

cm folidi •- <■ ■ 

K 3 Du- 


K 







m 




r*»"'- 


|S£ 4 : 




mt 








fliu 


** 




2iz De dqitt ponderant. 

Dutto plano GLM par 
ABC , in 'prifmate tridari 
per centra grauitatum K > O baiii 
triJarium ABC,. GLMdufto 
KO, & fefto bifariam in P-& 
dufto alio axe FPH par-Io 
tri-li bafis > erit a P centrum 
tatis prifmatis ALCG p & 
duplp ipfius PH y & ideo qualium 
partium FH eft i» erit PH 4 par? 
tes . irr pyramidea pofteaGLMDB 
du&o axeGR i centrum grauit 
tis quod fit Qdiuidet axfm in pn 
fione tripla , 8r du&a QT par-Ia-» 
PO erit quoque FT tripla TH,& 
ideo qualium FH. & 12 erit TH $ 
partes,. & proinde PT erit duodeJ 
cima pars altitudinis FH , & eft 
quarta in ordine ab H. tandem co» 
niuntta PQJiat QV adVPvt trw 
pium AG > feu CM ad duplum-* 
MD • Dico pungunt V ene cen- 
trum grau icatis ioJidi ABCDEG*- 
Ducatur V S par-la ipfis TQ. PO. 
.** eritc TS adSP vt QV ad VP -com- 
pleatur deinde prifina tyi-lare LX 
• ME , erit pyramis d tri-Iaris GD 
EX pars tertia prifmatis LXME, & 
proinde eiufdem prifmatis erit py- 
ramis GLM DE duae partes tenacr 
& eft r prifma AMBG ad prifina- 
XMEG ift altitudo CM ad MD 
(cum habeant communem bafim , 
leu vt triplum CM ad triplum MD. 
er S° / prifm^ AMBG ad pyrami- 

dena 
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^ den GMDEL erit vt triplum CM 
.i* feu AG ad duplum MD > &erat 
J QV ad VP, feuTS adSP vt tres • : 

5 AG ad duas MD » igitur pum-him 
g V erit cestrum grauitati&.totius £ hHU * 
priQtrapetii . quod &c* 






PROPOSITIO XXL T*L VL 

JEv». 33. In conoide hyperbolico A 
CD , iit NO duodecima pars axis 
i folidi AB, fed quarta itt ordine a_* 
* baG BC 9 & eius infima portio OJ 

T ad IN iit vt triplum lateris tranfuer-r 
1 IEA ad duplum; axis AB. Dico 


X i 


*cV v. 


x- 


•- V 


, quod pandum I eft centrum graui- 
v A*;,. ~ A/^r» 
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s«X4tv 
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JC 
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m 
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tatis conoidis, ACD;. 

Fiat priPtrapetium AH BG eo- 
dem axe AB, & acie AG aequali la- ■■ 
teri tranfuerfo EA hyperboles ge* djj 
|mitricis ACD, & par-mun? bafis L 
, F habeat longitudinem LB aqua** ..V 
jjlem EB* & latitudinem BF aequa- 
lem axi AB » erunt # conoides CA •»«»•»* 
D . & prif-petium AHBG figurs ** »j* 
sque alcsejproportionaliter analogas 
quare duaa PI parallela GA per 
centra grauitatum folidorunr qule 
fupponatur eiTe pun&a P & I, diui» 
det eorum axes KM , AB in eifdem 

1 rationibus in pun&is P & I . Sed > WBB 
ex praecedenti > in quolibet prif-r®® 1 ^ 
petio cuius bafis longitudinis maio* 

KrisXB exceflus iiupra aciem AG 
“«aliseft latitudiuiBF eiufdem ba« 

- , centrum grauitatis P diuiditj| 

K 4 axis 
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224 De aqne ponderant. 
axis KM vnciam quartam a bafij» ita 
vt pars infima homologa OI ad fu- 
premam homologam IN fit vt tri- 
, , pium AG , feu EA ad duplum BF, 
b bu, 14 f eu B A • ergo pariter conoidis hy- 
perbolici AC D centrum grauitatis 
diuidit eius axim AB fimiliter, ideo» 
cue pun&um I erit centrum graui- 
tatis conoidis AC D • Quod&c» 


Wwjts 




y» 


1 ". 






A 




I 






a bfti’9 

*5« 


bVI*a? 


r*/r r,*~ 




It 1 



• • • - w • 

LEMMA V. T*b. VU fy. 34* Si 
ex cylindro KGLOa auferatur co* 
nus KDO, eodem axe & fuper ea- 
dem bafi cylindri conftitutus . Dico 
quod centrum grauitatis cylindri 
excauati, diuidit communem axem 
in S,vt AS ad SD fit vt 5 ad 3* 

' Secetur AD bifariam in H > & 
AN fit quarta pars ipfius AD , # 
erit H centrum grauitatis cylindri , 
& N erit centrum grauitatis coni : t 
eftque b conus tertia par cylindri 
..eundem axim & bafim habentis • er- 
o cylindrus excauatus duplus eftfi- 
„ .^.i infcripti coni ; & proinde c cuiu- 
ftibet cylindri excauati centrum-» 
grauitatis abfcindet portionem axis 
HI quae femifiis eft H N. igitur qua» 
lium partium AD eft 8 erit AH 4» 
& AN 2 partes , & HI vna pars • 
Quare tota AI eft 5 » & ID $ pat* 
tes . ergo pun&a I & S coincidunt. 
ooindeque pundhim $ erit centrum 
rauitatis cylindri excauati » quod 
iuidit axim vt AS ad SD fit vt $ 
ad , . Quod PRO- 
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PROPOsmo xxii. Tat» rti 

?5* In Hemifphaerio» vclfemi» 
fphaeroide ABC, axis BD , fi, por- 
tio lupremaBG ad GD fuerit vt 
quinque ad tria. Dico pundhim G 
efle centrum grauicatis eiufdem lo- 

lidi ABC . rv ; 

Eodem axe BD , & eadem bafe-»* 
AC defcribatur cylindrus excauatus 
BAD.FC,fcilicet*dempto cono ED 
F ; & extenfo plano per axim BDR 
eSieiet in fphara circulum , a in-» 
fphaeroide ellipfim BARC , & du« 
£lo vbicumque plano LQ^parallelo 
bafi AC efficiet in fphaera b vel fphae. 
roide circulum vel ellipfim NO fi- 
milem bafi AC , & in cylindro ex- 
cauato efficiet zonam rotundam LM» 
QP . Et quia in coni triangulo E D 
F vt e redta EF ad MP > ita eft BD- 
ad H D ; ergo vt 4 circulus* vels el- 
lipfis E E 'ad ei firailem figuram ro- 
tundam MP , ita eft quadratum BD£ 
ad qua-tum HD , & per conaerfio- 
nem rationis, vt * figura rotunda E 
F , feit- AC ad Zonam LM * QP ita 

ermqua-tum BD , feu redtangulum 
RDB ad rec*lum RH B , & ita quo- 
que/erit quadratum ordinatae AO 
ad qua-tum N H > vel g figura rotun- 
da' AC ad ei fimilem figuram NO • 
quare bafis AC ad ei fimilem figu- 
ram NO, & ad Zonam LMQP ean- 
dem proportionem, habet: . & hoc 

K. 5 con- 
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ai 6 De tqut ponderant» 

. - contingit vbicumque planum LQ. 
ducatur, igitur iolidum ABC & 
cylindrus excauatus. AEDFC ftmt 
taTfy ** fig uraE S ^ u ^ altat proportionaliter 
a, *** analogae proindein. eis rcentra 
i hn. 14. grauitatum iimiliter diuidunt com. 

munem axinrBD*fciIicet in eodem 
J /fw.y» pun&o: fed in cylindris lexcauativ 
qualis eft AEDFC centrum graui- 
tatis: diuidit axim vt pars fuprema 
ad infimam iit vt 5 ad 3.. quod con- 
tingit in pundlo G .-ergo hemiifpiiae»- 
rij vel femifphaeroidis centrum gra- 
rntatis eft pundtum G ► Quod &c. 

$ • 1 ^ J ^ 0 s m 

PROPOSITIO XXIir. Tmk. 

VI. F ig' 36. Si conoides parabolicus 
' AGDE. fecetur a plano' BPC pa- 
rallelo bail AEp * Dicn quod co- 
noides AGO ad : conoidem BGC eft 
vt quadratum 1 axis GH ad quadra- 
tum.axis-GI.. 

Fiant duo coni AGD^BGC cir- 
ca axes, & fuper bafes conoidum 
a VI. 31 Sc quia a pro-tioconiAG D ad co- 
num BGC componitur ex ratione 
drculil AED ad circulum BPC,& 
ex ratione axi* H G ; ad' axim 


i 


« . eftque b pro^-tio bafis ad baiim' eade 

%rl Hte * quarro habent axes (ctim> vtraqie fit 
duplicata' applicatarum' A D, BC ia 
t t».. par 9 bola )• & duatpro-tiones e HG 
■ : ad GI^& eiufdem HGad G 1 copo- 
nunt rationem qua* ti H G ad qua- tu , 
* : GI .. igitur vt qmutum HG ad qua- 1 

i ' tum \ 
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tum GI ita eft conus AGD ad confi 
BGC % feu rf conoides AGD ad co- d an. 
noidein BGC > qui lexquialteri »*• 
funt conorum libi infcriptorum » 
quod. &c* s; 

EEMMA VI. T*b.. V /. Fig.37. S£ 

quaelibet re<fta linea AB fecetur 
v tum que in C. * &. tota eiufque ' 
fegmenta. fecentur in ijfdem ratio- 
nibus in pundfis D , £ > F > vt fcili- • 
eet AB ad. BD t fit vt AC ad CE, & - 
vt BC adCF». Dico- E D aqualem, 
efle; BE .. 

Quia portio AC ad CE eft vt re- a j Ir ^ 
liqua portio BC.ad CF-ergo « coi- 
ligendo' homologa,, tota- AB ad to- - 
tam EF»erit vt. vna ad ynam>feu vt 
eadem AB ad' BD . igitur FE ae- 
qualis eft ipft BD & addita vel 
ablat&communi F Deerit BD aqua- 
tis, BF- t 


•.x- 


PROPOSITIO XXIV.Tah.Vir- 

Fig. .f. In tri-li vel conoidis parabo- 
lici frufto, ABCD fi eius axis IH 
dii* partes tertiae HO ad' portione 
fopremam; LN trientis axis GH 
totius, figura bali AD proximi , 
fuerit vt differentia: qua-torum ex 
AD>.&:ex.BC ad qua-tum ex BC . 
Dico puirdtum: N efle centrum gra- 
uitatis frufti . . 

In complemento figura* BGC fiat 
axis GI triplus portionis IK , ft- 

& 6 cut* 


N. - it 


Am 


a lef» 6 


b IV. 
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li% De d que ponderant* 
cut fupponitur axis G H triplus 
HL » & HI triplus IO • erit « KL 
squalis HO« & quia in tri-lis & 
conoidibus parabolicis fimilibus A 
GD & BCG b vt qua-tum bafis 
AD ad qualum bafis BC> fiuevc 
quantum axis HG ad qua-tum-» 
axis GI > ita eft tri-lus AGD ad 
tri-lum BGC , & itat quoque eft 
conoides AGD ad conoidem B 
GC, ergo diuidendo vt differen- 
tia quadratorum ex AD & ex 
BC ad qua-tum ex BC > feu ex hy- 
pothefi vt HO, vel ei aqualis KL 
ad LN ita eft fruftum ABCD ad 
figuram BG C ; eftque d L centrum 
grauitatis totius AGD, cum GL 
fit dupla LH pariter K eft cen- 
trum grauitatis figurae partialis B 
GC • igitur e N erit centrum gra- 
uitatis refidui frufti ABCD* quod 


&c* 
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PROPOSITIO XXV. rl/. 

Fqf«3*3*Tn pyramidis j aut coni fru- 
fto AFD B n eius axis IH fubfexqui 
quartu HOad LN portione fu pre- 
mam infimi quadrantis HL axis 
GH integri folidi, fuerit vt diffe- 
rentia cuborum ex lateribus bafiam 
ad cubum ex bafis latere minore* 
Dico punftum N efie centrum gra* 
uitatis frufti . \ ' 

_ I n complemento GBCF totius 
figur* fiat kl quarta pars axis GI, 
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Avcmmcdts . l2p 
-tificut fu pponitur LH quadrans axis 
G H , & IO quadrans axis I H » vn- 
de * KL «qualis eritHO, &L* x t tm6 
erit centrum grauitatis foiidi GA b 
DE» pariterque K erit centrum-» «3 
grauitatis pyramidis ai|t coni GB 
CE. & quia in iimilibus folidis evt c VI. 
cubus ex bafis latere AD ad cubum IT* 
ex latere BC ita eft pyramis , vel 
conus GADE ad libi limilem foli- 
dum GBCF i ergo diuidendo vt 
differentia cuboru,ex AD ex BC ad * ' 
cubum ex BC feu ex hypotheli vt 
HO > vel ei «qualis KL ad LN, ita 
eft fruftum AFDB ad folidum GB 
CF ,* ellque L centrum grauitatis 
totius foiidi GADE, & K eft cen- 
trum grauitatis foiidi partialisBG dh*t\$ 
CF . igitur d N erit centrum gra- 
uitatis reliilui frufti AFDB • quod 
erat.&c» _ • . i. 
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PROPOSITIO XXVI. tabitlh 
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4* Si ex parabola CBD fecetur 
alia parabola EBG a reda EG par- 
ia bali CD • Dico quod parabola 
CBD ad parabola EBG eft vt cubus 
ex bali CD ad cubum ex bali EG. 

Sit communis diameter BFA , & 
coniungantur redae BE 3 BC, BD, 
BG. Quia tri-Ium a ABC ad tri- 
ium FBE pro-tionem compolitam 
habet ex ratione balis CA ad 
balim EF & ex ratione lateris ele- 
uati AB- ad «que inclinatum latus 

EB i 


a IV. . 
» 3 « 
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130 0 * aque ponderant . 

FB ; eftque f» AB ad BF vt qua-tum. 
CA fad qua.tumEF • ergo» tri-lum 
CAB ad tri-lum EFB pro-tionera 
compofitam habet ex ratione lineas 
CA ad EF & ex rationequa?tiCAL 

ad quadratum EF > fed hae duae pro- 
tiones componunt pro-tionem e cu». 
bi ex C A ad rubum; ex E F .. igf 
tur tri-lum CAB.ad.tri.-lum.EFB 9< 
feu duplum, tri-lum CBD ad du- 
plum tri-lum EBGl , vel illius d 
fexquitertia parabola CBD ad hu-. 
ius fexquitertiam parabolam E B G. * 
eandem pro-tionem. habet quam_*. i 
cubus ex C A ad cubum ex EF '■ 
feu quam cubus, ex dupla C D ad. 
cubum ex dupla EG • quod &c„, 

PROPOSITIO XXVII. t*K. f 

Vll. 6. In fruflo parabolae AB, 
CD fi eius axis IH 1 tres, quintas 3 
partes LH ad LM portionem fu- 
premam duaru quintarum.axis.GR. 
integrae parabolae* fuerint vt diffe- 
rentia cuboruntexbafibus; AD- & 
BC ad cubum exBC • Dico pun- 
ftuin N efle centrum grauitatis frit* 

Hi ABCD - 

In complemento parabolae BGC* 
fiat KI duae quintae partes axis GI,. 
Ecut fupponebatur ER duae quintae 
partes axis GH * & IO x quintae 

ijM ***$ vn de * KE aequalis erit 
FiO > & E b erit centrum grauitatis 
parabolae AGD > pant erque K erit 

cen- . 





Anhitnedis • i j i 

Centrum grauitatis parabolae BGC. 

&qu ia e vt cubus ex AD ad cubum c imi. 
ex BC ita eft parabola AGD ad »*• 
parabolam; BGC • ergo' dimdendo 
vt differentia cuborum ex AD & 
ex BC ad cubum ex BC > feu vt 
HO vel ei aequalis KL ad LN , ita 
eft fruftum ABCD ad* parabolam^» 

BGC;. eftqueL centrum grauitatis 
totius parabolae AGD , & K eft 
centrum grauitatis ablatae parabolae - 
BGC . igitur d pundtu N erircemtm $y Hi , 
gmiiuS. fmfUAiiCD. quod&c. 
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DE IIS QVAE VEHVNTVR 

inflvido. 

O Pus admirabile Archimedis de 
infidentibus fluido non extat 
grecededeius traduttionem a Com- 
mandino illuftratam habemus eft- 
que liber fecundus adeo obfcurus & 
confufo ordine traditus , vt genium 
Archimedis minime, referat quare; 
fufpicor ab aliquo- non fatis perito 
alteratum & • deformatum fiiilTe . 
V tcumque fit nos conati fumus poft 
primum librum etiam fecundum_> 
diftintto qrdine & perfpicuo ex-? 
planarey & infuper praeter innatan- 
tium conoidunr parabolicorum etia 
polituras conorum innatantia adin» 
uenimus & adiunximus ob argumen- 
ti alfinitate-m.. ,D E- 
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D E F INITIO NES* 


Corpora f.uida y flue folida , vel * 1 
folida & fluida* tqtte grauia abfolute ' f 
dicuntur > quotiefcnmq; eorum pon- 
dera aequalia inter fe fuerint jfiue- eo- > 
mm.moles fint aequales flue non. Yt i 
vncia auri , vncia ligni-, vncia aquae- j 1 
&c. dicuntur aeque grauia abfolute , ; - 
licet eorum moles fint inaequales. 

Cofpora vero homogenea folida ( 
flue fluida , vel folida & fluida dicu- I 
tar &t}ue grauia iv fpecie fi eorum mo* * 
les squales habuerint pondera ab- i 1 
•foluta squalia. interfe*, Vel moles 
eandem pro-nem habuerint quam_* ; 
eorutn pondera abfoluta .s i 

Duo corpora diutrfam. grauitatem: ? 
i„ fpecit habere dicuntur quotief- j 
cumque flimptis molibus aequali— i - 
bus eorum pondera abfoluta inaqua* 
lia fuerint; vej_abfoluta pondera in- 
terfe maiorem,aut minorem ‘pro«tio- J 

nem habuerint quam eorum moles 
habent » 


Lamina cuiufcumqlie fluidi fto~ 
mogenrei aeque alta, & continuata 
in litu horizontali quiefeie aequili- j 
brata ; nempe non defeendit eleuan- j 1 
do partem collateralem', catnqu^-»-' j J 
expellendo e fuo loco v i 

* Corpora fluida aut fblidsu» 1 1 
qua* in fluido furfum, aut deorfum- jj ( 
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• _ 

tendunt > vnumquqdq,* nifum exer- 
cet y & moueri nititur per directio- 
nem per-larem ad-horizontem » qu* 
per centrum grauitatis eius ducitur. 

Lamina; fluids fubieftae aquidi- 
ftantis horizontali fiiprema fluidi fli- 
perficiei ; pars minus praeffa a magis 
.prae fla furfum exprimitur ad inftar. 
librae • 

Vt ha fuppofitiones & vniuerfa-j 
dodtrina inae dependens exa&e 
percipiatur • Videndum eft an 
quomodo lamina fluida inferior ho- 
rizontalis vfum librae habeat. ( in-» 
tab. VII. fig.7 ) Noto quod in v-ul- 
gari libra CD aequilibrata a ponde- 
ribus A & B circa fulcimentum E 
fit quies ob indifferentiam quaiii-* 
habent pondera A , B ad motum_> » 
ita vt a quolibet corpufculo graui 
addito ipn A iubito fibra fleCtatur 
impellendo lurfum pondus B • ve- 
rum fi libra deficiat vt pondera inae- 
qualia folo Armo innitantur , nun- 
quam minus pondus B a quocum- 
que vafto pondere collaterali A (ur- 
ium exprimetur . Pari modo ( tab# 
VII. fig.8. ) in vafe XZ cylindrico 
vel priUnatico y fi prifmatis ligni 
leuiffimi A bafis explanata C E 
exaCte tangat fundum vafis pariter 
explanatum » & reliquum fpatium-» 
vafis B repleatur fluido quantura- 
uis graui » vt eft hydrargirum; nun- 
quam tamen lignum A furfum ex- 

■ v pri- i 
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2 J4 H s 4 u<e veh.in fluido* 

primetur > quia nempe deficit libra 
fubie&a mobilis , quae efl lamina-* 
fluida a qua per exprellionem minus 
grane A a grauiori B collaterali 
fur fu m • expellatur * 

Et ne quis ad vacui horroris va* 
num refugium recurrat y obferuet 
quod ( tab. VII» fig. 9. ) perforato 
fundo va fis XZ in CE , vt bafis 
columnae ligneae A tangat peri me- 
trum flibtilifiimum oriflcij CE non 
exa&e 3 vt. inde fluidum* grauius B 
per rimas efHuere jxfljfit* & incili* 
datur vas XZ intra aliud vas RST ? 
tunc lignum non fubleuabitur a la- 
terali fluido B quandiu fluidum—»' 
effufum non attingit altitudinem-» 
G H > vt repleto jOtnnino r (patio GS 
TI motu reflexo fluidum B expri- 
mat (urium lignum A * cx quo pha- ( 
nomeno euincitur ver itas Archime- 
dei proaunciati > quod nimirmn— » u 
lamina fiibiefta GSTH fluidi ho- 
rizontalis vfum libra p reflat» cu- 
ius pars CE minus prella a ligno 
leuiori A a magis preffa a fluido 
grauiori B furfum motu reflexo ex- 
pellatur > feti exprimatur .. . v 

PROPOSITIO T. Tdr* Vlt. Iit- 

10, Si folidum S > & fluidum AMD 
aeque grauia (pecie i uerint ; folidi 
tota moles demerfa fuperficiem fu- 
preinam fluidi attingendo ? vel vbi- 
que intra fluidum innatando quief* 
ce G Siir 
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I Archimedis 135 
Sit vas XBCZ repletum fluido il- 
lo homogeneo vfque acf fuperficiem 
horizontalem AD , ad quam latera 
vafis fint perpendicularia » fitqu«-» 
folidum S paraJ-pipedium » Et con- 
cipiatur Ipatium fluidr AEFG z~ 
quale & fimile folido S, extendan- 
turque per bales AG EF plana.* 
AD , EH parallela horizontali fu* 
perficiei fluidi, Manifeftum eff la- 
minam integram AD HE compofi- 
tam ex fluidis homogeneis par-pi- 
p edis AF, GH omnino a quiefcere 
aequilibratam ; cum tota fit expla- 
nata» aeque alta» vniformiter grauis, 
innixa fu per libram fluidam EH 
horizontaiiter extenfam y continua- 
tam, quiefcentem & aequilibratam ,' 
cuius ' omnes partes aeque compri- 
muntur circa: librae intermedium—» 
fulcimentum M •• Verum fi tollatur 
fluidum contentum in fpatio' A E 
FG y & in eodem loco reponatur 
folidum S f que graue ac efi fluidum, 
quod in eodem Tpatio ei aequale & 
fimile continebatur, necefle eff vt 
lamina compofita ex folido S & flui- 
do collaterali GF H D ibidem quiefi* 
cat aequilibrata vt prius, quia fubie- 
librae fluidae brachia EM » MH 
aeque premuntur a molibus aeque al- 
tis & aeque ponderofis (olidi S » & 
fluidi FD • igitur demerlo folido S 
vt confinium eius lupremum attin- 
gat fluidi fuperficiem quiefcet ibi» 
Hem, Sive- 


btquip. 

3 » 
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De if fqu& vth. in fluido • 
Si vero folidum S in profundiori 
iitu fluidi innatet>fimili modo cuiilj 
fluido collaterali 'componet lami- * 
nam seque altam & vniformiter pon«* 
derofam ; proindeque ibidem quief- 


cet , 




Si poftea ( Tab-VIr,fig • ii.) mo- 
les folida S aeque alta* fed maior , 
vel minor fuerit collaterali fluido 
GFHD> non minus fiet aequili-. 
brium ,* quia in libra fubietta fluida 
EH bifariam fetta inj M > non ex di- 
flanti js aequalibus ab M* fed inaequa- 
libus reciproce proportionalibus ip» 
iis molibus, feu eorum ponderibus 
fufpenduntur S> feu AF> & GH. & 
ideo ex legibus mechanicis innatan- 
do: i folitlum S/lquie/cet intra flui» 
dum. quod’ erat &C* / r ; • . i 


M-V 




Corollarium . Hinc liquet , quod 
fi folidi demerli grauitas abfoluta-j 
aequalis fuerit ponderi fluidi j quod 
in fpatio ab illo occupato contine- 
batur. Solidum ibidem quiefcet ae- 
quilibratum,* & e contra • 

Quia ex eo quod folidum S y & 
fluidum AFG funt aequalia mole.& 
grauitate obfoluta * & ideo fpecifi- 
ca oftenfum eft folidum intra flui- 
dum quiefcere aequilibratum * Et € 


i. i 


contra 


• $ 


V, “ * 


PROPOSITIO II. Tab. Vll-Wig, 
12. Solidum SR minus graue fpe- 

cie , 
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Archimedis z$y 
cie, ac eft- fluidum M, non demer- 
getur tocura i fed aliqua eius portio 
extabit fupra fluidi fuperficiem t Et 
artis demerfa: moles erit scquaiis 
uidi moli » quae aeque pendit ac to- 
tum folidum . 

Quia (olidum SR fupponitur mi- 
nus graue fpecie quam fit fluidum • 
ergo 4 aliqua moles fluidij minor 
quam SR aeque ponderofa erit» ac 
folidum SR ,* (it talis moles fluidi I 
EFK- Manifeftum eft totam lami- 
nam fluidam IEHD seque altam^», 
parallelam 'horizonti quiefcere ae- 
quilibratam . Si iam tollatur flui- 
dum contentum in (patio IEFK* &> 
in eodem loco ponatur (olidum SR* 
hoc totum infinuari non poterit in—* 
fpatio minori Tua integra mole j & 
p-ropterea excipiet folummodo por«; 
tionem eius cuius eft capax > quam 
fupponamus effe Rj & ideo reliqua 
portio S extabit in lpatio AIKG fu-: 
pra fluidi‘IKD fuperficiem . Et quia 
pondus thtius SR «cquale eft ponde- 
ri abfoluto fluidi IEFKa portioni 
R occupato • ergo b libra fluida fu- b/*p,ei t 
bie<fta EMH in parte EP aeque pre- 
mitur a toto folido SR ac prius a 
fluido IEF& premebatur . igitur fo- 
Edum SR demerfa ‘ parte eius R 
quielcet aequilibratum cum collate- 
rali fluido FHDK » ficuti tota lami- 
na fluida IEKD prius quiefcebat. 

& proinde pondus abfolutum fluidi v > 

IEFK 


* 1 1* p • : 
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2^8 De ijfqu* veh. in fluido 

IEFK mole aequalis parti demerfae 
R erit aequale ponderi totius folidi 
SR> cuius portio S at* * Quod 
&c. 
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PROPOSITIO III. Tstr. VIU 
Tig> 13. Solidum S fluido leuius ia 
eo detnerfum tanta vi furfum nititur 
moueri , quanta eft differentia pon* # c 
derum fluidi & Xolidi mole aequali- j f t 

tim* .. 'V 

Sit folidi S abfoluta grauitas L,v»n 

& fluidi ABFG cuius moles aequa- f fl, 

lis fit folido S fit, grauitas abfolu- 

ta LM . Dico quod vis qua i 'oli - Jl, 

dum S nititur exurgere ex eodem-» 

fluido, in quo lit demerfum saua- 

lis eft ponderi M.Reperiatur R loli- 5 j ( 
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dum cuius pondus fit aequale M , & 
hoc incumbat funer folidum S poli- 
tum in fpacio GAF ei aequale » & 
quia LM eft grauitas tam fluidi AE 
JFG aequalis moli demerfae S > quam 
amboru folidorii R&S ergo a inna- 
tando fiet ? quilibriurn extaifte mole 
R:cumqj S detineatur demerfum ab 
ipfo pondere M incumbentis folidi 
R; 3 e tantam vim facit S vt furfum-i 
afcendat , quanta exercetur a pon. fj<j 
dere ipiius R prohibente eius afcen- jjjp 
fum i Igitur vis quam facit S fur- 
fum tendendo aequalis eft eidem-» |t (i 
ponderi M • Quod &c. 
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sj PROPOSITIO IV. Tabi vlu 
ii F >g» 14 » Solidum SR grauius fluido 
& f in eo defcendit , at grauitas quam 
in eo exercet minor elt pondere ab- 
foluto eius , quanta eft grauitas flui- 
f& di habentis molem aequalem portio, 
^ni demerf§ folidi • - r 

Aptetur libra H& radiorum se-' 
«■qualium ^ qua mediante pondus P 
liiufpendat iolidum RS in fluido poli- 
tum^umque in quiete retineat. Et 
I, qu ia folidum RS dum innatat in_* 
fluido F fufpenfum a pondere P 
.'^quiefcit aquilibratum , ergo a in ta- 
li flatu quietis folidum RS aeque 
pendit ac moles fluidi F aequalis mo- 
li demerfa: S. quare pondus abfo- 
y Jutum SR abfque pondere P equale 
’ elt ponderi fluidi F, & ideo pondus 
P aquale e(t ei quod SR exercet in 
fluido: & hoc deficit a pondere to- 
tali SR quanta elt grauitas fluidi F 
mole jaqualis parti demerfa; S . & 
t hoc erat&c. 

it' 


* 


i 
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PROPOSITIO V. T*b. FI/. Fit, 
15* Si folidum SR ieuius fluido F 
in eo quieuerit innatando : Dico 
quod folidum ad fluidum eam ir l_» 
tfpecifica grauitate proportioiiemJ» 
j*ihabet, quam pars demerfa R ad to- 
ytum folidum SR, & fi pars demerfa 
R ad totum folidu SR fuerit vt gra- 
uitas folidi in fpecie ad fluidi graui- 
tarem : folidum in tali litu quiefcet • 
• fece- 


* 


* 4 ° D*y* Q fJ <* veb, in fluido % 1 

Secetur moles fluidi F aqualis* 
parti demerfae R . Et quia folidumj 
RS fupponitur quiefcere in fluido \ 
ab»;.*, aequilibratum, ergo 4 RS aeque gra-t 
uitat ac fluidi moles F. quare pon-s 
dus abfolutfleiufdem partiSjR eande 1 1 
proportione habet ad duo ponderat 
abfoluta aequalta fluidi F, & folidi t 
SR ; fed vt R ad F ei aequalem mo-f 
b def.^ lenita eflin fpecie graurtas folidi* 
ad fluidi grauitafeni .* igitur moles) 
demerfa R ad totum folidum RS erit 1 i 
vt grauitas in fpecie Colidi ad flui-! 
dum. * 

Poflea in conuerfa hypothefi. 1 
Quia demerla pars R ad totam mo- 1 
cdef.z . lem RS 3 Feu c pondus abfblutum_j ( 
R ad pondus S R efi vt grauitas foli- i ( 
.di ad fluidi grauitatem in fpecie—* , I 

d def * ^ eu v6 ^ P onc * us abfolutum R ad poiv 
(t dus F(cum habeant moles aequatfes) 
Ergo ab fo lute aeque grauitat RS ac ! 
fluidi moles F : proindeque « foli- j 
thui.i, dum SR in tali fltu quieicet • Quod ; 

Src. ■ 

Et ha^ piracclara theoremata alia 11 
methodo Archimedes tradidit de-* a 
infidentibus in vno lingulari fluido. 
Reflant ea quae contingunt folidis jj 
infidentibus in pluribus fluidis in-,* 1 
aequalium grauitatum > fpecifica-!^ 
rum. J v 

Et primo fi vas repletum fuerit a 11 
duobus , vel pluribus dii*''~ /: '* 4 

folida exiflentiain vno ^ 
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i Archimedis 24? 
didis fluidis innatabunt ijfdem iegi- 
bus expo/itis :n /iiperioribus propo- 
/itionibus. 
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; PROPOSITIO VI. f/i. 

JPig»i6.Si /olidum RS fuerit grauius 
fpecie duobus fluidis G & F a qui- 
bus portiones eius tegantur ; graui- 
tas quam in eis exercet minor eft 
pond ere eius abfoluto , qua e/l gra- 
llitss fluidorum moie gqnaiin m « 
portionibus demerfis folidi . 

Hoc demonftratur eodem modo 
ac quarta • fada eadem p reparatio- 
ne/ Quia aequilibrato foiido RS in 
fluidis demerfo cum pondere P . 
erit pondus P aquale ei quod /oli- 
dum in fluidis exercet . quare patet 
propo/icum . 
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PROPOSITIO VII. T*b> ( VIU 
*7‘ Si /olidum RS , columnare-* 
in duobus fluidis demerfum grauius 
fit fupremo G & ieuius infimo fluido 
F . reperiri debet fitus inter fluida 
in quo foJidum quiefeat cum eifdem 
aequilibratum . . 

Vt grauira* folidi RS ad grauita- 
tem in fpecie fluidi leuioris G, ita 
. fiat CB ad BD , & ponatur A E se. 
. qualis priorum differentia CD ; & 
s vt grauitas in fpecie fluidi F ad gra- 
vitatem eiufdem folidi SR , ita fiat 
«<AK ad KE ; feceturque folidi co- 
" jlumnans altitudo a plano I L paral- 
ia Jeio 
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De ys qua veh. in fluido . 1 

lelo bafibus , vt SLI ad RIL fit ficu- f 
ti EK ad C B ; apteturque lolidum^ | 
vt Dlanum IL laceat in confinio flui- ■ 
doFum IO . Oftendendum eft in_. 
tali litu ' folidum quiefcere aequili- 
bratum." extenlis planis bafium foli. 

«• /- ^ flflf i 4 op hi I» 2PC 1113 - 


oratum» *r . . r > T ^ 

di fiant columnas fluidas FLO ssqua- 
»•* o. iii-o inii SIT, - oariter» 


Ql- Ildllt W *«**«* — : ~~ T > 

lis. & aeque alta lpli SIL, pariter»; j 
ciue columna GOL aequalis & aeque ] 

• rnn rrt-onifac ^hfnlllM 


ad tf.i 


quecouuiiu* a. . Yr, I J 

alta ipfi RLI-quia grauitas abloluta c 
fluidi FLO ad pondus abfolutum fo- j jj 
lidi SLI mole «qualis , fe habet vt f 

m. *tr i xrc npmnp Vf a <rvluitateS « 


liai iuv/aw " . 

AK ad KE» nempe vt ^grauitates „ 

in fpecie ; & giaiiitas abfo uta ioli : j 
di SLI ad pondus folidi RLI libi c 
hbmogeneum eft vt EK'ad CB , ( 
nemoe b vt moles ad molem ; c c 2 
tandem vt grauitas abfolutaRLI ad|, 
abfolutam graultatem fluidi eiaqua- , 
lis mole GOL, ita eft CB ad BD, j ( 
ergo (polita AK menlura ponderis b 

abmluti fluidi FLO erit KEme^- r 

ra ponderis abfoluti folidi SLI * an. b 
queOB erit pondus folidi RIL » st j 
BD erit pondus’ ablolutum fluidi O c 
OL ; cumque eorumdem ponderum 
differentis AE » CD £« squales . t; 
additae eidem fummae Kh , oc UUj ti 
confurget aggregatum extremorum c 
ponderum KA & BD «quale agiw^ 
gato ponderum ex BC » 8c KE • ai 

tur columna 'folida RS «qualis eft f 
mole 8c grkuitate columna; GF ex t 
fluidis compofitae ,* & proinde illa 4 r 
quiefcet 'aequilibrata m eodem fitUL 
interfluida , Quod I 
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Quod vero in tali ficu tantummo- 
bo folidum quiefcat fic oftendetur. 
Deprcfia columna KS infra confi- 
nium JLOj vt nimirum inferior ho- 
mogenea grauior moles FMN ma- 
ior iit mole FLO excelfui LN , & 
tanrundem fuprema Ieuior moles de 
ficiat ,* quia vero ijfdem ponderibus 
FLO & GMN adduntur duo inae- 
qualia pondera fcilicet grauius LN 
homogeneum ipfi F , poftea leuius 
NLhomogeneum ipfi G • ergo duae 
moles grauior MFN, & Ieuior MG 
N fimul fiimptae ponderofiores funt 
duabus molibus LFQ grauiore & L 
GO ieuiore fimul fumptis ; .& ibis 
aequalis e erat pondere abioiuto co- 
lumna RS . ergo haec/ a fluidis MF 
N, & MGN grauiorem columnam 
fed ei aequalem mole componenti- 
bus furfum exprimetur V E contra_>» 
fi folidum fupra confinium ILO fu- 
bleuetur f tunc (olidimvgrauius erit 
fluidis collateralibus ; & proinde in 
eis defcendet* Quod&c. 

Poftquam Archimedes expofuit 
caufas & modos quibus fluida admit- 
tunt vel exprimunt folida > modo 
confiderat, quae nam confiftantj aut 
reuoluantur innatando in fluidum_j ; 
agitque folummodp : de Tegmentis 
fphaerae & conoidis Warabolici , me- 
thodo’perplexa & obfcura . nos ve- 
jjjrO' conabimur hanc dodlrinam am- 
pliorem $C clariorem reddere . 
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PROPOSITIO Vili. T*bViM 
Fig, 18. ip* Solidi A B C D homo-j 
genei leuioris fluidqdn eo innatan-f 
tis , fi reda GH coniungens centra 
grauitatum H parcis demerfae , & G 
extantis perpendicularis fuerit ad 
fuperficiem fluidi EF • Dico quod 
folidum quiefcet in tali ereda poli- 
tura; fi vero GH inclinata fuerit 
adEF folidum reuoluetur ad partes* 

anguli acuti. _ 1 1 

Quia pondus a totius folidi ABC 
D aquale eil ponderi fluidi molem 
aequalem parti demerfae BCD ha- 
bentis . ergo eodem exceflu ponde- 
ra folidi ABC & fluidi BCD fupe- 
rant pondus partis folidi demertx 
BCD . Sed vis b qua folidum BCD 
n ititur afcendere aequalis eft eidem 
cxceflui • igitur vis qua pars demer- 
fa nititur afcendere aequalis eft vi 
qua extans portio ABD nititur dei- 
cendere . 

Verum hae duae vires contrariae 
squales interfe , nifum exercent e 
per dirediones perpendiculares ad 
homontem , feu ad fuperficiem^ 
fluidi EF. ergo in primo cafu quan- 
do reda GHefl perpendicularis ad 
EF per eandem lineam redam GH 
pars .extans BAD impellitur deor- 
fum, qua pars 'demerfa furfum fer- 
tur; nec deuiant ab eodem itinera 
GH. quare aequatis viribus necefiej 
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Archimedis* 245 
cft vt fe mutuo impediant & quiefc 
eant ; & t proinde totum folidum A 
C in tali fitu (labiliter perfillet . 

At quando redta GH inclinata—» 
ejl ad fuperficiem fluidi & horizon- 
tis EF, tunc du^fis GL, & HM per- 
pendicularibus ad planum EF . pa- 
tet quod dnifus partium extantis & 
dernerf^ fiunt pereafdem perpendi- 
culares GL, & HM, quaenon coin. 
cidunr , & ideo in libra GH circa-» 
fulcimentum I termini extremi G & 
H impelluntur ad oppofitas plagas 
non.per eandem lineam directionis 
fciiicet G deorfum verfus L , f& H 
furfum ad M • igitur necefiario li- 
bra GH flettetur verfus angulo» 
acutos GIL,& HIM;& proinde fo- 
lidum ACreuoluetur adeafdem par* 
tes quod &c. i. 

S cholium T*bul* f 1 1. pif. 20. 
Manifeftum eft quod ii longitudo L 
Mkeiufdem Eomogenei folidi co- 
lumnaris AC inclinetur ad fuperfi- 
ciet» fluidi EF non redibitad fitua- 
tionem eredtam , fed magis fe incli- 
nando quiefeet in litu parallelo ad 
fluidi fuperficiem 

•Dudta NI perpendiculari ad iii- 
perficiem fluidi EF , & dudtis axi- 
bus columna; LM , OP . Quia in_j» 
quacumque columnae politura incli- 
nata nunquam portionis extantis 
centrum grauitatis G cadit fuper N 
* j I per— 
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I perpendiculari ad EF^ fed femper 
declinabit ad partem liniftram in-» 
qua folidum exiftit > & lic quoqut-» 
centrum grauitatis H declinabit ad 
dexteram eiufdem NI . quare pars 
extans deprimetur & demerfa ele» 
uabitur, quoufque perdufto ax«-> 
longiori LM ad litum parallelum-»' 
fluidi plano, centra grauitatum par* 
tium extantis & demerlae cadent in 
refta OP perpendiculari ad LM & 
ad fuperficiem fluidi . & proinde in 
hoc litu quiefcet «, 

Percipimus quoque quod in ei£ 
dem columnis quarum centrum gra- 
uitatis eft demerfum r vera caufa— > 
reductionis ad litum Habilitatis non 
eft defcenfus aiit maior depreffio 
centri grauitatis totius eiufdem Ibli- 

, - 3 v. 
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di . cum in cafu enarrato tale cen- 
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trum potius afcendat 
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PROPOSITIO IX* Tak. Vlh 
4 Fig* 2 i. Si eiufdem fphaera duo feg* 
- menta ABC & GFH habuerint ba- 
fes AC> GH nec parallela nec fe-» 


mutuo fecantes , litque L centrum 
^grauitatis fegmenti comprarhertli G 




','n 


FH , & pundum O lit centrum-» 
grauitatis relidui AGHC • Dico 
quod refta LO eificit cum bafe GH 
angulum acutum OIG* 

Sint axes tegmentorum DB , & 
KF,. fe fecantes in centro fphaer* 
E , & du&o per axes plano Circuli 

ma-3 
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AVuiah e. Archimedis 447 
■'maximi , patet quod axes funt dia» <. 0 
metri & fecant bifariam « & per- a j/. a. 
•pendiculariter bales. AC .» GH . 

& quia centrum b grauitatis totius 
fphaeraj E cadit inter centra grauita- 
•tum partium eius . ergo centrum_» *° #r ‘ J * 
grauitatis fegmenti ABC cadit io*» 

«xe DB vitra E ad partes B , quod 
fit Nrpariterque L centrum grauita» 
tis fegmenti GFE cadit in axe KL 
inter- E & F , & coniunfla refla L 
$P, , haec‘ tranlibitc per O centrum-» < 
'gi-auitatis rfeliquae portionis AGHC • 
totius fegmenti ABC* Et quia N 


T/V 


•centrum grauitatis totius fegmenti 
•A BC diftat a centro fphxrx E.ergo ' ‘ 


g&- 

m 




refla- LNOvnon concidit cum refla 
DE Ki » •fecf i cum ea angulum 'KLO 
efficiet ; di que LK d perpendicula- dii. *• 
r « ad GH . igitur LNO e {inclinata e i. 
di ad GH-& 'efficiet angulum acu- 
tum LIK leu OIG ad partes A > G 




vbi nimirum plana AC» CH maxi- i 

me 'ab inuicem recedunt . vt erat 

fi*: 


v 

t 

fe, 


A s zgt #vv 



propofitum. 
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PROPOSITIO X. T*6»vit.Ffc 

ta. aj. Si portionis fphatras homo» 
geneas ABC fluido leuions bafis A 
C tot a'e mineat vel tota demerfa fit 
infra fluidi liiperficiem horizonta- 
lem GF , eiufq ue axis DB inclina» 
tus fit ad GF » Dico quod Tegmen- 
tum ABC flefletur quou fque re- 
flam polituram acquirat * 

■B /. I 4 Sit 
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248 De yr qua veb, in fluido, i 

Sit V centrum grauitatis (totius ( 
fegmenri ABC > &Iiic Centrum.» I 
grauitatis portionis extantis velde» 
merfa 1 GEF & refidui AF.GC fit . 
centrum grauitatis pun#um O v iun. 
gaturque IVO fecans GF in N» Et 
quia axis BD inclinatus efi ad GF f 
& eft perp-laris ad: C A • ergo a 
AC t & FG non funt parallela, nec 
fe mutuo fecant > cum AC tota-» 
emineat vel tota demer/a fit infra—» , 
fluidi fuperficiem FE « igitur b IO * 
inclinata erit ad FG > cumqua eifi - 1 
ciet acutum angulum ONF ad par* 
tes ab -inuicem remotas A & F • 
Quare r folidum ABC non quiefcet, 
fed fleretur ad partes F, A, nempe 
ad partes anguli acuti ON F . Et hoc 
tandiu efficietur quoufque axis DB 


perpendicularis fiat ad FG > quando 
d nimirum in eredta politura quiel- 
cere debet. Quod erat &c. , 1. ' r- 


1 


# 


1 




PROPOSITIO XI. Tsb> Vlh 
% I?tg. 24. a 5 . In redla parabola ABC 
i ordinata GF propinquior fit bafi C | 
t: A > quam vertici B. JDico quod 


/omnium 


>araboiaruin_j 


srr*- 


t? 


[a * - 


* 


*t quae intra eam abfcindi pofiimt qua- 
rum diametri infiftant fu per GF,duq 
,-trantum habebunt balium terminos 
coincidentes in A . Reliquarum ve- 
ro quarum diametri ab illis duabus 
intercipiuntur balium termini ca- 
nunt infra A ; quarum autem diami. 


- 

' ^ 


ir3 



Archimedis »4 9 

eri exiftunt ad eamndem latera-» • 
balium termini cadunt fupra A> 
Secetur ER aqualis ED » & per 
R ducatur ordinata IRL, coniun- 
■anturque retts IA > LA . Quia—» 
L, EF, DA interfe parallela?, (cum 
«1 ordinate du&ae fint ) fecant tres 


re&as RD, IA, LA b proportiona ; 

ie< 


% 


liter, ergo IA & LA lecantur bifa- 
riam in H & K, ficuti RD in E bi- 
;.rtita erat j eduftis poftea exH, 
duae HS> KT parallelis a^i DB , 

4 erunt illx diametri parabolarum—» 
obliquarum ASI , & ATL quarum 
diametri infiftunt fuper EF » Sc bafes 
comieniunt in A . 

Poftea inter H & K lumpto quo- 
libet pun&o e in reftaEF , & duca- 
tur eb parallela diametro BD , & a 
pun<Tto A ducatur Agm parallela-» 
tangenti parabolam io b, erit JAm 
bifariam fe&a a diametro eb in f; 
fed eius portio h A e bifariam feca- 
turin g (ficut IA rn H, ob paralle- 
las I h, E g F) ergo f A feraiflis to-^ 
tius maior eft quam g A; & proinde vi 
pundtum f cadit fupra regiam EgF, 
& ideo fupra pun&um e ad partes 
•verticis b. dudta igitur per e re<fta_» 
c ea parallela ordinanr m A, erit c a 
.bafis parabola abc incidens in—* 
parabolam C B A infra punftum A 
ift a » erufqne diameter b e inftftet 
fuper EF. 

X ertio fumpto quolibet puntt© O 
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250 De jjs qua veh. in fluido . 
in reda GF inter H & G , vei inter 
K & F y &: duda reda AOM fecan. 
f /V. a* te IL in P . patet/quod AO maior 
eilquam OM (ea quod tota APa 
parallelis LIP»DA»& FEO fecarur 
in duas partes aequales in Q y ii cuti 
KI> in E bifieda erat ) igitur feda 
MA bifariam in. N cadet pundum_> 
N infra ordinatam GF ; &apundo 
N ducatur NY parallela axi BDfe- 
cans EF in V »erit g NY diameter > 




fi 


» 6 - * 


g ( ome «. 

«3S* 


& per V ducatur XV Z parallela—» 
AM> fecabitur XZ bifariam in V a 


i 

« 


jih •! 


diametro V Y • & ideo parabola X 
YZ inclufa erit intra Tegmentum A 
YMr proindeque terminus x jba/is 
cadet fupra Aj & illius diameter Y 
V infiftet fuper eandem ordinatam_> 

EF. Qiiod erat &:c* 
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VI/, 


Binae qualibet trium ex poli ta- 
rum parabolarum vocentur Parabo- 
lae canter jninaltum bafium y quarum—» 
ABI y quae axim fecat eft maior : 
Obliqua ATL axim non attingens 
/erit minor. j» , 

Segmentum fubfexquialteruni_» 
diametri Paraboles , vel conoidis ab 
ea geniti a vertice > vt BE > vel S 1 
vocetur Radius eius. • 7 - 

Et radij extremum pundum E vel 
Q^vocetur Centrum • : . • 

- Et du» ad axim ordinat® CA > 
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HPIJH Archimedis 251 
1L cdmpraehenderctesbafes obliquas 
conterminales fi abfciderint RD ae- 
qualem duabus- tertijs axis » Vocen- 
tutkafet Brufft/. i- v-! 

* t ♦ ...j , l ^ 

* PROPOSITIO XII. T«*. ra. 

Fig* ad.. Si duae velplures Parabolae 
ABC, AEC*& AGC eodem axe-> 

BGTE fu per eandem bafim AC con- 
flitutae fuerint * Dico- quod axis BI 
B &■ qualibet alia re&a OMPN. axi 
parallela, fedlae erunt in eifdem ra- 
sionibus a parabolis & a communi 
bafi *fcilicet EB ad BI. erit vt NO 
ad OP^ & EB ad BG , vt NO adi 
OM, nec non EG: ad GB erit vt 
NMadOM,. ■ • . 

A -punitis interfeftionum 0,M, 

N ducantur ad axim ordinatior ap- 
plicatae «. OF*. MD 4 NK , quae pa- 
rallelae & aequales erunt ipfi Pix in 

f arallelogramis * Et quia iii para- 
da A B G & vt abfeifla: I B - ad 
B-F j ita eft quadratum A I ad qua- 
dratum OF> feu PI . erit per con- 
uerfionem rationis vt B|I ad F I j> 
fieit ad ei aequalem OP » ita: c cV . 2 * 
quadratum AI ad re&anguliitrf AP coroU 
Cr eadem* ratione in parabola- AEG 
vtidem quadramm AI ad idedi re- 
ttangubim APG , ita erit EI ad NP* 

& ita qudque in parabola AGG erit •» 
GI ad MP * quare fummae vel* diffe-' 4 1 . 
rentiae- terminorum in eadem ratio- 
»ne erunt» fcilicet EBad NO . erit ; 
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2 52 De ijs qud vth . h fluido. I 
vt IB ad PO , & vt BG ad OM >1 

atque vt-EG ad NM ; & permutan-i 
do EB ad Blent vtNO aa OP»& vt 
EB ad BG ita erit NO ad OM , at- 
que EG ad GB erit vt NM adOM. * 
Quare & c. \ - |j 


PROPOSITIO XIII. Tab. VIU 
Fig. 27. In re&a perabola ABC , | 
cuius axis BD femilatus re&um BX } 
ledlafit obliqua parabola IHM> cu- 
ius bafis IM , diameter HP> /i a-» | 
•quolibet eius puntio G ducantur G 
• 4 O perpendicularis ad axi qi, &GE f 
obliqua incidens infra GO verfus 
baiim eamque fecans in N> Dica , 
quod angulusGNMeit retius li in- . 
i rercepta OE aqualis fuerit femiere- 
tto BX : eritque acutus ii OE maior 5 
r-; % fuerit quam BX ,* & obtufus ii illa— 1 • 
*'.< minor fuerit. ~ t 

Ex vertice H ducantur tangens H J 
L& perpendicularis HS ad axim, 4 
& HR parallela G E. patet quod 
a IV ,7. triangulum HSR a fimile & equila- jj 
terum eft triangulo G OR , ob aequi» 
diftantiam laterum,& diametroru R 
. ..iixtg. 0 > HG.ergoRS aequalis eft EO j j 
quae pi imo fit asqualis femiere&o B J 
b fnie. X. Et quia k quadratum HS aqua> 3 
a i* Ic eft duplo redtanguli SBX , feu £ I 
< tente . f>R r &r eft * LS dupla BS ob tangea- i 
ja. tem HL 9 & ordinatam HS ad dia-j 
metrum BD du&as • crgo.retftangu- 1 
lunij ESR r. quale eft quadrato H S< 

per- 1 


I 
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\ 


i 


II 


tf 




diy. 

txg . 


e IV. 

t*7* 


K Archimedis. 2. 
perp-laris ad LR. quare 4 angulus L 
H R reatus erit , & ell MI par-la—» 
tangenti HL , & EGeft par-la RH* 
igitur angulus eGNM redtusquoq; 
erit , vtpote aqualis redto RHL • Si 
poftea obliqua GP intercipiat OP 
maiorem quam £X , feu quamOE « 
patet / quod redlae GP, & MN f I»« 
continent angulum GTM acutum.», **• w * 
Icilicet minorem redlo GNT. Si ve- 
ro GQ intercipiat OQ minorem^ 
quam BX feu OE eiHciet angulum.» 

GVM obtufum. quat&c. 
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PROPOSITIO XIV. T*b» Viim 
Ftg. 2 S.ln redia parabola ABC cuius 
radij EB triens EF iit aqualis femi 
eredlo EX eiufdem parabolae • Ab- 
icindi poteil intra eam alia parabo- 
la obliqua ; itaut redta coniungens 
centra perp4aris fit ad bafim obli- 
qua; paraboles. 

A puDutis E & r F ducantur EG > 
FL ordinatae ad axim ; & ducatur * 
obliqua parabola AOI cuius bafis 
con terminalis fit bafi GA , eiufque 
diameter OKinfiftat fuperGE, & 
fecet FL in M . EX vertice 

E & fenii bafi FL fiat parabolja EL> 
quae iecet diametrum Ok in N 
pundlo , quod cadet inrer K & M 

fcilicet intra: parabolam AOI . & 

per N ducatur R N S par-la AI. 
quae cadet intra parabolam AOI S & 
ideo intra parabolam ABC» tandem 

co- 
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Det js qu/tmbdn fluido. 

cbniungatur reda ME fecansb-afim 
RS in Z, Et quoniam duat parabo* 
lai BOL & RNL eundemaxetrt BE 
habentes iuper communem femi ba- . J 
fim , LF infulunt • Ergo c ficuteft \ 
B-F ad FE ita erit OM' ad MN J ; 1 
proindeque NM, triens quoque-* ; 
djtfjt erit 'diametri N O idea d. M. erit j 
centrum parahores ROS * cumque a I 
pundo. M ad axim BD ducantur 
perp-lariS; MF & oblique ihcidens. * 
ME 9 quae intercipiunt FE' ex: hvpo- j 
theft aequalem; femieredo- parabolae ; 
ABC ► ergo e reda ME. p erp-laris • 
eib ad bafim obliquanti R S 52 qtiod 
erat &c»,- 
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TakVlUFig* ji 
»9. I jfdem; politis fit' ‘EX* triens radi). < 
EB* fitqua EX minor quam femi- 1 
p eredtur EF x & EF minor fit quam_> 1 
4 radius- EB euifcterrr. parabolae ABC* 

\ idipfiitn. eifice pbreft * quod in- prae- 1 
- ^ cedenti problematd ► • ; J 
p , Fadarurflis * parabola AOI con- j 1 




at. 


* > y *> 


1 


#• ‘-i' V. 


. 


terminalis, bafis cuius diameter OX 
infiftat fuper EG r BdfitM occur- 
* fus OK» & FM,par*Ise bafi C A vel 
. ; EG , & axi FX vferticeX & femi. 
°‘° ntc ' bafe MF fiat alia parabola XML »* 
qiisr fecet parabolam ABC in LJ 1 
ducaturque adi aXiro ordina ta PL, & ; 


c e«& . S?^ e P* axe PE vertice E * femiba 


k: 


. * 


LP fiat c alia parabola ENL fecana: 
diametrum KOin N i per hi di 




sbSsBiSeE 


dia 


1 



> Archimedis . 25$ >y / 

£la RS par-laAI, erit parabola-^ 

RSO compraehenfa a parabola A 
BC , & coniun&a ME lecans bafim 
RS in Z * Quia trets parabolae BL » 

XL > & EL communem axim EXB » 

& femi balira PL habent . ergo d H 
ficut EX triens elhiplius EB » fic ,a * 
quoque MN tries erit diametri ON; 

& ideo e M erit centrum paraboles e */• 6 ‘ 
ROS * Cumque dua? MF perp-Iaris 
ad axim , & ME obliqua comprae- 
hendant FE aequalem femire&o para- 
bola: ABC.ergo/ME perp-laris elt f 
ad RS. quod &c, *}• 

v ■ ^ - * . i- » «Tt " < > , 4 AJy w jCb 

• _ 1 fw , J 1 ' I f* -* ■ *£* V» * , *% NL - * Vi . 

PROPOSITIO XVI. Tiab-Vll\ 


fig, 30. 31, 32. Ijfdem politis radii 
rriens EX maior lit quam femi ere- 
mus FE t & fe&a maiori > vel mi« 
nore ex obliquis parabolis conter- 
minalium bafium AOI; & EX ad 
X F ( in maiori conterminalium_j ) 
habeat eandem vel maiorem ratio- 
nem, at (in minori conterminalium) 
minorem pro-tionem quam qua-tum 
EG , ad qua-tum EK» leu EM. Dico 
quod coniunfla ME perp-Uris.eikr-» 
oofeft ad balim AI •- 
. Primo in fig- 5Q. Sit EX ad XF vt 
qua-tum EG ad qua-tum EK > vel 
FM, ergo Apundla X, M»; G funt i n 
aeadem parabola > cuius 
vertex X > fk lemibalis EG . quare 
flicuti EX trienscilipMs £B * fa * 

| KM triens erit diametri KO. • & 

f 'V ‘ pro-' 


a coutc, 
zi. 


b ftHU 
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C hni, 

14. & 
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<1 conte . 


1 Ort.lt 

CJrlU, 
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Cr hui, 
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2 Dtf f/f £«<* vehJn fluido \ 

proinde , vt' prius di#um eft erit 
e ME perp-larisad AI . 

Secundo in eadem obliqua maiori 
conterminalium habeat EX adXF 
maiorem rationem quam qua-tunu» i 
EG ad qua- cum EK feu EM , & axi 
XE vertice X femi baii FM fiatrf 
parabola XMQ. quae fecetbafi 
EG in erit $ EX ad XF, feit 
quantum EQ_ad qua-tum EM in ma- 
iori pro-tione quam qua-tum EG 
ad qua-tum eiufdem FM' i & ideo 


reda- EQjnaior erit quarrrEG- er- 1 


go parabola XMQ fecabit parabo- 
lam BG A alicubi vt in punfto L po- 
fito ititer G & T ,* quare poterit 
duci / alia ! ' parabola ENL axi EX 
vertice E tranliens per puncium L 
quse fecabit' diametrum KOin N 
puncflo pofitO’ inter K. & M ; & per 
N duft a RNS par 4 a baii AI , ca* 
det parabola 1 RSO intra parabolam 
ABC . & f M erit centrum' eius r < 
( cu m M N lit triens diametrr O N 
ucut XE triens erat ipiius BE) & vt j 
prius duftum eft re£la ME perp-laris 
erit ad vtramque AI & RS . 

Tertio prop-tio EX ad XF lit mb 
hor quam qua-tum EG ad quadra- 
tum FM in minori parabola eotr- p 
terminalium balium (ng»32.)ProdU*| 
FMfecet re<ftam parabolam io l< 
T . & quia EX ad XF prop-tiod 
maior eft quam EB ad B F (ei 

quod nn^quabbus EX, XF.additrf» 
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Archimedis, 257 

communis X£ ) eftque b EB ad BF h «*# 
vt qua-tum E G ad qua-tum FT « **• 
ergo EX ad XF eft in maiori ra- 
tione quam fit qua-tum EG ad qua- 
-tum FT, & erat ratio qua-ti EG 
ad qua-tum. FM maior quam EX 
ad XF. quare quadrati EG ad qua- 
tum . FM propitio maior eft ratione 
eiufdem qua-ti EG ad qua-tum FT * 

& . ideo F T maior erit quam FM* 
poterit ergo Tecari MT; alicubi iru* 

Z , vt qua-tum EG ad qua-tum FZ 
maiorem rationem habeat quam EX 
ad XF . & i per Zdufta diametro ih»Au 
QZV inclufae parabolae RQS vt Z 
iit eius centrum 9 & coniun&a ZE 
©ftendetur vt prius, quod ZE perp- 
laris eft ad bafim RS- quod erat &c* 




A* 


fit' 


LEMMA T*b, Vll. Si in_j 
redta parabola ABM fiant parabolae 
obliquae con terminalium bafiumA 
OX maior 3 & AOL minor , quarum 
bafes compraehendantur ab ordina- ! 
tis IL 3 MA ; & ducantur IC • & A 
L c par-lae axi, fecenturq; CA ,&c i 
A bifariam in H > & h • Dico quod 
in maiori obliqua^ rec-lum MCA 
aequale eft rec-lo fub differentia or- 
dinatarum MA , IL in AH ; & inu * 
minori obliqua rec-lum McA:Z> 
quale eft rec-lo fub fumma MA > IL , 
in A h* 

h Quia rec-lum MCA in obliqua-* 
maiori 4 squale eft rec-lo fub MC * !V»c* 
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258 De ijs qu 4 veh.in flutdo\ 
& dupla; CH » feu rec-lodtrbCH 
vel~H A. & duplo MG vei MG cum 
t'A ,* feiiicet fub HA & differentia-*? 
ip/arunidMA &JL> verum iatobU»] 
qua minori parabola AoL » quia_» \ 
ree- lum Mc A aequale efl rec-Jofub 
Mc & duplo hA» feu rec»lo fufehA» 
& duplo.> Mc i. eftque dupTuur.Me 
aqua le wgre gato -duarunvM A j IL. 
«r.go reCHhim McA aquale eft rec-lo 
compnthenib a itimma ordina tarum 
MA , IL.iia hA« quod&c. . . \ 

/ -i _,.vV ei r s . ii & tt' .Tiii''. e »..** ./I . » . - 
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gadem figar >Sl .ordinata: ad axirn 
MA *& ILcomprathendentes bafes i 
obliquas IA-> ,LA abfeindant. axis q 


fe^ietuim#>jy'D ! qnod £c dusetertia: | 
axis BD . t)ico quod radius axis 1 


EB ad .OS -Kadium oblitju^ maioris : 


i 


'%k 


eil vc . differentia, ordinatarum ad 
axim adi fexrantem fumtna? earun- 
dem K & ad, radium ZO obliquas miv 
noris -efl vt fumma ordinatarum ad 




axim MA fl IL ad fextantenfdiffc?* i 
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bifaria lin H ficuti IAbafis fecaba- i 
'W. fur bifariatfi in <K> ,* pariterque cA /e- 
cabitur: bifariam in h , 'entque MC 
femidiffeientia' ordinatarum M A* 
IL .* Oiiia iu niaiori conterminalium 
&««. b IC, feu ei aequalis BE ad OH efl < 
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, fub duplo MC in HA adrec-Jum-j . V /' 

BE ad fub duplam KH 
eft c vtrec-lum dupli MC in HA cIV »L 
ad rec-Jum MC in AH. ergoBE 
ad OK differentiam confequentium 
eft vt rec-Jum ex duplo MC in__> 

HA ad qua>tum HA, quod eft dif- 
ferentia confequentium rec-giiloru 
MC in HA , & MH in HA, feu 
erit vt duplum MC ad HA , ob 
communem altitudinem HA rec-lo» 
rum; eftque tandem d OK ad radium 
OS vt> j ad 2 > & vt HA ad duas 
tertias iplius HA. igitur ex squa- 
la BE ad OS eft vt duplum MC ad 
duas tertias HA. & quia HAfe. 
miliis eft C A , & C A eft femif- 
iis fucima M A » 1 1 . ergo qua- 
lium partium fumma MA , IL eft 
12- erit HA ? . & ideo BE ad OS 
erit vt duplum MC, leu differentia 
ipfarum MA» IL ad 2 tertias ipliiis 
HAjleu ad 2 duodecimas,feu ad fex- 
tantem fummae earundem M A * 

IL. ; v y ! 

Poftea in minori conterminalium 

d L c feu BE ad oh oftendetur e vt rec» 
ium dupli Mc, in h A ad rec-Jum_» e n in 

MIiA • ftr PE j;nr « 


f 


Si. 

lAe 


te 


* 1 


E 


MhA;. & BE ad differentiam KO t* r,u 

— ^ 1 1 a ■ _ * 


U ent vt rec-Ium dupli Mc in h A ad 
; qua-tum ha, feu vt dup/a Mc ad 
t 5 A & Ko ad radium Zo eft vt h A ad 
d duas tertias eius > eftque h A quarta 
c: pars lcilicet ?.duodecimae differentie 
ipfaruiji MA 1 IL. ergo BE ad Zo 

v - «ft * 


fc*. 4 
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%6o Detjs qua veb. in fluido 
eft vt duplum Mc , feu fumma ipfa. jj 
rum MA , IL ad a duodecimas, fcu j 
ad fextantem differentiae earundem. 
quod&c. • 

CereUarium • Hinc patet io figura l 

dtm> quod fi terminus N diametri [j 


a. i : 

; 


E 


obliquae maioris paraboles cuius tj 
centrum P caditinterEG & verti- 
ces~0, otunc radius EBad radium t 
OP maiorem rationem habebit qua ( 
ad OS , feu quam differentia ipfa- 
jrum MA > IL ad fextantem fummx 
earundem . & in minori obliqua tna-L 
iorem rationem . quam fumma ipfa- o 
rum MA , lL ad fextantem diifeien- 
tix earundem • « - - • - ^ - 


u 


i ti 


2 


fi 


PROPOSITIO XVIII. T*h 
VUU Conoidis parabolici redii 
ABC fi radij EB triens EX aequa- 
lis , maior vel minor fuerit femi ere- 
dto E E. reperiri poteft fluidum in 


'b 


b 




■ 


quo conoidesfitu inclinato quiefeat 


\ innatando tota bafe & parte axis 
dextantibus i fed oportet, vt fluidi 

• 1 ^ I 9 f # " • • 


P 

V; 

eJ 


a biti • 

•t. 14. 
15. et 

1*. 


rauitas ad folid i grauitatem in_j 
pecie fit in maiori pro-ptione quam 
/ qua-ti differentiae bafium AC* & IH 
frufti parabolae re&ae ad qua-tmn_» 
fextantis fiimmae earundem bafium . 
P Intra parabolam conoidis reCti 
genitricem ABC «includatur obli- 
qua maior parabola ROS *vtre&a 
ME coniungens centra perp-laris 
fit ad RS . fcquiafiuc EX squalis/ 

ma -W- 
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■ maior, vel minor fuerit quam EF , 
1 femper obliqua bafis inclufaRS ca- 
1 dit ftipra terminum A verfus O; 
* ideo diametri obliquas pairabolae ON 
i terminus N cadit fupra ordinatam 
j EG verfus O . quare b axis radius 
j EB ad radium MO maiorem prop'- 
j tionem habebit quam differentia_j 
c bafium frufti AC , HI adfextan- 

I tem fumnia: emundem ; & proinde 
c qua-tum EB ad qua- tum MO erit 
in maiori ratione quam qua-ti ex re- 
da AC minus H I ad qua-tum fcx- 
tantis fumma: earundem AC > HI • 
& reperiatur d fluidum RST quod 
ad folidum ABC in grauitate Ipeci» 
fica fit vt qua-tum EB ad qua-tum_» 
MO« & immittatur conoides ABC 
bafe exta n re intra fluidum , quouf- 
que fluidi luperficies attingat ellip- 
J fim per RS dudam perp-lariterad 
planum paraboles ABC . & quia e 
vt qua-um EB' ad qua-tum MO * ita 
eft conoides ABC ad conoidem_» 
i ROS>& folidum/ABC ad partem_s 
: demerfam ROS eft vt fluidi ad foli- 
kdi grauitatem Ipecificam* ergoco» 
noides ABCquiefcet in taliprofun- 
| ditate innatanao»nec^ fledetetur ad 
j dexteram vel fini liram partem., quia 
reda , MEy coniungens centra* i 
! grauitatum conoidum , & M & Y 
I partium extantis & demerfe perp- 
h, laris eft ad fluidi fuperficiem SR. & 

- oftenlum fuit, quod qua-tum EB ad 

1 ftua- 
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262 De tjs qua veh. in fluido 

qua-tum MO , feu fluidi ad folidi e 
grauitatem in lpecie maiorem ratio- i 
nem habet quam qua-tum ex re#a < 
CA minus IH ad qua-tum fextantis< < 
fummae earundem CA , IH • fa Cium \ ! 
eft ergo problema. ' 2 

* * • *" t • i M 


] 


t 


PROPOSITIO XIX, Tab. vim 
p lg t 1 . Ijfdem politis reperiri poteft 
fluidum in quo conoides ABC litu 
inclinato quiefcat innatando tota—» 
bafe , & parte axis depretffc, fed 
oportet vt fluidi ad iolidi grauita- 
tein in fpecie minorem rationem—» 
habeat quam qua-tum ex AC minus 
XH aid exceflum huius qua-ti fupra 
qua-tum fextatis fummae AG & IH, 

^ Vt prius * oftendetur quod qua-tu 
EB ad? qua-tum MO eft in maiori 
ratione quam qua-tum ex CA minus } 
IH ad qua-tum iextantis fummae r 
earundem , ergo per conuerfionem, c 

■Itionis i, 


( 


•ationis L ‘ w>; . — 

iua-torum ex EB &rex MO mmo- 

i ' : h ohPmf mi'»- 




iua-torum WA ~~ --- - ■ 7 

l em pro-tionem habebit qUanrqua- a: 
Iratum ex CA minils-IH ad ex- d 

. ~ 1 i...:..» n fnnt*!i mia .mm Ii 


iratum c* : - r z . 

qna^i fnpra q,u-tura 

^Ytantis •fummae C A * <x IH • & b 
eperiatur fluidum RSV quod ad 
"olidum ABC in foecihcaerauitate 
it vt qua-tum. EB ad exceffum ltu- 
us fu ora quantum MO’ . & immit. jc 
atur fbliddm ABCbafe depreffa-» < j 

•1 • 1 1 -1 1 1 * 1 I Ift/ 1 f T1 1 1 4* ^ a 
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|V Archimedis 

Heredum' ad planum parabolae ABC. 
5 f|& quia e vt qua-tum EB ad eius ex- 
^Iceflum fupra qua.tum MO, ita eft 


'ii 
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I 1 
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PROPOSITIO XX. T tiiVim 

Fi/, p Conoidis parabolici ABC fi 
radij triens EX maior fuerit femi- 
ere&o EF repetfiri ‘poteft fluidiun~j 
ih quo^conides ABC fitu inclinato 
quiefcat innatandi tota ba'/e & toto 
axe extantibus; fcd oportet vt flui- 
di ad folidi fpecificam gramtatem-* 
habeat maiorem proporrionem_j 
•quam quadratum ex Tumma bafium 
frufti AC, IH ad quadratum fextan- 
ds AC m*inus IH . ' ■ 

Intra parabolam ABC genitricem 
conoidis « includatur minor obii- 
f _ua parabola ROS , vt reda ME 
coniungens centra perpendicularis 
fit ad RS b eritque quadratum radij 

EB 


C C0»4. 
13. 


conoides. ABC ad eius fruftum AR 
SC demerfum, Scita 4 eft fiuidumu» . 
ad folidum in grauitate fpecifica__» , 
ergo conoides quiefeet m tali poli- 
tura innatando depretia' tota bafe &: 
parte axis * & oftenfitm eft quod 
quadratum EB ad eius excefliim fu- 
pra quadratum MO feu fluidi ad fo- 
lidi grauitateriVin fpecic minorem 
proportionem habet quam quadra- 
tum ex CA minus I H -ad exceftum 
huius quadrati fupra quadratum fex- 

tantis fums earundem AC , IH . i 

1 - ■" 
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2^4 Df '#* ?0<f t* fluido . 

EB ad quadratum radij MO im ma- 
iori ratione quam, quadratum fum. 
mx AC) IH ad quadratum fextantis 
differentia; earundem AC , I H • & 
c re pe liatur fluidum RS quod ad 
foliaum ABC in fpecifica grauitate 
fit vt quadratum EB ad quadratum—» 
MO • Poftea imponatur folidum A 
BC fupra fluidumrbafe & axe ex t an- 
tibus quoufque fluidi liiperficies vt 
prius attingat planum per RS per- 
pendiculariter duplum ad planum_j 
paraboles ABC • Et quia d vt qua- 
dratum EB ad quadratum MO) ita 
eft conoides ABC ad ROS demer* 


e hMi.t fum) & ita e quoque eft fluidi xd fo- 
tt 8. * lidi grauitatem in fpecie . ergo co. 

noides quiefcet in tali politura inna- 

% tando toto axe& bafe exta n tibus. 
\ & oftenfum eft quod quadratum EB | 

ad quadratnm MO feu fluidi ad foli- t 
x di grauitatem in fpecie maiorem-» , 
4 . proportionem habet ,quam quadra- j 
| tum ex fumma CA & I H ad quadra- « 
\ tum fextantis differentia earundem [ 
ACj IH . Qjjpd erat &c. . j 

•: . i -J|{ 

PROPOSITIO XXI. Btdtmfo 

? 3. Iifdem politis re periri poteft flui- j 
au in quo conoides ABC fitu incili* : 
nato quie fcat innatando tota bal e & 
axe integro depreffis • fed oportet 
vt fluidi ad folidi grauitatem in fpe- 
cie in minori ratione fit quam qua- 
arati fumma ipfarum AC , I H ad ; 

excef- £ 


9 -A 
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exceffum huius quadrati fupra qua* 
dratum ex fextante differentias ea- 
■rumdem AC & IH • 

Hoc demon ftratur eodem progrefT 
fu qno in duabus praecedentibus pro, 
politionibus vli uimus . 


k Ji 
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PROPOSITIO XXlI.T^m. 

4.5* Si conoidis parabolici retti 
ABC ridius EB aequalis aut minor 
fuerit femi eretto EF parabolae ge- 
nitricis eius . Dico quod -conoides 
non quiefcet innatando fupra quod- - 
libet fluidum eo grauius litu incli* 
nato^bafe tota extante, vel depreffa ; 
fed lponte ad re&a politura redibit^ 

Quia conoides ABC fecatur a_» 
plano fuperficiei fluidi RS , ab hoc |f» 
fecatur conoides obliquus extans - j? 
vel demerfus SOR., cumbaiis AC / 
tota extans vei tota demerfa fuppo- ( 
natur . Et per duos axes BD , & O I 
N dutto plano hoc 4 efficiet duas *cor»id 

parabolasABC& ROS per quarum jfl 
centra M , & E ducatur refta ME, * 

& alia MX perpend-ris ad BE , & . 
hae intercipient EX, minorem quam t 

lit femi ereftus EF ( eo quod inte- j 
ger radius EB non fit maior quanru* b htki 3 
EF ) b ergo re#a ME efficiet angu* 

M Z R ,■ feu E Z S acutum. 

Et quia M N eft triens axis O N c tq „u 
erit c M centrum grauitatis cono- 17/ 
noidis ROS, Et limiliter E erit 
centrum graiutatis conoidis ABC; 

M qua* 
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2 66 De yfqtM veb.tn fluido , 

quare retta ME produfta d tranfo 
per centrum grauitatis refidui ARS 
C 3 quod fit Y ; & eflicit anguium_» 
MzR * feu E zS acutum. Ergo /oli. 
e AW.8 dum ABC e fie&etur ad partes an- 
guli acuti , & talis flexio tandiii per.i 
‘ teuerabit quamdiu axis inclinatio 
perfeuerat» quae folummodo in fitu 
axisere&ocefiat, Quare &c. 

vf ; • . m 
PROPOSITIO XXIIL TabuU 

VUl. F^.6.7.Cuiuflibet oonoidis pa- 
raboiici ABC > cuius femieredlus E 
F minor fit quam radius EB j fi axis 
BD magis vel minus inclinetur qua 
exigit politura Habilitatis ad fuperfi- 
ciem conuenientis fluidi extante—» 
vel demerfa totabafe AC • nonquieil 
cet conoides » fed fponte redibit ad 
eande inclinata pontura Habilitatis. . 

Reperiatur Habilitatis *pofitu- „ 
ra inclinata in qua conoides ABC 
quiefeat innatando bafe tota extante 
vel depreila in conuenienti fluido ; 
fitque pars demerfa vel extans co- \ 
noides obliquus ROS , cuius radius j 
MO > & coniundta ME centra con- 
nettens b perpendicularis erit ad fu- 
. v perficiem fluidi tranfeuntis per RS; ■? 
• & patet quod in ta ii politura Habili- 

tatis axis DB exigit determinatum * 
angulum DTR cum fuperficie flui- j 
di per RS; tranfeunte. Iam li axisl 
DB erigatur vt perpendiculariter 
infiitat fuper fluidi fuperficiem 3 tunc ; 

v- plane f 
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plane quiefcet conoides * dum in ii- 
la politura perfiftit* 

At lideuiat ab illa eretta politura; 
vt angulus DVG fa&us ab axe cum 
fuperncie fluidi GL fit acutus>fed fit 
maior quam DTR , tunc non redire 
ad erectam fed ad inclinatam ftabi- 
litatis pofituran^fic oftendetur . poft 
tranflationem pars demerfa vel ex- 
tans fit conoides obliquus GHL 
cuius axis IH 3 & radius KH, Et 
quia retta Ry ex pun&o R parallela 
GL. cadit inter bafes AC> & RS 5 
facile deducitur quod diameter IH 
cadit inter NO & DB . Poftea_» 
quia idem d fluidum ad eundem co- 
noidem innatantem eandem ratio- 
nem habet quam folidum ABC 
ad eius parces demerfas ; ergo par- 
tes demerfa aequales interfe funt, j 
& proinde in cafu bafis extantis duo\ 
conoides ROS & GHL demerfi ae- 
quales interfe erunt > & in cafu ba- 
fis demerfa ijdem conoides excantes 
pariter interfe erunt aquales, ergo 
illius e axis NO aqualis eft axi I n 3 
proindeque eorum radi; MO , KH 
aquales quoque erunt* poftea a—» 

f undhs Oj H & K ducantur ad axim 
>3 perpendiculares OP, HQjfe 
KX 5 quia MOmagis recedit ab axe 
quam diflet IH . ergo ex coni- 
cis axis abfcifia PB maior eft quam 
QB > & eifdem additis aqualibus F 
P > & XQa qua aquantur MO .& 

M a KH 
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2(58 De ijs qu& vehJn fluido . 

KH squalibus in •paralieiogramis » 
erit fumma BF maior qiiaxn EX $ 
ideoque XE maior erit femie retto 
FE . quare coniun&a redla EJC/efR, 
ciet angulum EzG acutum • & JEK i 
coniungit g centra grauitatum K par- 
tis demeris vel extantis & E totius 
conoidis • igitur h conoides ABC 
Bebetur ad partes anguli acuti D 

VG. • -••?S 

Secundo angulus D VG fiat mi^ * 
nor,fcilicet acutior quam DTK*, 
ollendetur vt prius quod conoidis { 
GHL axis IH magi* recedit ab axe l 
DB quam NO ; & axis abfeiffa B /3 
maior quam BP , & additis aequali- 
bus radijs HK , OM, feu QX , PF 
fiet BX maior quam BF , & ideo X 
E minor erit quam FE femiere&o 
i axis BD . quare» refta KE coniun- 
gens centr? grauitatum 1 K & E effi- 
cit angulum EzG obtufum, igitur 
m flettetur conoides ABC ad par- 
tes anguli acuti EzJL • Et hoc fem- 
per efficietur, quou Ique fluidi fii- 
perficies GL renituaturad planum 
per RS tranfeuntem vbi eft politura 
inclinataftabilitatis. Quod erat &c« 
i Et adlenus faciliori methodo ex** 
pofuimus ea omnia qua? in libro fe- 
cundo inlidentium in fluido Archi- 
medis extant , de politura Conoi- 
dum parabolicorum innatantium • 

Poft haec ob argumenti limilitudi- 
nem aggemus de politura quam fer- 

. i. - -■ . uant* 
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DEFINITIONES TERTIA. 
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Tob. VII 1. ?ig, 8. Si intra triangu- /'I//. 
Ium GAH per axim CA coni redii 


dudlum a medio pundioC bafis HGt 
ad latera GA, HA ducantur per» 


pendiculares CB> & CD • Voco 
infcriptum quadrilaterum CBAD 
R omboidalem • ' K ' 

fit redtam lineam BD angulos re- IX 
ftos coniungentem voco bafem Rornm 
boiiis & AC Mxim eius , atque AE 
axis portionem vertici' conterminalem% 

& CE bafi contiguam axis portionem • 


PROPOSITIO XXIV. T *\uU 

9 llU P- In triangulo ifofcele-» 
ABD fi redla EF fecans bafim BT 
ia C effecerit duo laterum Tegmen 
taJ3E& DF aequalia • Dico quq 
EF fecatur bifariam in C ; & e co 
uerfo • 

Ducatur EO parallela DE fecaps 
DB produdlam in O» Et quia tria 
guluEOB a eft fimile triangulo ^ 
fcelio, ob parallelas AD-, EO 
in ifofcele EBO latus EO aeoj 
£B , fiue DF • poffea in triangulis 
b fimilibus EOC , FCD j < 
mologa latera parallela E 
aequalia oftenfa fint . erunt relftjua-j 
homologa EC & CF aqualia in- 
ter Te . M 3 E con 
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■ 270 Deijs qua veb, in fluido l 

E contra poiitis EC * CF a Qua- 
libus , in triangulis hmilibus eiwem 
latera homologa EO Ilus BE & DF 
aqualia erunt j ^ 


^ P Jmgmm _ L rX * ^ 


Corollarium Hinc percipitur quod 
li EB 'maior ffuerit ;quam DF » erit 
quoque E C maior quam CF^ob ean- 
dem triangulorum nmilitudinem_» > 
&econuerfb> j. < 

,• J. , ■ '< - • v -‘ - rT . .-fi 1 7,. > v> 

'■» 'r3r> ' ‘ ^ t f •? *!« ' •/ £ v* r* #4 

PROPOSITIO XXV* 

V11U E& 10. In cono ABC re#o 
cuius axis BG , & obliquo DBF ab 
eadem liiperficie comprsheniis > E 
4 planum per axim B (3 duflum per- 
pendiculare quoque fuerit ad ba« 
lim coni obliqui a & efficiat duo tri«* 

* an gula ABC i* & DBF aqualia -» 4 
Dico quod coni ipfi funt squales : 

& e conuerfo • I ^ 

FD bifariam in H > & per 
plano MLN perpendicula- 
idem triangulum ABF, erunt 
communes lettiones ba- 
perpendicularium ad planum—» 

[, perpendiculares quoque ad 
AC & MN in eodem plano 
Et quia triangula ABC, 
fupponun tu rjabiato 
trapetio DBCE , erunt 
FEC& AED aequalia-» ; 
circa angulos squales ad 
E v erunt latera reciproca 

vc AE ad EC & com- 
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ponendo FDad DE erit vt AC ad 
CH 3 & femifles anrecedentiu FH ad 
DE erit vt AG ad CE , & permu- 
tando vt FH ad AG ita erit FE ad 
AE & DE ad CE . quare c quadra- 
tum FH ad quadratum AG erit vt 
redangulum FED ad redangulum 
AEC, feu d vt redangulum FHD 
vel quadratum FH ad redangulum 
MHN ) vel » ad ei aquale quadra- 
tum HL in lemicirculo • igitur idem 
quadratum FH eandem rationem-» 
habet ad duo quadrata ex AG & ex 
HL y quae proinde aqualia inter fes 
erunt . Quia v.ero/ eliipfis FLD ad 
circulum APC. : eft vt redangulum 
FHL ad quadratum AG feu vt rre« 
da FH ad AG ( ob altitudines ae- 
quales HL , AG ) vel vt dupla FD 
ad duplam AC i ergo Elliplis FLD 
ad circulum APC eft vt reda FD ad 
redam AC • Verum ob triangulo- 
rum FBD, & ABC «qualitatem h 
vt ba fis FD ad bafim ACita eft reci 
proce altitudo BG ad altitudinei 
JBK , perpendiculariter dudam a 
FD, & J hx perpendiculares fiin 
quoque altitudines conorum, er 
vt obliqui coni ba lis FPD ad re 
coni bafim APC ita eft recip 
huius altitudo BG ad illius alttfudi- 
hem BK . proindeque conii 
BAC funt «quales interfe • 

MfcPoftea fit conus redns AB 

qualis obliquo cono BFLD > &: per 

M 4 axim. 
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272 De ijs qn<t veh.in fluido. 
axim BG duito plano perpendicu- 
lari quoque ad bafim FLD . Dico 
triangulum FBD aequale e /Te trian- 
uloABC. Si hoc verum non eft 
at / triangulum MBN aequale FB 
D & fimileipfi ABC. Et complea- 
tur conus re&us, BMLN , hic ex 
prima parte erit aequalis eidem cono 
BDLF . quare duo coni ABPC , 8^ 
AMLN aequales funt interfe, pars. 
& totum quod eft irapoilibilo» , 
■Quare 
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x nvi v/ji a jlw XXVI, tigUTi 
tadtm Iifdem politis . Dico quod 
portio lateris FC maior eft quam-» i 
AD , & FE maior quam ED • 
Coniungantur AF , DG & duca- 
tur DO parallela AC • Quia trian- . 
gula ABC , & FBD fupponuntur 
aequalia » ablato communi triangulo 
CDB , erit triangulum ADC aqua- ! 
ie triangulo FDC, & habent bafinifr 


DC communemrergo k AF paralie- ;■ 
la eft DC ; & ideo b FC ad CB erit 


•): 


|vt AD ad DB; eftque BC maior, 
quam BD ( cum latera AB > CB in 
L ofcele fine aqualia ) igitur FC ma- 


ceatf 



oreft quamADjleu quam CO 
eftque e FE ad ED vt FC ad CO . 
etiam FE maior eft quam ED 




ROPOSITIO XXVII. T*b. 
* Fig, u. Si in Cono recto > ■ 

AH 
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AH linea EF oblique fecans baiini-» 

BD romboidalis abfcindit laterum 
portiones BE » DF aequales interfe • 

Dico quodCL perpendicularis a—» 
centro C ad EF dudla fecat bifari- 
am eandem EF in L . : 

Coniungantur 'redhe CE, QF-_. 

Quia triangula 'CGB , CHD' ha- 
bent angulos G & H aequales ad ba,« 
fim ifpfcelis GAH , & angulosa B* 

& (2 r.e&os in romboida.li , afqlre_> . j ' 
:• hvpothekufas GG*HC aequales ex.-- k 
•: centic* circuli GH .'ergo latera b k , .. 
GB , CD aequalia ,funt«. Pollea in ' ^ 
triangulisCBE >: CDF circa regios 
, . .angulos B, D latera GB , CD fue- 
ijatnt aequalia , & latera BE , DF ex 
hvpQtheli funt aequalia » ergo bafes 
m C h j CF aequales erunt ; &.ideo tri^- 
airgulirm' ECF erit ifofcelesj in quo 
refta CL perpendiculariter ad ba,- 
iim EF du&a fecabit eandem EF bi. 


c 


fariam in L, in quo punfto pantex- 
fecat bafim romboidalis .. 



PROPOSITIO XXVIII. Tab. 

VUUFigi 12. Iifdem politis ii obli- 
qua E F vbicunq,* dudia effecerit Te- 
gmentum B E minus quam DF . Dir 
co quod CL perpendicularis ad EF 
propior efl minori fegmento . E B 
quam maiori DF « 

Fa&a eadem conftru&ione« Quia ’ 
in triangulis CBE 3 & CDF : cirta .1 

rewtos angulos B & D duo latera #■. 

M 5.' CB . 9 • ' , j 

X * m *0igm»e4by Googifr 1 
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174 D* veh. in fluido . 

CB,CD often fa funt aqualia, & 
latus BE fupponitur minus quam D j 
F . ergo bafis CE minor elt quam—» £ 
CF . Et ideo in triangulo CEF per» ■ 
pendicularis CL a vertice C minus * 
diftabit a minori latere CE quam_» 
a maiori CF, & proinde fegmen- > 
tum LE minus erit quam LF. Quod 
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PROPOSITIO XXIX. Tabui» 
Vili • lig. 1 3 . Conus redtus GAH 
in quo BD Et balis romboidalis C jj 
BAD 3 innatet fupra fluidum cuius ' 
fuperficies fit EF tota bafe extante-» | 
veldeprefla, erecto triangulo G A r 
H per axim dudto fuper fluidi fuper- 
ficiem EF , quse efficiat Tegmenta—» 
BE & DF a:qualia fupra &infra ba- 
Em romboidalis BD . Dico quod 1 
conus in tali politura inclinata quie- ■■ 
fcete 

A puncto interfectionis L ducan- 
tur redtae IA, LC , & fecentur CA, 
&LA in M,.N vtiint CM ipfius 
CA » LN alterius LA quarta pars ; 
coniungaturque reCta NMO* Qyia 
a bu.it BE a?qualis eft DF . ergo EF m fe- 
■*"' catur bifariam in L a bafi BD & a-» 
CL perpendiculari ad EF • patet C 
A efle axim & b M efie centrum_» 
gtfid,f 5 grauiratis coni redi GAH , & LA 
e/Te axim , & N centrum grauitatis 
coni obliqui EAF; cumque AC ad 
GM Ut vt AL ad LJN satum qua*» 

dran- 
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drantes c erit NM > parallela ipfi eir.j-. 
LC , erat antem CL perpendicularis 
ad EF & ideo ad fluidi fuperficiem 
per EF tranfeuntem j & eremam ad 
planum trianguli G AH . Igitur re- 
cta MNconiungens^cemra grauitatu 
JVI & N totius coni ,GHA & parti| 

EFA& ideo centru reiidui O perp ^_ 

dicularis eft ad fluidi fuperficie per 
E F tranfeuntem • quare conus 4 G 
AH quiefcet in tali obliqua politu* &hnul, 
ra. Quod&c* 




i 




fe. 


PROPOSITIO XXX. T 'ab. VIIU 
: Fig. 14. 15. Iifdem politis linea EF 
fluida; fuperficiei abfcindat vtrin- 
que legmenta laterum .a bali rom- 
boidali inaeqnalia BE minus quam_» 
DF. Dico conum AGH in tali po* 
iitura inclinata non quiefcere* fed 
fledti vtbalis GH approximetur ter- 
mino E fegmenti minoris BE . F 
Fadta eadem conftrudtione. Quia r 
BE minor eft quam DF. ergo* CL 
perpendicularis ad EF eam inaequa* 
Jiterfecat, vt LE minor lit quam_» 
LF . quare fedfcaEF bifariam in S » 

& coniundtis SA > SC, &dudtaNM 
O abfcindente CM> SN quadrantes 
axium, in triangulo CLS redtangu- 
Jo in L erit angulus CSL , feu MTE 
b acutus obaquidiftantiamMNj 
CS • quare redta ON coniungens 
centra grauitatu partium extantis & 

. demerlk inclinata eft ad fluidi fuper- 

M 6 fici- 


u 


S 


a hn .28 


b 1. 1 jft 


m 


Digteedbv CoO*!l- 


- I 


| w-m 

a biti, 8 


'Mb Cjf 


fc'7<5 De ps qutt veh. in fluido 
fidem per EJ? du<5tam.& proinde-» 
c conus fle&etur ad partes acuti an 
guii i' Quare &c. ^ . 
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" PROPOSITIO XXXT.r«Mi 

VUu fig* i6* 17* In cono redo GA 
H fi axis AO portionis coni redi A f 
FE extanitis^vei demerfe ki flirido F I 
E in ere&a politura , minor fuerit 4 
abfciflo axe romboidali AN* & ho» . 
rum differentia ON aqualis aut ma« "• 
ior fit quam refiduum NC, Dico ! 
quod conus in tali fluido non ha- 
bebit pofituram Habilitatis- inclina- 
ram- ' 3 

Inclinetur conus AGH In eodem 1 , 
fluido, vt eius fuperficies acquirat 
politionem I L obliquam ad axim_» 
AC , bafe tamen exrante vel deprefi- 
fa , & quia idem a fluidum acf foli- 
dum in grauitate fpecifica eft vt to-< 
tus conus ad partes demerfas. ergo 
coni EAF & IAL aequales funt, pa- 
b htt , 25 riterque triangula b EAF » & IAL ; - 
funt aqualia, & pun&um L cadit in- 
ter E F &: A, verum I caditinter FE : 
& GH . ergo quando pundum I ca- ; 
dit inter B & E necelfario diilantia - 
BI minor erit quam DL . & quan- 
do I caditinter B & G , quia ON 
«qualis aut maior ponitur quam N j 
* - 9 uo ^ u e EB non minor quam ; 

BG ( ©b parallelas EF, BD.GH > 

& fldeo djihwtia IB a bafi rofnboi- . 
da iis minor erit quam BEjfeu DFjdc 

• i . - . - - ad » 
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ad huc minor quam DL« igitur c co- 
nus in tali politura inclinata non co- 
iiftet , fed bafis fletfetur . quare &c 

9 

LEMMA ftbiVllb intra 
tri-lum IfofceliunuG AH duitae fue- 
rint duae reitae BD j EF paifte baii 
GHi fitque quadratum GE maius 
rec-gulo AG in PE dupla iplitis 
JBE • Duci poterit obliqua linea IK 
eificiens tri-lum IAK aequale tri-lo 
EAF, ita vt fegmemum lateris IB 
aquale lit DK. 

Quia quadratum GE ponitur ma- 
ius rec-lo AG in PE , & e contra 
quadratu ex P E minus eft rec-gulo 
AP in eade PE. ergo inter excedens 
latus quadrati GE & latus deficiens 
PE repertetur aliquod IE cuius 
quadratum aequale fit rec-lo ex I A \ 
in PE 3 & proinde a tres AI > IE , 
KP pio- les erunt. Poftea vt TA ad? 
AE, ita b fiat AE feu ei aqualis 
AF ad AK • ergo e tri-lum IAK ab 
extremis contentum aquale eft t|i- 
lo ilofcelio EAF fub intermedijs 
compraehenfum . Infuper diuiden<lo 
IE ad EA erit vt FKadKA ,jf& 
permutando IE ad FK erit vtEA 
ieu FA ad AK ; feu vt I A ad A E 
&per conuerfionem rationisivt IE, 
ad IE minus FK ita erit IA ad IE; 
& vt IA adIE,ita prius dftenfa— * 
fuit IE ad EP • ergolE miniis JFK 
«qualis eft EP ; proindeque IP ae- 
qua» 
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27$ De ijs qua veh, in fluido . f 
qualis eft FK > & funt PB & FD ae- 
quales eidem BE » ob par-las BI> f ^ 
EFjideoque interle. Igitur tot<u*.| 
I B aqualis eft totae KD. quod &c. * 
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PROPOSITIO XXXII .T*b. 

Vl II, Fig.19.20. Ijfdem politis li eo- ; 
rundem axium differentia NO mi- . 
nor fuerit refiduo axis NC j & /= 
quadratum CO maior fuerit rec-lo . 
lub C A & dupla NO • Dico quod - 
in eodem fluido EF conus habebit > 
obliquam polituram Habilitatis bafe * 
extanre vel tota demerla a qua li 
remoueatur Iponte redibit ad eam. i 
Quia in tri-lo GAH reda: GH , 
BD , EF funt par-lae interfe . ergo 
a IV,». * latera & axis lecantur ab eis prop- 
j liter , & propterea vt quadratum—» 

^ CO ad rec-gulum ex CA in duplum . 
NO minus illo, ita quadratum GE ;■* 
erit ad rec-lum AG in duplum_» 
BE , quod pariter minus erit qua-to . 
GE . quare £>,d llc i poterit linea obii- 
qualK efficiens tri-iumlAK aequale ' 
tii-lo EAF , .vt fegmenta IB & DK 
aequalia fint interle. &quia redlus t 
co^us GAH 'lupponitur attingerem 
injeredta politura fluidi luperficiem 
in circulo EF eredio ad tri-lum G 
AH 3 j& in obliqua politura conus j 
demeres vel extans IAK cuius ba« 
ffs IJC^lanum per-iare eft ad idem 

chmi r £ £ wa £® um GAH , femper aequalis 
s eft cono reflo EAF ( t cum conus 

GAH 


wna 

ad 



K j. 
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G AH ad idem fluidum in grauitate 
lpecifica , fit vt pars demerfa ad to- 
tum lolidum ) igitur i tri-Ja IfcF & . , . 

. EAF aequalia funt: & quia 1K efficit * - *** 
fegmenta IB & D K aequalia inter- 
fe fupra & infra bafim romboida- 
iem BD • e ergo conus GAH in-* 
tali politura inclinata innatando v 
quiefcet bafe tota extante vel de- 
prefla. Si poftea conus fle&atur ad c hui, 
latera G vel H . minuetur diftan- V» 
tia IB vel magis augebitur quamL_j 
DK . & ideo / conus non quiefcet, 
fed redibit ad eandem inclinatam - U 
ftabilitatis polituram» quod &c; 


t LEMMAlILr.KIJI» Fig,2i, Si in- 
[ fra bafim BD romboidalis CBAD / 

► habentis angulum BAD ad verti- • . 
i cem trianguli Ifolcelis replum, velX^ 

{ obtufumjducatur retia EF ei par-Ia.* 

‘ Dico quod duci potenrre&a aliquaS 
f;| vt IL abfcindens triangulum fcale# 

1 num IAL aquale abfciffo EAF > v!t 
i fegmenta IB &DL fint aqualia, |F 
l Quia exiftentibus angulis B , I) 
i & GAH retiis, erit romboidale.C 

BAD « quadratum, ob ifofcelem al,« 
B AD i & ideo axis b C A bifai iam 14* 

I fecatur a BD bali romboidali#,* pa- b I c* 
riterque G A bifariam fecatut in B a 6. Sc 
ob par-las GH , BD: at exiftente_-> IVt *• 

S angulo BAD obtufo, cum angnli i 
j[ romboidalis B &Dfintre&i, erit 
IV ansulis BC D acutus, *hic vero atque 

; 8 BAD 
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BAD obtufus infiftunt fuper coi 
munem balim BD . ergo trianguli 
BC D altitudo. CN maior eft quam 
N A ; & ideo, e GB maior erit quam a 


BA 


Ia 

3 



Poftea ex G ducatur GK d ab., 
fcmdens triangulum GAK aequate-p 
triangulo EAF. erit DK minor DA 
jfeu B A,*& oftenfa eft G^B non minor 
BA • ergo Tegmentum GB fupra ba- 
lim romboidalis maius* eH Tegmento* 
infimo DK fimiliter. fado triangi^; 
lo BAM aequale triangulo EAF leg. 
mentum Tupremum erit punctum S l 
indiuifibiie & infimum- erit linea — j - 
D M • quare in loco intermedio vt in* 
I duci poterit triangulum IAL ae- 
quale triangulo EAF .. itayt fegme» 
ta IB & DL fupra & infra banm_* 
iomboidalis lint aequalia interfe-» 
quod &c,v 












PROPOS, XXXIII.- T«b- Villi 

. eadem Si coni re<5H angulus 


erticis CiAH non minor redo 
erit y in fluido' in quo axis OA 
artis coni EAF demerfi vel extan- 
tiis in ereda politura minor fuerit 
e NAablcilfo romboidalis, Dico 
quod; conus GAH habet obliquam 
politi ram Habilitatis bafe tota, ex- 
tante, vel deprefla • 

In Triangulo peraxim GAH du- ‘ 
dum <* iit triangulum IAL obliquum 
squale manguio EAF , ve fegmentj 


w* ,► ■*. 


&T-. 


/>s 
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IB * & DL lint aequalia ; & inclinato 
cono , vt fu perficies fluidi attingat 
ellipfim IL per-larem ad planum_» 

GAH . patet b ex fuperius didlis 
quod conus quiefcet in tali fitu incli- 
nato. ad quod fponte redibit fi ab eo . , ^ $ 
remoueatur • • 

PROPOSITIO X XXIV. T*b, 

yil/. Fi|. 22. 2 j. In cononatante-* 

GAH fi AO axis coni redi demer- 
fi vel extantis in ere&a pofitura non . 
minor fuerit quam AN axis abfciffus 
romboidalis • Dico quod conus non 
habebit obliquam pofituram flabili- | 
tatis in tali fluido bafi tota extante 
vel deprefla , fed Tolummodo in ere- £ 
£ia pofitura quiefcet. 

In triangulo per axim GAH du- 
catur obliquum triangulum IAL ae- ' 
quale triangulo EAF • eritfempe# : 
a Tegmentum IE maius quam FL 5 &I a !^ 
maiori IE addita intercepta EB, v< 
rum ex minori FL ablata portioi 
FD aequali eidem EB , quando n 
coinciaunt EF & BD* igitur in 

O _ .. 

vtroque cafu I B maius eft quam LI| 
igitur b conus flectetur verfus mi- bbni.%a 
nus Tegmentum DL . & quia .talis •. 
ina qualitas Tegmentorum IB& DL 
nunquam ceflat in quacumqup pofi- 
tura obliqua coni IAL bafetota-» 
extante, vel demerfa , Ergfo nufi 
quam pofituram obliquam IAL Ha- 
bilitatis habebit conus GAH in_* 

* tali 




282 De ys qua veb. in fluido . 

tali fluido.fed e tantummodo auiefi- 




fig, 24. Si conus GAH . bafe tota I . 
cxtante habuerit inclinatam politu- \ 
ram Habilitatis innatando fuper flui» . - 
dum cuius fuperficies IL . Dico . 
quod fluidum ad folidum in graui - 4 
tate fpecifica eft in maiori rationo | 
quam cubus axis CA ad cubum axis 
abfeifli romboidalis NA • ^ 

Quia vt conus GAH habere po £- ? 
fit obliquam polituram Habilitatis 
k bafe extante , oportet vt pars eso- v 
nica EAE demerfa in ere<fta poli- ; 
tura minor fit cono abfciiTo rom» 
a hni, boidali BAD » vt diftum eft; & J 
32. 1 3* p ar s conica demerfa IAL in fit u in» i 
b h»u clinato b aqualis eH parti conicae * 
<xj. demerfee in litu eretto EAE. ergo 
conus GAH ad conum IAL maio- 
rem rationem habetquam ad conum ( 
3H)fciflum romboidalem BAD : fed j 
v . ^ cpnus t GAH ad fibi fimilem co- [ { 
aum BAD eft vt cubus axis AC ad % » 
cubum axis AN - igitur conus GA 
Ef ad conum IAL # fcilicet ad eius , 
parj^m demerfam > nempe d graui* ‘1 
A hxi,$ tasnjfidi ad folidi grauitatem ia-j ^ <. , 
• ipecife # habet maiorem proportio 
nem quam cubus axis C A ad cubun i 
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PROPOSITIO XXXVI. Tab. 
f II j. Jfy. 25. Iifdem politis bale_-> 
cohi demerfa. Dico quod fiuidum 4 
ad folidum in grauitate fpecifica—» 
eft in minori proportione quam cu- 
bus axis CA ad excelfum eiufdem 
cubi liipra cubum axis abfcifli rom- 
boidalisNA. -ht' 

Quia vt conus G AH bafe de- 
merfa habeat inclinatam ftabilitis 
polituram necelTe eft vt a pars ex- * 
tans in ereila politura EAF minor ”* 
lit cono abfciflo romboidaJi BAD. 
quare vtmox didium eft conus G 
AH ad conum IAL maiorem ratio- 
nem habebit quam cubus axis CA 
ad cubum axis NA ,* & diuidendo ^ 
conus GAH ad fruftum IGHL > ? 
feu b vt fiuidum ad folidum in gra. . bbni,$ 
uitate fpecifica minorem rationem—» 
habebit quam cubus axis CA ad eX- 
ceflum cubi CA fupra cubum ab. 
fcifli axis romboidalis NA . Quo< ‘ 

erat&e.*^ | ' '' 

Libellum de arenae numero non.*, 

* * 

appofui quia facilis eft , & ab alij. 
exafte explanatum fuit . Librui 
affumptorum ex arabico tranflaj 
olui denuo excudere cum in 
commentarijs in poftremos trei 
bros conicorum Apollonij ei 
ediderim 
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